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Ήιίκ ίκ Ά (3ί§ίΐ3ΐ οορ^ οΓ ά Ιχ>οΚ ιΐι^ι \ν3κ ρΓθκοΓνθ(3 Γογ §οηοΓ3ΐίοηκ οη ΗΙ^γ^γ^ κΐιοΐνοκ ΙίοΓοΓΟ ίι \ν3κ οω-οΓιιΠ^ κο3ηηο(3 Ιί^ Οοο§1ο 3Κ ρω-ι οΓ ά ρΓοροι 

Ιο ιη3ΐ:6 ϋιε \νοΓΐ»1'5 Ιχ>οΙ:5 ϋϊκοϊνεΓΒΐιΙο οηΐϊηο. 

Ιι 1ΐ35 κιίΓνϊνβϋ 1οη§ βηοιι^ ίοΓ Λε ςορ>τϊ§1ιΙ Ιο οχρϊτο 3ΐΐ(3 ΐΗο Ιχ)ο1; Ιο οηΙΟΓ ΐΗο ριιΒΠς »1οπΐ3Ϊη. Α ριιΙιΗς »1οπΐ3Ϊη Ιχ>οΙ: ϊκ οηε (]ΐ3ΐ \ν35 ηενβΓ 5ΐιΒ]οοι 

(ο ςοργΓΪ§1ιΙ ΟΓ \ν1ΐ056 16§31 ςορ>τϊ§1ιΙ Ιεηη Ιιβκ εχρϊταί. \νΗοΙ1ιθΓ 3 Ιχ)ο1; ϊκ ϊη ΐΗο ριιΐιΐϊς »1οπΐ3Ϊη πΐΒγ νΒτγ ςοιιηΐτγ Ιο ςοιιηΐτ^. ΡιιΒΗο (3οπΐ3Ϊιι Ιχ»οΚκ 

3Γ6 οιΐΓ §3ΐ6\ν3γ5 Ιο (1ΐ6 ρ35ΐ, Γ6ρΓ656ηΙϊη§ 3 \ν63ΐ(1ι οΓ ΙιϊκΙΟΓγ, ςιιΐΐιικ ίοιύ ΐ3ΐο\νΐ6»1§6 (ΙΐΒΐ'κ οΓίδο (Ιϊίϊϊςιιΐΐ Ιο ϋϊκοονοΓ. 

Μ3γΙ:5, ηοΐΒΐϊοηκ ίΐηύ ο(1ι6γ ιηω^ϊηΒΐΪΒ ρτεκεηΐ ϊη (Ιιε 0ΓΪ§ϊη3ΐ νοίιιιηε \νϊ11 3ρρε3Γ ϊη (Ιιϊκ ήΐε - 3 Γ6ΐηϊη»ΐ6Γ οΓ Ιΐιϊκ Ιχ)οΚ'κ Ιοη§ ιουΓηο^ Γγοιώ ιΗο 

ρΐΐΒΙΪκΗΟΓ Ιο 3 1ΪΒΓ3ΓΥ 311(3 Γιιΐ3ΐ1γ Ιο γοιι. 

υ83§6 §ΙΐΜ6ΐίη68 

(Ιΐοο§1ο 15 ρτοιιά Ιο ρ^τΙηοΓ \νϊΙΙι 1ϊΙΐΓ3ηβΒ Ιο άϊ$ϊύ2β ριιΙιΗς »1οπΐ3Ϊη πΐΒίεΓΪΒΐκ ίΐηύ π\ίΛ:& Λέπι \νϊ»ΐ6ΐγ Βςςεκκϊΐιίε. ΡιιΙιΗς »1οπΐ3Ϊη Ιχ)οΙ:κ 1>ε1οη§ ιο ιΗο 
ρυΐίΐίο 311(3 \νο 3γο πιογοΙ^ ΙΗοϊγ οιΐ5(θ(3Ϊ3ηΒ. ΝβνβΠΐιβΙεκκ, Οιϊκ λνοΓΐ: ϊκ «χρεηκϊνε, κο ϊη ογ(36γ (ο Ιιεερ ρΓονϊ(1ϊη§ Ιΐιϊκ τεκοιιτί^, \ν6 Ιΐβνε Ι2ΐ:εη κίορκ ιο 
ρΓονοηι 3Βιικο Β)- 0Ο1Ϊ11Ϊ1ΟΓ0Ϊ31 Ρ3ΓΙΪ0Κ, ϊιιο1α(3ϊιι§ ρΐ3θϊιι§ Ιθ£;Ιιιιϊθ3ΐ ΓοκίΓΪοΙϊοηκ οη 3ΐιΙοΐϊΐ3ΐα3 ςιιοΓ^ϊιΐξ. 
\νο 3ΐκο 3κ1^ Ιΐΐ3ΐ )Όυ: 

+ Μαίβ ποη-ϋοηιηΐβΓϋϊαΙ ιΐ5β ο/ίΠεβΙεί \νο (3οκί§ηθ(3 Οοο§1ο Βοοΐ^ 5θ3ΓθΙι Γογ ιικο Β^ ίιΐ(3ίνί(3ιΐ3ΐ5, 3ΐΐ(3 \νο Γθ(}ΐιθ5ΐ Ιΐΐ3ΐ ^οιι ιικο ΐΗοκο Γιΐοκ Γογ 
ρεΓΚοηΒΐ, ηοη-(Χ)ΐηιη6Γςϊ3ΐ ριιτροκεκ. 

+ Κε/ΓαϊηβΌηι ακίοιηαίεά ^κεΓγϊη§ Όο ηοΐ 56η(3 3ΐι1οιη3ΐθ(3 (^ιιογιοϊ οΓ 3η^ κοΠ Ιο Οοο§1ο'5 κ^κίοπι: ΙΓ ^οιι 3γο οοιΐ(3ιιοΙϊιι§ γοϊο^γοΙι οη ηΐ3θ1ιίηο 
ΐΓΒΠκΐΒΰοη, ορΙΚ3ΐ ς1ΐ3Γ3ς(6Γ Γ6(Χ)§πϊ(ϊοη ΟΓ ο(1ΐ6Γ 3Γ635 \ν1ΐ6Γ6 3(Χ^55 (Ο 3 ΐ3ΐ§ο 3πιοιιηΙ οΓ ΙοχΙ 15 ΗοΙρΓιιΙ, ρ1θ35θ οοηΐ3θΙ 115. \νο οηοοιΐΓ3§ο ιΗο 
1156 οΓ ριιΙιΗς (3οπΐ3ϊπ πΐΒίεΓΪΒΐκ Γογ Λεκέ ριίΓροκεκ 3η(3 πΐ3γ 1>ε Βΐιΐε Ιο Ιιείρ. 

+ Μαϊπίαϊη αίίηΙ>κίϊοηΎΙ\& Οοο§,\& "\ν3ΐ6ηη3Γΐ:"γοιι κεε οη 63ς1ι ήΐε ϊκ εκκεηΙϊ^Ι ΓθΓίηΓθΓηιίη§ροορΙθ3ΐίουΐ ιΐιίκ ρΓοίιχιΐ 3η(3 ΙιοΙρίη§ ώοηι ί]ηά 
3(3(3ϊΙϊοη3ΐ πΐ3ΐ6ΓΪ3ΐ5 (]ΐΓ0ΐι§1ι Οοο^ΐε ΒοοΙ: 863Γς1ι. ΡΙβΒκε ύο ηοΐ Γβπιονε ϊ(. 

+ Κεερ ίί Ιβ^αΙ \νΐΐ3ΐονοΓ ^οιΐΓ ιΐ50, ΓοηιεπιΙιεΓ (]ΐ3ΐ γοιι 3Γ6 Γεκροηκϊΐιΐε Γογ εηκιΐΓϊη^ Ιΐΐ3ΐ \ν1ΐ3ΐ ^οιι 3Γ6 (3οϊη§ ϊκ 16§31. ϋο ηοΐ Βκκιιπιε (]ΐ3ΐ ]ιΐ5ΐ 
Β(χ;3ΐΐ50 \νο ΙκΗονο 3 Ιχ>ο1; Ϊ5 ϊη ΐΗο ριιΐιΐϊς (3οπΐ3Ϊη Γογ ιικβΓΚ ϊη Οίε υηϊΐ6(3 8θ(65, (1ΐ3ΐ (Ιιε \νοΓΐ: ϊκ βΙβο ϊη Λβ ριιΐίΐϊς (3οπΐ3Ϊη Γογ ιΐΒβΓΒ ϊη ο(1ι6γ 
οοιιηίποϊ. \νΐιοΙΙιθΓ 3 Βοολ ϊκ κΐϊΐΐ ϊη (Χ)ργΓΪ§1ιΙ νΒΓΪεκ Γγοπι (Χ)ΐιη(Γγ Ιο (Χ)ΐιη(Γγ, ίΐηά \νο 03ηΊ οΓΓβΓ §υϊ(33ης6 οη \ν1ΐ6(]ΐ6Γ 3ηγ κρεςϊίΐς ιικο οΓ 
3ηγ κρεςΐής 13(Χ)1: ϊκ 3ΐ1ο\ν6(3. ΡΙεΒκε ύο ηοΐ Βκκιιηιε (]ΐ3ΐ 3 ΙιοοΙ:'5 3ρρε3Γ3ηοο ίη Οοο§1ο ΒοοΚ 5ο3γοΙι ηιο^ηκ ίι 03η Βο ιικο(3 ίη ^η^ ηι^ηηοΓ 
αηγ\ν1ΐ6Γ6 ϊη (Ιιε \νοΓΐ(3. €ορ>τϊ§1ιΙ ϊηΓΓϊη^εηιεηΐ ΗβΙιϊΗ^ ς3η 1>ε ς|ΐιϊΐ6 κενεΓε. 

ΑΙ)ου( 0οο^6 ΒοοΙί ^^γοΗ 

(Ιΐοο§Ιο'κ ηιίκκίοη ίκ ιο θΓ§3ηίζο ΐΗο \νθΓΐ(3'κ ίηΓοΓηι^ϋοη 3η(3 ιο ηι^Ι^ο ίι υπίνοΓΚ^ΙΙ^ ^οοοκκίΐίΐο 3η(3 υκοΓυΙ. Οοο§1ο Βοοΐ^ 3θ3ΓθΙι ΗοΙρκ [ΰ3(3θΓΚ 
(3ίκοονθΓ Ιΐιο \νθΓΐ(3'5 ΙχιοΚκ \νΙιί1ο Ιιο1ρίη§ 3ΐιΐΗθΓΚ ύηά ριιΜίκΙιΟΓΚ γοβοΗ ηο\ν 3υ(3ίοηοοκ. Υου ο^η κοβγοΗ ΐΙΐΓθυ§Ιι ΐΗο ΓυΙΙ ΐοχΐ οΓ ΐΐιίκ ίχ)θ1^ οη ΐΗο \νοΙί 
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Μ 2ΤΝΗΣ Τ^ΚΜΗΡΙΟΝ^ ί( 

)5( ΤΗΝ ΒΙΒΑΟΝ ΤΑΤΤΗΝ )% 

ψ ΤΑΠΕΙΝΩ2 ΛΝΑΤΙΘΗ- &^ 

ά ΣΙΝ (8 

Ι^ί Ο ΜΕΤΑΦΡΑΣΤΗΣ• %( 








*>ιλρι Άνα;/νως•αι•ί 

* ^Β ελλέζψΐς ν&ϋ και ρθο>οκβ3 μ.α6η{χ.αΛκαδ σϋτγράααα'Λί^' 
[^' εκαρ τ^ρο ,τολλου νά συλλάβω τον σκοπέν να ρ-εταφράβΓω ?^ 
<τβΐο3τον «.τωφελές β*^ς το Ιθνος σίτ|'γρο&|ΐ[/ί.α. 'ί^ς τοεοδτον ίνεκρί-* 
β η το Χυςι^υ,Λ της Μα67»[<ΛΤΐκίς τοΟ Κ • Φραγκαίρβυ παραίεδεγ:, 
^ίνβν εΙςτΓολλά τνκ Είίρώχηί τταείίυηκά κατας•ί)[ΐατα ^ καΐ εις 
^γάλην υΐϊδληψιν. Ένιο κατεγινό{ΐ.ην εις τ)ιν συναςιν τ(&ν συν- 
ρο(χ.ητων, (ΐετά την ύχοίαν Σαελλον να κά[ΐ.ω εναρξδν εις το ϊργον » 
κχΐ οΓκοδεν 6ρ[ΐώρ.ενος ^ καΐ άτ?ο -πολλούς εΐ^ηριονας φίλους ι:(ϊ•* 
ρακ:ν7ΐδφΙ;% ά>εβαλα δ'αλλον άρρϊιωτερον καιρόν τ5ιν τ&πυσίν 
^ης [Λδταίρράσέως τοΰ ^ηΟίντος συγγρά(<.α.ατος^ και επεχείρησαν* 
Ιχ^ωσω άλλο ςοιχειωδε'^ερονί και άνάλογον (^έ ττιν ίταρου^αν 
τδν δι5ασκθ[λε^'Λ)ν νε -ον (χας κατάςασιν. ' Ώς τοιούτον ρ.' εχρδβα- 
λε να ρ.ετα<ρράσω ζ φιλόκαλος Κ.Α• Πολυζωΐδης^ δς-ις ^ί" εία- 
>εισδ >αι το '7:ρωτ6Γυ'::ον'» το ι:αραν σϋγγρα[ί.ρ.α• 

Π^ριττον κρίνω ν" αναφέρω *7:άλχν οτι το συγγρα{λ[ί.α ΒΑε 
χρησίρύσει κατά το |χ4λλον καΐ ίττον εΙς δλας τάς κλάσε ις^ έ- 
(τειδίι ττερί τούτου έρρ.έ3'βσαν Ικανά εις τ^ν της τυτώσεώς τον εΐ* 
ίςχοίησίν• 

ΚαΙ είςτην 'Λρεθ{ΐητικ5ιν καβώ; καΐ εις τον Γε•)(ΐετριαν » 
ρτ£χΐΐρίσθα'' \ί^θς ευλητΓτον άναγκαιον εί." τα ςοιχειώίη διίίίκ- 
τικά βιβλία 9 κχι ίνε,ττυςα καΐ δλα τα ρ-ίρη του συγγραφε'ως•» 
τά δτζ'βία Τιϊύναντο να προζένίισουν εις τους τυρωτοπείρους 8υσ- 
δΐ:ολία:• 

!ΐρ3ς κατάλ/ίψιν της Γ•ω[ατρίας «ίταιτείτο [Αίκρά δεωρΛ 

^ΑξΙ δυνάμεων ^αΐ εζαγοίγης της Τίτραγύανικη; ^ίζτ»ς• ίι §^όω^{} 


9^ 


«δτη βχρ8Χ£ να λάβη τοΓ.ον Λς τίιν ^ΑρΛμτΐηκίϊν • άΐΐ' ίπειϊΙ 
«5>τη άποβλίΐϋβι δχι (ΐδνον τους ϊιίασκο^ιβνους νίονς^ άλλα χοί 
χίζ λοιπάς χλάσεις, τίϊν ίιτρόαθββα Ηί τ)|ν «ρχίΐν της Γβωμβτρί• 
^ς ώ; χρ{)σ^{<.ον οϋβαν«Ις τους ίιίαχβιισομβνονς αίιτίϊν• 

ΙΙαρ•υρ£σχόρ.Τιν χαβ' όλον ιό λαςηΙια τ5ίς τυ^ώσβως τοΚ βί» 
^λίου χαΐ λάρθονα δ Ιίιοζ τρΙς χαΐ τϊτράχις τδ κ8ΐ[ΐβνον 'ίτρος ά- 
ιΐΓ9<ριυγ))ν τ&ν σφαλ^τονν* άλλα ^ χατά τον βΐχ&ντα '> €< χαλε^ 
«τον ούτω τι χοιήσαΜ ωςε (<.η)ιν «[^αρτεΐνα Παραχαλΰ λοκττδιτ 
ιίκά τοϋτο τοϋς άνα'γνύςας να διορθώνουν 6σά εΰριχουσι ^εωροϋν^** 
4ης, εΙς τον 'γίναχα τ&ν η^ιαρτη^ιένων^ 

• Είς το τέλος του βιβλίου ίπροςεθτ^σαν χαΐ τα αναγκαία 
Χχ1^\ΐΛτα τα χαραχβέντα (ατά 'πολλης εΐΓίτηδειοτητος ^αρά του 
Κ• ^Ανδρέου Φύρςερ Γραμ[£ατ€ως της Ι(. Αντιβασιλείας ^ χα! 9&*^| 
«υθυντου της Βασιλκχής Λιθογραφίας. 

Ίί^ϋ ίν συ ντύ(ΐφ ί φίλοι ^Αναγκοςαι^ οσα αποβλέπουν τα -εΙ< 
ΙΓ§ ανά χεϊράς σας βιβλίον περιεχόιανα• Είθε να ώφεληθητε έχ 

βτνν'κόπων ρυΐ Ειθι νά άνεγερθΒ ρταξυ τ&ν ΐ!:?7Γαιί>4υ(ί.ίνων ό- 
^ι,ογενβ^ν Άν^ρο^ν ίι καλίϊ δ{ΐιλλα ίιά νά φ•ίτί(ϊ•υν το ίθνος (ΐ,β-. 

«"αφράζοντις 2λα τα άναγχοΣα τ6ν σοφ€>ν της Εύρώχης συγγράρ^^ 
Ι^ατα Λ 

^Έρρωσθε 

*0Έχ3(ίτης 


ι .-. - • 

ΑΡ];θΜΗΤίΚΗ. 

'Χίσαχ^^ -.-. ^^^^ ^ 

ΙΙ•ρΙ της Άριθ^ίήσΒωςι • ^ . • ^ 

ΠβρΙ *ΧΐΓ•λογΕσ(ί.ο& - - - - . - — ^ ^ 

II* ρ ι 'ϊ πολθ7»σ/*ου των ολοσχερών άρι^ 

3^ ω ν. 

ΏερΙ ΙΙροσθ6<τ6ως• - - . « ,— . 1 

ΠβρΙ Αφαιρέσεως• - *. _ « ..^ 8: 

ΠβρΙ της Δοκΐ[ί.ή« της χροσβίσεως καϊ Άφαιρε'σεως*^ 11 

ίίερί Πολλα'ΛλασιασιΑοδ• * - . . 12^ 

Π•ρΙ Διαιρέσεως• - - . . £1 

ΠερΙ.τής Δοκψής τοΟ Πολλαχλασ• χαΐ της ίιαιρ6σ£&)ς. 3α 

ΙΙ«ρΙ του (ΐεγίςοα κοινοΟ 3ιαιρίτοϋ. * — ► 

Περί *Γ'?Γολογισ[ΑθΟ τ6> χλασ^τιχ&ν ^Αριθριδιν• — - 31 

Περί τ^ν κοιν&ν Κλασ{;.άτων• . - «- 3^ 

Π^ρΙ Προσθε'σεως τίάν χλασ(χ.ο^ΐ!:ων• - <•. -τ^ 36τ 

Περί "Αφαιρέσεως τ6ν κλασμάτων• - 31 

Π*ρΊ Πολλαπλασίασρ^οδ τ€>ν κλασ[χάτων, -^^ 

^ερί Διαιρέσεως τ^ν κλασ[λάτων. - - 38 

ΠιρΙ τδν Δεκαδικών χλασ^^άτων•^ . - - — ; 40 

Π«ρΙ Προσθέσεως και αφαιρ^ τ&νίεκαδ• κλασ[)5.. — 42^ 

Περί ΠολλαΐΓλασιασ^ί.ο5 τ&ν δεκα^^&ν κλασρ.• — - 43^, 

Περί Διαιρέσεως των δεκαδικ&ν κλασρ.άτων. — 441 

Περί Λόγων και Αναλογιών. - - - — 48 

Ηβρι της Μεβόδου των Τρι&ν. - - — 51 

Πιρι της Είδεία; καΐ "Αντις-ρίφοιι Μεβοίου των Τρίυίν• 

Πίρι τή^ Συνθέτου Μδθόδου των τριών - 54 

Περί της Μεθόδου^ τή4 ^Εταιρίας. - — • 5^ 

Π^ρΙ της Μεθόδου ττις Μι^ξεως και του Τόκου. 61 

Περί της Μδθόίου της 'Τφ αφέσεως• - 64^" 

Προβλτι^ατα* - - - - 65, 

^Iιναξ του ιτολλαπλασιασρ,ου• - - -τ^ ηί^ 

Γεωρδετρια• 

*Εζίιγησις τ&ν σηριείων. -- - - , - — - Τβ 

Π§ρι Δυνά^ιβων καΐ ΐξθ6γωγηςτής τετραγωι^ ρι^η;• — - ΤΓΖ• 

£ΐσαγ»Υη• - - - 83 

ΙΙερΙ τφν Γώνών καΐ τβν Καθετωϊ» •■ -— 83τ 


«ί'- 


ΠβρΙ τβ>> Τριγώνων ;/λ\ τών πλαγι^βίΑ. -^ 92, 

ΠδρΙ τδ3[ν Τιτραπλεύρων καΐ πολυγώνων• . 97 

-ΠδρΙ τίί ΙΙδρί9€^είας. '- - "- ' ' -^ — .^ 10^) 

•ΉιρΙ τον Μίτρί» των γ<ιανιδ'> - - — »• ιο'5 

Π•ρΙ Άναλεγίών• - '^ ^ — ^ ;ΐ9•^ 

ΠβρΙ του {ΐέτροϋ τβν Έχιφοίνείδν• - 111, 

,ΠβρΙ των αναλόγων Γρα[ΐ.ρ.δ^ν χσΐ τ(ι>ν δ[χ* σχίη^ι.• 1ι ν3 
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εβ^ϊον Ιδίως %ρα'^ψΛτιύετουί χερΙ «ρ'-βριωνί χοΛ το δ-τοΈον {ι.α; 
Μάσχει 7&>ζ νβΐ κχτΕλ&ρν ίπ^ αϋτ&ν διαφόρους εργασία;• 
1 Άριθ[ΐ!.ος.ίΐναί ίι.ίνωίτις. -ττολλων 6{ΐ.οίων τίραγρ-άτωνί ?ι πολ- 
Ι6ν ρρωι^ {(«αχεχρι^ίνων Εσων ρΐόταξύτων. *5ν {^όνον τούτων τ&ν 
^ραγΜ-άτων^ η τ&ν ρ,δρίΐφν τούτων Χα|)Ε.βανο[Ζ2νον χωρίς-ά*» όνοΐί,ά- 
^ται ρ.ονάς. Μονάς λοί'ϊτον βίναι ή εκορασες ένος [χύνοα χράγ- 
Ιατος^ καΐ Άριθ[Λθς^.ή εκφρασις τολλω)* ^νάδων•» ^ πραγαάτων 
ιιοίΰτν•. 

*Η Ιδίά ρονας ίδναται να! 5εωρΐ|θνϊ ώί (ίύνθοτος βχ -ττολλ&ν 
^ρΕ&ί» ίσων τ τ&ν «ποίων ή ε νωσις άχοτελαΐ ταυτην την [λονάδα • 
|ί ρτϋχρβί ταντα. ρρτι όνο{Λάζονται κλάσριατα.. Ό ί«οιθ|ζ.ος είναι 
)ΐασ{Λατ*χλς δτα)^ εκφράζ-η τόσα κλάσίΐατα τί; [ΐονάίος υχάρ- 
(ι«ν• οδτω δύο τρίτα είναι άρίθ|ΐος χ^ασ()[,ατίκος. "Οταν δ' ες 
ρ^ΤίΧζ δ άριθίΛος ούτος >έ ν ττερ ιε'χη παρά [χονάδας^ δνορ^ζετας 
|(θ{£0^ όλο<7χερης. 

;5 2^• «Όλοι οί άρι^οΐ εκφράζονται ϊίά ϊε'κα χαρακτίιρων \ 
ΐφ/ων» τά δπο&α γράφονται χαΐ όνορ,άζονται ούτω* 
€, Ι^ % 3» 4, 5, 6, ^7, 8, 9. 

|)βν•> 6ν«» δύοϊ τρ/α^ τέσ. πέντε ^ ες-» επτά τ δκτώί εννέα• 
Γο [ΐ,ιιδδν δεν ε^ει άφ' .ίαυτο3 κάααίαί' τια'ΐν•» χρησΐ[Αε6ίΐ δέ ' 
\ρν Είςτό ν' αυξάντι τν''τΐ(ί.ηντδ)ν σ7ΐίί.αντι>:©ν φτιφίων ^ίΐ^τά τά 
Εα τίθέται ^ ή νά διατηρίΙ τ}ιν τι^Ά^ αυ^ϊ&ν. 

Α 


% ΑΡΙΘΜΗΤΙΚΗ 

5 3. Οι άρΛγ,αΙ )ύνΰϋ^α( νά ^ωρηθου^ χατά 86ο ^καφδροζ 
ψ/ίσιις* βίναί άφ'ηρήν.ένο'.τ υταν^ ^^^ '^οΐζ αι:Αγγίλλωρν % 2^ 

οϋτια 4) &^ 8) είναι β^Ρ^^οΙ άφηρη{ΐ.βνθ(* «Ιναι 8β συγχεχρι 
]£3νσ( δταν {) <ρ.ύσ&ς τ&ν ρ.ονά5ι»ν ^αι ΐϋρο«^ωρισρ.«νιι* 3 (<.ιτρ^ 
4 ίραχ\ΐΛί^ βινακ (ίριΟ{χ.οΙ 9α.γχ£χρ((ΐβνο6• « 

)λΌυ Μουζ'» ώζ θ ριετρα* Συ{<.{]^'.γ})ς δ&9 όταν ιτεριβχν^ χλάσ^ι^ 
-τα τ/}ς πρώτης ρνάίος τ^ν δπο/αν ίκφρ4ζ6ΐ^ *Ό 4ρ*%Ρ€ 3 γΛ 
ί-ρχι 34 ί«ρίκχτί[4{*ιτρα «ναι ^|ΐ(ΐ.(γ'!ίς« 

§ 4. *Η τίχνη 51 ί; παρίςάνο^ΐδν όλους ι^οίς €^ώ^οΙς ^ 
«-ων δίχα βίρη^&νων χαρχχτίιρβον )| ψτιφιων % χαΐ ^αος %χ(ζράζο^ 
βταν )1 χμτ^ ΐΓαριςάι«>νται% όνοαβίζ&τχι άριΟζιησις^ 

Τα ση^αντκχα ψηφ/α ϊχ•<ιν ί&ο ίιαχκχρι^ιίνα^τ τΐ[ΐ.«:ς* 
ρα/ απίλυτον^ οτζν τα ψηφία τα^τα άί:αγγ«λλωνται Ία γρί 
«ωνται νωριςα^ καΐ τί)ν άλλην σχοΤΐκ)|ν% όταν ένδνωνται 
4λ?.α ση|ΐα>τικά ψοφία νΐ [*ί το |Αηϊ<ν% τα δποΐα ί/ίουν ε| 
αΐίτά τιμίιν νέον. *Η[' αι:υλι?τθ€ τψ\ί είναι ς•α^ρά> ή $έ βχετι 
βς εναντία; ρταβάλλε-^αι χα^τά ΐΡολλους ίιαφ$ροϋ/ς τρόπους• 

^ 5• Ευκολώτατα ^δ;ίνά[ΐ6θα νί γράψωρν χαΐ ν' απαγγι 
7«>Λ)|ΐ.εν τομ; ίννίζ ΐ!τρά)τοϋ; αρ^[ΐ3ΐι; « έ::ειίη «συ^φων{)^[ΐεν 
τους χαρίςάνα)[ΐ.8ν [α& τα ^ ση{ΐαντιχά φτι^ίιχτ και ει; ίκαςον 
^τΓοίο^ν έ$ώσχ[χεν ονο{ΐα Ι^ιαίτ^ρον* & οχη|ΐ.ατισι<.ύς των )έ εΐ^ 
ί;Γλο6ς•αΓθ:ιι |::βΐ5)) άοΆίΐί νά ΐΓρ39θ^7^Α«ν ιΙ; τον εαυτόν 
το ι:ρ(άΓον σηααντιχον ψι^φίον^ ^ την (<.6νά)α% διά νά λά( 
τίν αριθ'ΐον 3ί κχΐ -ίτρασθίΓοντες λια^ο-^χι^; [λίαν (ΐονάία βΐί 
αρι9αον 9^ καΐ εΐ; όλους τους «χΆοάβΛυ;•! σχ7ΐαατί5ο|*εν ουτ€ 
έννέζ στ^'ΐτ^ιχοί ψϊ,φια» διά των οποίων ίηειτα χα» 9ιά 
Ι^τι^ενικο^^ σχη^ιατίζοαεν^ τυύ [ΐετά ταυτβζ γράφο^ιεν όλους 
γίνει τους άριθ•ι.ους. 

,ίΓρδς εχορ^σιν τ&ν {ΐεγαλητερωχ τοδ εννία ά;>ιθ(ίβν ύ ίι 


ΣΤΟΧΧΕΙΩΛΙίΖ «3 

ρίνίκί *ις άΡχ^"^ ''| δ'κοια δΐνάς ή βάσις δλης της άριθ[;ιίϊσ€•ΰς• 

» χάνη την βΐΓ&λϋ.τ6ν τοίΑ τι^ιΐΐν ν. καΐ νά λαρ.€άντ\ σχετικίιν 
«χάχκς {ΐεγαλτιτίραν κειρ-βΜ^ν. ιτρος- τ' άρίς-βρά δυο άλλων» νά 
Ι^βάνΥΐ ηζβτικίιν τιρίίν ίχατοιντάκκ (Αεγαλτ^τίροο ι καίχΐλιά• 
*ςί χΕίριενον ιτρ^ς τ' άριςεροί τρι&ν• 

^ 6• Δίά να ^/«[ΐατιιτωρν %Ϊ71 τον άρι6{ΐον τρν {ΐετά τ4ν 9* 
Ιτ9{ϊίέν ρ,ιαν ρ.ονάίαν καΐ ιτρος τλ ίβξιά της εν (ΐη^ίενίχον^ ώς 
>^-• καΐ ϊχο}4εν τον άριβ[ΐΛν ίέκαν δς« ίκφράζαΐ οτι ή ρνά( 
Ιίίφθη {(εκάχίζ'» χαΐ ιταρις-ώεται δί« τκ ρνάδος ΐτις ίλαβ• 
^ριΐΐν δεκάκις {ί-εγαλτ,τέραν » ίτυεεθίι ετέβη Ι[ί.ΐΓρο582ν ενός ατ^ 
Μχο5* Έαν προσθί^ω^ιεν {/-ΐαν ρ.ονάδα εΙς τον άριθ|Αον δέκα *> 
Ιίριβάνομν τον άριΒαον 8 νδΐ&χο&,. οςις γράφεται 1Ι• είκύλως βλέ- 
|κν βτι ή ιτρός τ^άριςερά {«.ονάς εκφράζει δέκα |ΐ.^νάδα; δ{ί.οιας 
ρ τρν εαυτόν τη; ν ίνΛ Ιί^τρές τα δ^ςιά δίν έχει τταρά την ά- 
^υ.τίν της- τΐ[χ.ί|ν• ι:ροχωροΰντ«< ο&τω-» γράφ,ομε)^ δώδεχα ρ,ο- 
ίας υιοί τοϋ &^\^ι£ί^ω Γ3.* τδ όχοΤον είναι ακριβές-» ετειδίι δώ- 
η σύγκειται εκ δε'κα (ΐιονάδοϊν '7:αριςανο{ί.ένα)ν διά το5 ττροί τ* 
ίς-ερά Γ 9 κά'ί έχ δ6ο ρ,ονάδων ταρις•ανου.8'νων διά τοίί -ττρος τα 
ία 4. Έξακολοΐίθο^ντες %• καΐ 5έτοντρς διαδοχικ&ς ?:ρος τα 
Ιίχ της {Λονάδος τά εννέα ^η^ιχντικά ψηφία ^ λα|Λβάνομςν ^ους 
|9ρ/>ϋς ί'κ το5 βνδεκα [ίέχρι τοί δεκαεννέα.. Δια νά λάβω|«ν 
■ Λχόλοϋ.βυν άριθ[ΐ.σνι ^ττειδί) 'ολα τα ση[ΐαντικά ψΥιφία έτέ- 
Ικν ίχαδοχικώς 'Κρδί τα δέξία της {ΐονάδος^ άντ2ΐσάγο[ΐεν άν- 
^ίβ,ΤΊΪς'το ψηφίον 2 1 και Ηε'τοντδζ δΐαδοχικίός τρος 'τά δ^ςιά 
^•-Γ'^ ρ-ηδδνικον και ολ.α τίλ?.α ψηφία-» σχηρ-ατιζορν τη> 
ΐ£ν τδ)ν ά•ριθ[χί&ν έκ του εϊχοσι (^εχρι του είκοσι^ννέα ( 20 
ιβ,'0 ]|. θ:βτο[αν Ινταΰθα -άντΙ" τοδ ψηφίου•• 2 •> το όττοίην ε^.α- 
ίί.{/.ην' δδκ^^πλασίζν » το ψηφιον 3^ καΐ εχοαεν τους ν,εταζϋ' 
^οντα καΐ τριακοντοίεννέα άριΟρύς^ ( 30 χαΐ 39 ). 
^•^. ΒΡν'έποαεν λοιττον '3τραγ[λατί;(δ!)ς οτι εις τΐάν'τα άριθ[ΐο^ 
^^:^ ψηφίων ί το ττρος τ' άριςερά ψηφίοττ εκφράξει ττοσας δε- . 
^ δ άοιΟν.ος ςίτος :::.'5ΐέγεΕι^ καΐ τς> ττ^ρδί τίί ίέξιά 'πίίται 


4 ΑΡΙβΜΗΤΓΚΗ 

(ίονάίβς^ τροσ^ίτονται ιΐς τούτοις τάς $»χάδας• 

ίννέα ψηΐρι'α το β ν ^€τά το άλ.λο<> &ιά νά ιχφράσω{ΐ.βν τον α 
βίθ[/Λν ίέκάκις ΙΟ ^βκάίας^ τον οποίον όνο[ΐά^{ΐ«^ έχατφντάΜ 
(ί.δταχ8[ριζέ|Λ6θ(Χ την ΙδιΌ^ν ά^ίχίΐν δη>. .δβτθ[ΐ*ν ρ,ίΛν μονά5β| 
χαΐ ρτ" αυτήν ^ο άλλα ψηφία ^ χαΐ αίς^νοντες χατά (ΐ.ονά)| 
το ψηφιον των [ΐονάδων «) ϊτδίτα το των ίεκάϊων -% όταν >χω|ΐϋΐ 
υ-τΛρ τάζ 9 ρνάίας^ ίχειτα τέλος δια3οχΐχ6ς τύ τιδ))» , ίκατο» 
τάίων•» δτϊν ϊχοίρν ΙΟ δεκάδας 'ν γράφο|/ι«ν όλου; τους {ί*τίί 
ίκατον καΐ ίννεακό(7:α ένν&νίικοντα ίννέα άριθρχ)νς* φ6άνοντ8ς.ι( 
τδν τελευταιον τοϋτον θ(:ον> ίκλέγοίλδν ν^'αν {ί,ονάδα τ)ιν όχο/^^ 
ονο[χ.άζο[ΐ.εν χίλια-» καΐ την δτοίαν -παριςάνοι^εν ίιά. της ρ-ονάΛ 
ρ-έτά την αποι'αν δίτορ^ν τρία άλλα ψηφία * τ^ δπο7α Ιπειι 
ρ,εταβάλλορν κατά τάς Ιδίας αρχάς* [«τά τάς χιλ.ιάδαι 
σχηρτίζορ,εν τάς δεκάδας ^ ϊττβιτα τάς ίχατο^τοίδας της χιλιι 
δος^ ϊτατα (/ιίαν νέον γ,ονάία όνοιια^ζο^ένην βχατο|λ,[ΐ.6ρ(ον9 κι 
ούτω καΟεςης. 

^• 9. ^ΟΟεν το τρωτον τρος τά δεξιά ψηφίον άριθ(Αθ5 τι 
βκ φράζε ι τάς [ΐονάδας^ το δεύτερον τάς δέχάϊαςι. το τρίτον τι 
εκατοντάδας -> το τίταρτον τάς χιλιάδας^ καΐ ονιτω χα^ης« 

Έαν λοιτΓον άρχίίτωρ,βν ν" άρχθ[/.6μδν ά'ττο τά δεξιάς καΐ χ* 
ρίσω[Χ3ν άριΟ{Λϋν τίνα ίΐς τγ/ί\^Λτα εκ τριών ψηφίων 9 ^έλοω 
ϊγζι προς τ' άρις-ερά ίκάς-η; υτίΟζί'^ιΐΊΐς νέας («.ονάδας^ τάς ι 
ποίας όνο(/.άζθ[ΐ.8ν ρ.ονάδας άπλας » χι^αάδας^ ίκατομ-ρρια ^ διςΙ 
χατο[Λ[ΐύρια 1 τρις5κατοριμ.ϋρια•> χτλ.^ καΐ το πρ&τον προς ι 
ίριςιρα ψηφίον της [Αονάδος^ θέλει εΐναι δεκάς της Ιδίας αατ! 
αονάδος•» καθώς το δεύτβρον ικατοντάς αατης. Κατά τάς άρχβ 
ταύτας ί<7χη|χατίσα{ζ.8ν τον άκαλουδον πίνακα ^ οπού ίθβ(τα|ί| 
ενα άριΟ[/.ον υπο τά ψηφία του δπηίου ίγράψα[ΐ^ν τί^ν ση^υ» 


νοιισαν αίίτά τά;ιν•, 


Ι ^«^ί{ΐα τμγΛ τρ/ίρΛ * >Γρ,ηρ.α 

ί "^^ν ^δ>ν τ6ν των 

ΗϋΜτψρυριωψ βκατοαρρκαν χιλίάίων ρνάδων 

4« δ 5 § δ 8 ί^ ^ >* » χ ε 

[δ Ο* « ο ο^ 8 3 & υ^ Η ». ^- } 

ί^» -^ ^^ » 5 ίν ί^ « 4 


;ίϊ • «*. ο 


• 

) ΙΟ. ^Ες-ω ηίη ν' ά'7:άγγει'?<.Ό{ί.5ν «ριθίλον όποΕΟνδηχοτί η>•6- 
^ρ.&νσν) ^. τον 2,425,63α. Διαιρου(Λ6ν^ ώς ίΐς τον 
{γο£?{£ενον -ττ/νακα-» τον άρώρ.ον το3τον 6^; τρ,ίιρχτα εκ τρεδ)ν 
*ών άρχιζοντες ά-πο τα δ^ξίάί χωρίς να φροντι'ζ'ομεν χόσα 
κ εχδ6 το τελειιταΤον ττρο; ί?ρδς•6ρά τ[λ5ίρ:αί το όττοϊον δύνα- 
ινά ι:?ριίχ•Λ δϋΟ'ϊι^καΙ βν (^όνον. ■ ΙΙαρατηί50ϋ|^ι:εν ίττεΰτά δτί 
ίρωτο* τ|ί.η[ΐ.α είναι τδν ίκατοϊΛμορίωνν το δεύτερον τϊ τώί' 
ϊ»•ϊίον^ και το τρίτον το τ6ν ρ,ονάδβον^ -*0β2ν εκφράζοίΛβ* 
^ροτδ&ίντα άρίθρ.ον λέγοντες• 
€^τα ρνάίες-ί ϊϊ |ΐΛλλον 5όο 8κατοΐΛρ:{ιρια• 
^ρίΐς δεκάδες ί • τβσσαρες έκατοντάδβς χιλιά?^οζ** 

' εζ εκατοντάδες-» δύο δεκάδες χιλιάδος• 

^ϊΓ^ντδ χιλιάδδς^ κτλ. '-πέντε χιλιάδες ? κτλ. 
;9ΐ^α δια τ•7ις εΙς τρ.ίΐ(ΐ2τα διαιρέσεως τΒ» άρι^ν.&ν^ δόνά- 
^νά <Τϋντορ6*ω[χ.6ν ττόλυ τον τρέχον τούτον «τς^οντι έτττά ^ 
\^ίζ 9 τρεΤς δεκάδε<: καΐ Ης έκατοντ^Ιδδς ^ Ισοδντα^ {/-έ 'ίςβκο- 
-^Λ&άκοντα «ττά {ί,ονάδας' ίττίσης τε'οίταρίς εκατοντάδες^ 
Ι^^αία&ζ καΐ ττε'ντε {Λονάδες της χιλιάδος-» είναι τετρακύσία]^ 
^£^^ί χιλιάδβς• άπαγγε'λλεται ληιτ4ν 6 άνω αρΛρχς•» ϊύο 
- ρΕ,^ί^Λ*» τετρακόσια ι* εΙκο^σΛτΙντε χιλιάδες 9 έξαχύσιαι τριά- , 
έ-τί"^^ ρνάδες. «Οδεν δια ν' ά7:αγγείλω{;.εν άρι^^όν τίνα*» 


\ 


β ΑΡΙΘΜΗΤΙΚΗ 

χας-ον το δνΰμα τα ϊιτοΐον αί {ΐονά5β< <•ο5 'Τ}ίΛ\γατοζ ταντου. φί 

ρουν• 

^ II. Δια να γράφ&{«ν οιιαίΟνΗ-ίΛτΙ άρ%σΡ "τον ύ^οΤοί 
άΐδαγγελλορεν-» άκολβυθουμίν <τχβ>ύν τι^ν αί#τίιν τάξιν δτ,λ, 
γράφο^ιεν κατά ιρρδτρν τάς ίκατοντάδας •> 'τας ^β^άδοκ; καΐ τβι 
{ΐονάδα; ττίς «νίοτβρας ΐάςβ•^, *ΐϋροβαι'νοντΒ< ίξ άριςβρίον χρος τί 
ίδςιχ• ρταβαι'νσριεν Ιιτιιτα Ίι; τας Ικατοντάίίαςί ^βκάία^ κδΙ 
{ΐονάίοί της κατ«ι>τίρα: τάςβως^ ^αΐ οδτω ααθεξ^ς Ιως να φθα* 
σα}^εν εΐ; τάς άίτλας ρ.ονάίας• Οΰτω^ ίιά να γράψω^ν τη 
άρώ^ον τριακύσια τζ&σαρίχοντχ χαΐ βν ίιςζκατο^^ίρΐΛ•* βςακί!| 
σια είκθ<τ(«<ντβ έκατοριμ,υρια 9 όχ^ακοβ/ας τρκάχοντ^ $&> χιλιά^ 
ίας^ τβτρακοσι'ας δεκατρείς ρονάδας^ "γράφ^^^βν κατά ίτρω 
341) ίτζατα ά(ΐίσως 625 <9 ρ,ετά ταΐίτα 932 <» καΐ ^ελο; 41 
καΐ ούτως 6χο(£2ν 341,625)332^413* «γράφαρεν οι^τ&) τάς ε:; 
τοντά5ας» τάς δεκάδας ^ καΐ τάς (ΐονάδας Το3 δ&ςεκατο{ΐαΐίρίο 
το5 ίκατο(Λρ.υρίοϋ, τίς χιλϊάδος» καΐ τδν άχλ&ν ϊχ,ο)^ίων' δ 
ιγράφα^ιεν τδν ζ7ΐτ•οδ[Α8νον άριθ(ΐ.4ν. 

§ 12. ^Οταν εΙς όποίονδΗι^οτε Τ{ΐηρ.α ίεν διτάρχουν ίκατον 
8ες ϊ ϊι ίικάδεςγ ϊι άι:λαΙ ρνάδες^ ^ρεττει να ^ετωρ-εν •ν ρηϊι 
νικον εις τ\ν ^έσιν το&των τίάν εκατοντάδων, δεκάδων ? ΐ^ γ.ο 
δων «» δίά να δίατηρίιση τ^ν βχετικίΐν καΐ ρ.ιταβλητην τψ^ν 
ι:ρο αυτόν ψηφίων• Οατω δ(ά να γράφω[ΐ£ν έχτακοσια βπ 
(κατο[£[&ύρια9 είκοσι χιλιάδας ) καΐ τεσσάρας (ΐονάίας^ βλέιτο 
ά[Λέσως δτι δ άριθρς οίτος δίν έχει δεκάδας ικατομ^ιυρ^ο 
εκατοντάδας καΐ ρνάδας χιλιάίος^ ίκα'τοντάδας καΐ 9εχά 
άκλ^ν (Λονάδων^ι καΙ δτι βι:ο(ΐένως ΐ:ρ«ΐΓει να &εσω[ΐ6ν «1ς τΐΙ 
δ^ο/αν 8ΐ;ρει:ε να κρατούν &§σιν (ΐνιδενικα ) %\ς τίν άριθ^ιον 8^ 
γράφεταί• Τί07,020,004. ^ 

Περί 'Τί ηο^ογισμύύ^ ] 

5 13. Ίίσσαρα; άρχιχας ίργασ/αί 4ννά{άβα να εκτιλ^σι^ι^ 
{πΐ τδν ά£ΐθ{ΐ6ν^ τ|/ Ιΐί)έσ9ΐ|ΐν?' ί^ ^^^αιρβ^^ν» τίν Κ« 


^^ 


ίΐΛ'κλο&σία^^ών χαΐ τίιν Διαίρζοιν•, Αι τ£βνα]ρ£ς αΐται έργασ/ίι 
'2φα{;{Μζον7α^ χαΐ^ εΙς Γθί>ς ί\οσγΐ(ιίΙζ άρ^ρώς^ ΗαΙ «1< τους • 

^?».-αάρατ5Χούς• 

Ι '-ϊίΤ(Λθ)ίΐσμος τωΐν ολοσχερών αρί6{|χίίή^« 

Πί ρ\ ΗροσθιίσΗως* 

5 ί"^• ΪΙρύσ&σις είναι ή ίργοίΛα ίΐ ίς ένόνο^αν χολλους ώ«- 
|ιθ{ΐορς ει; ενα [ΐίνον. Το ίςάγς^ιενον ίχ τ'2€ εργαοη'ας ίί>ο;{ΐάζ2- 
ναι Ι^ε<ράλαιον• 

«Οταν σΕ «:ς '^ρύσθεσίν 5εδθ{ΐεναι ά'ρίίαοι ΣχεΟν «ν ^ιοϊ^ον ψη- 
Ιρι'ον•» χροσθίτοίιεν το 7Γρ6τον ίις το ^εϋτίρον^» εΙς ίέ το αδφά- 
^ια6ύν των το τρίτον^ ϊςαΐ οδτω χαθ4ί< Ρ^^'ΧΡ^ ^^ο^ τε?^€^;ταιον• 
Ιιά να τρ(Τ(ΛίσωγΑν τζ* χ. τους άριθρους-» 4,3^*7,^^ 5,3>^ ')..€γο- 
μν-ϊ 4 κ« 8 κάρϋν 12 ^ καΐ Τ^ίΟ^ καΐ 9,28, καΐ 5,32, καΐ 
ϊ^3β, δς-ις βίναι το αεφάλαιον όλων τ6ν ιτε^ιεχορ-ένων «7:?νΟν 
Κ»νά^ων εις ^α ες τα3τά φη<ρια* 

«Οτοί' ί4 οΙ-αριθρΛΐ σύγκχντίϊΐ εκ ί:οΛ/>:Ον φ7ΐ<ριων^ ^»>ί ο£ 
|4,3^2Τ και %&51'» ιδού 'κ&ς εκτίλο^ξίεν τ))ν ζρίαίζσιν. Γρά- 
Κ^ρβν τίν άριίρν δ4|327, χαΐ νττοκάτω αϋΤο5 τον 2,651, 
ΐς-ε αΐ {ΐ-Ονάίες να ^ναι υττο τ«< {ΐονάδας ^ αΐ δεκάδες υττο τάς 
ρτάίίαςι καΐ αί εκατοντάδες υτο τάς εκατοντάδας ^ κτλ. Γρά- 
ΙΡ|Λδν ωσαύτως &'Χό τον δεύτερον και έτερον τρίτον, εαν εχωαεν» 
αΐ άφοϋ οδτω ^οϋς διατάςω[Αενί σύρο(ίβν υπο τον τελευταίο* 
/αν γρα{<.{ί.'ν• «ρχίζοντες ίττειτα άττο τάς |ΐο- . 54327 
ίίας λέγ<){ΐεν• Τ κοί 1 κήχοϋν Ζ τ δετο{Λεν 8 2651 

ρο τϊΐν γρα[ΐ|χν καΐ υττοκάτω ττίς ςίιλης τβν 56 9*78 

^νά^ω^.*. ρ-πίβαίνοντες εις τάς δεκάδας λίγο[ΐεν^ 51 καΐ 5 κά- 
Μουν Τ• γράφο{ών Τ υιςο τ>ιν ςίιλην τ&ν δεκάδων" -τζροχωρςίντεί 
ΐρειτα ^Ις τάς εκατοντάδας^ σχτιαατι'ζρ^μν λχο τα 3 και 6 ψτ- 
Γα τ?ζ ίώττις ςί^λκίς τον ίρίθών 9^ τον ό-ποΤον δετοίΛεν υτ.ο ζαι 
^τοντάδας• άγθδ τελειάσω^ιεν τάς άι^λας ρ,ονάδας» -ιτροσδέτο- 
^ -^ββετά τον ίδι«ν τρύΐϊον τάς ρ.ονάδας καΐ δεκάδας της χιλιοί^^ 
Ι^'^χαΙ ϊχο{«ν το κε^άλαιαν• 46^*^'?8 τω> δύο ^ριδ^ιΙ&ν• ' 


β !ί^ριβίθίτικΐϊ 

4 ϊδ.'Δίά να ι:ροσβίσω{ΐβν ϊιδη του; τρβ?ζ άρΛ}ί.ο>*ς - ^ 
5^48,634-» 335,419^9 Πη,423'> τους καταςρβνσ|«ν καδώ; €Ϊ* 
-ΓΓαιζ-όν άνωτίρω• ίπειτα άρχίζομεν από τα 848634 

ίίςιά καΐ ΐΓροσβέτο(ί.δν τχς {ΐοναίας ίϊ^άςιις 335412 
ςίϊλη:. *Η '^Γρώ^η ςίίλη ίίίβι τον ΛριΟιίονΓθ•» ^Πη423 
καΐ ή δδυτίρα τον 6^ τους δι:οίους γράφορν Ι30Ι469 
ΰπδ τάς άριβαίας των ςτΛαί* ά^^λ' ίι τρίτη ϊίίει τον 14 2ς•ι< 
-πάρις-άνει εκατοντάδας* ό άριθιώς ούτος σύγκειται ίκ τεσσάρων 
εκατοντάδων ν καΐ άλλων δέκα εκατοντάδων^ αϊτινες κά^ινουν 
μίαν χιλιάδα* γράφομεν ^ίοιττδν τάς τίσσαρας εκατοντάδας υττ• 
τ^ν ς-ίιληντωνι φε'ρομεν τάς ΙΟ εκατοντάδας^ ήτοι μίαν μονάδίΐ 
της χΛιάδος εις τίιν ςηλην των χιλιάδων^ καΐ λε'γομον 8 και Ι 
κάμνουν 9^ καΐ 5,14 1 καΐ Τί,2Ιί αςις %α.^ιςάν^ γίαν μονάδα 
της χιλιάδος την δπαιαν -δετομεν » και δύο δεκάδας ^^ιλιάδας»» 
τάς δτΓοίας φερομεν εΐ; την ς-ίίλ^ιν τ&ν δεκάδων της χιλιάδο^-» 
καΐ ούτω λίγομεν ττάλιν 4 καχ 9. κάμνουν 6^ καΐ 3,9^ και 1,Ι0« 
Άλλ* £7:ειδνέδδ> κρατουμεν σωςά ΙΟ δεκάδας της χιλιάδοςί ί| 
Μ.ίαν εκατοντάδα της χιλιάϊα;^ την φέρομεν όλόκληρον εις τ^ν 
ςίίλην τδν εκατοντάδων ^ καΐ δβ'τομεν υπο τ}ιν ςηλην τών δε- 
κάδων εν μηδενικον δια να δ^ιξωμεν οτι δεν υττάρχουν μονάδες 
τούτου του είδους «» και δια να διατηρίισωμεν τ)ιν σχετικών τιμ)ιν 
των άλλων 'τρος τ* αρις-ι^ίά ψηφίων• Εξακολουθούμε ν ^ καΐ 
βλεπομεν 8τι 8 καΐ Ι κάμνουν 3 ^ και 3,6 -» καΐ 1,13 ^ ήτοι 13 
εκατοντάδας της χιλιάδας ^ η 3 εκατοντάδας χιλιάδος•» καΐ μίαν 
μονάδα εκατομμυρίου* άλλ' βιρειδη δεν μένει χλέον ςηλη δπου 
νά φερωμεν τίιν μονάδα του εκατομμυρίου ί τ)ιν γράφομέν τ:ρΌς 
τ' άρ«.ςερα του ψηφίου 3 * καΐ εχομεν τ(λος το κεφάλαιαν^ 
1,301^469 τ&ν τριδν αριθμών. 

Πδρι ^Αφαιρέσεως. 

5 16. Το εςαγομενον το ά^οΤον λαμβάνομεν όταν αφαιρώ μεν 
«ριΘμύν τίνα άίε' άλλον ι ονομάζεται κατάλοΜτον» και ή εργα- 
σία δϊ ί; λαμβάνομεν αυτο^ 'Λφαίρβσις^ το κατάλοιπρν το51τ• 


"ϊΐΟΙΧΐ'ΤΩΔΕΓδ 9 

ίχί^ράζΕί χοσόν 6 ίΤς άρώγΛς Ι^Μρζαίγη ^Τον «Γλ'^νθν^ τ^ την ίια- 
*^οράν τ&ν δύο άριθρ.δ)ν. 

*Η δργα<Γζα ίίν ϊχει ^άρ.[ί.:ίχν δυσκο^ϊαν όταν ^Υΐτηταί ν' «- 
<ραιρίσωρν άριΟ[Λ2ν τίνα έχοντα ϊν ψηφίον•» αχ* άλλον ϊχοντα 
ίτΓίσηί βν ρ.όνον• οδτω βλεν^^ΐδν ά[χ.βσω; δη ^ιενουν 4, ίάν από 9 

5 11^. «Οταν 61 άριβρί ^ν δίτομων ζ^τοΟ^δν τίιν ^^αφορα^ 
ϊχουν ΤΓολλά ψιπφία^ βκτ8λοδ(Λβν τίιν άφαίρεσίν κατά τον άκο- 
^ΟΕ^Θον τρί;:ον• γράφορν τον {^ι:^κρύτ6ρον ςν>ν {Τ6ο αρι^ν υπ• 
τον {λδγαλίιτερον^ δετοντεο ώ; Ης τ)ΐν χροβ-θεσιν^ τβς (ΐονάδας 
νπ6 τάς {ΐονάίας^ τα; ^δχχία; νττα τάς ίεκά^α;^ κτλ. φε'ρορβν 
ϊιτειτα ραν γρα[Λρν υχο κάτω^ καΙ άφαφουρν 5:α^οχίκ&; 
ίκας-ον ψηφι'ον το δ κάτω άριθρ.ο3 ά'^εα το «ντΕςΊχύν τοι* το5 


4Κνΐί»« 


ϊΈς-ω ττχ. ν"* άφαιρέσωριεν τον 9^3453 άττο €%95. Κ«ταςρο- 
νορεν') ώς εΪ7Γορ.εν «ϊ τίιν ίργασίαν καΐ λε'γορ,εν* 6^695 . 

3 άΐϋΑ Τ ρ,ίνοι^ν ^' γράφορ,εν 2 δπο τίιν ςίι- 23453 

^τιν των [Λονιχοων* 5 άιτο 9 ραίνουν 4* ϋετο{Αεν 4 442242 
ύπδτίιν ςίϊλην τ6ν δεκάδων ^ καΐ ο'ύτ« καβεςής 4ιά τάςίκατον*^ 
τάδας^ τάς χιλιάδας 9 κτλ. 

^ 13- ΕΙ; το χαράδειγιχ-α τοϋίτο δλα τα ψηφία τλ5- α νιο ά- 
^ιθρδ ίσαν {ΐεγαλητερα άπο τα το3 κάτω• αλλά σ»ρ.βα^νβ& 
δς-ε το ψηφίον το3 κάτω να |ναι ργαλίιτβρον άτο χ9 τοίϋ.ανων 
του όπο/ου δύναται να τιναι [ΐάλιςα καΐ εν ρ.ηδενχκον• ^Ες<^ 
•ττχ. ν" άφαιρε'σω{ΐεν 2^,654 άττό 180,948. Καταςρόνοριεν τι|ϊ? 
ίργασίαν ώς ιίζο|ΐ£ν ά νωτέρω «ι . καΐ λε'γο^ιεν^. 180948 
£άν άίΓο 8 άφαιρεσω^ιεν 4 ρ.ένοϋν 4• χροχω- 2*7654 

|>οΰντε^ βλίποι^εν οτι 5 αχό 4 δίν αφαιρούν- 153294 
ταΐ) ίχειδί] δίν δι^νάρ.εθα ν^ άφκιρβΦωρν 5 μονάδας άχ' άρι6ι&3|» 
χερκχοντα |ί.ονον 4. Ει; ταύτην την η;ίχ;ασιν δαν*ιζόρ.εθα αχ» 
το 9 τί; ςίίλης τδ>ν έκατ^^ντάϊων ρ-ίαν ρνάδα ή δχοκα » ίκ τ&ϊ* 
δσων εΓδοΐ[ΐεν εις τί^ν άρΓθρ.η<τιν» εχβί τίρ,ην δεκάκις ιιεγα^ντ^τ έ-* 
ραν'τδν ψηφίων της ς'ί^?α(ς το5 4 !> το δχοϊον είναι ί7αφ^ςν^■* 


%2ΐ?ί5ι δώτη ιΤναι, (Λία ίκατοντάς Ισί)5ι#νάρθϋσα μί ΙΟ ίεϊκχοϊίζ^ 

•Ενονονης τάς ΙΟ ταύταί 56κά5ο«:|]ΐ4 τάς 4ττ5€ δ^υτίραί ^ίίιληςϊι 

Ιχορν ί4 δεκάδας απβ τας βποίας^ ά^ραιροΰμΛν 5> καΐ ιχοίΛβν 

κ4τάλ«::ον :9. Το ψη^φ/ο» 9τών Ικατοντάίων ^ρένιι ίίδτι δ β άχ4 

τδ Ότυόίον «γα;.ϊρσ!;;£εν το χάτ&^ 6 χαΐ λα(ΐβάνθ{ΐ?ν κοιτάλοιχον 2"* 

τοΌπο'ον'δέτόρ,εν &ι:δ ττιν ςηλην των ίκατοντάία)ν. '^Εχ^ϊίη ύζ 

>ά;' χ^λ^άϋ^x;^ο ψηφίον το!ί άνω ώ(>ίθμοδ δΐναιΌ•» «ττο το οτοΐον 

'^έν ίυνάρ^θα ν' άφβίίΓ*ρέβίωρ.ΐν Τ'* 5ανίΐζ6{ΐ.Βθα άκϋ[£η άιτο την 

'ς•ί;λην των 4εκάί<βν τηζ χιλεάίας {ΐίαν (^ονά^αΛ ισβίονκ^ιοϋσαν 

*|£ί Ι(^ '{χ.ονά5α; τ%ς χιλιοΐί'ος^ άιτο τά^ όιτοίοίς άφαιρου^ιέν Τ καΐ 

λαρ,βάνή^ιδν κατάλοΜΤδν 3• ίςακολοϋθονρν ί'ΓΓίετα καΐ λΐγοιίΕν» 

£ ά^ο '^ 9 Ιπδΐί^ι "ίδανβίσβτιι/βν {ΐί'ςεν (£όνά^ άπο το 8 -> ρνουν 5'* 

τίλος^ £?:ειδ}) άττό τ«?^ ίκα'ί^ντάϊα; της χίλεαίσς τοΟ άνω «ρίβ- 

-|ζ.33 ίΐν εχο^^βΒν τίποτα ν' άφάιρίσω^ιεν^ ^κατεβάξοίΛδν την ρονάδβΒ 

ταίτη; της τάξιως* καΐ Ιχορεν κχ^-άλΛ'Πον 150^2.944 

5 Ι^- ^Οταν τ& ψ«ιφίον ά^β τέ ίχοΐοί^ τερΕ::^ νώ ^άνετσ^ρ.•^ 
ψαι 5.5η ΐϋολλα ρκ^^ν^ ^ τφται %ρο αϋτο3 ϊνΐ^ 'χβλλά [ΐΓ.^ί- 
'νικα 1 τότε λύθ[ΐ£ν τίκί» ίΊ;σκολ/οδί» τάύτ^ην κατά τον άκΰλ•ϋ8ο* 
τρώ::ον. Ζητείται ττ• χ. ν' άφαιρβσωρέν 34632^546 ά'τό - - 3. 
^0,000,122. Κατας•ροι»θ[ΐεν την έργασιαν» 40,000^22 
καΐ λ&γο|ΐΐν• . 'ΐέιτίΐϊη ^ δεν άίξίβίφδίταί «-7:4 υ,582,54β 

2'» δανίΕζίρΌά ^ιαν δεκάσά ΐσοδυναρ&οΰν ϊβ,Ο^δ,δ'Ιβ 
|ί.έ ΪΟ [λονάίοί^ ^ρφσθίτορν αι»τοίζ εις τάς 2 αιτινες υ'τ:ίρ^/οΰ1> 
?δη" εν; τ/,ν ςηλην τών'ρονάδων* καΐ £χο(ΐεν 12 [λονάδας^ άττά 
τάς'δποι^ζς εδκίλως άφαίροίρν 6 ^ καΐ λα[ί.βάνο{ΐΛν κατάλοεττον 
6λ το όχοΤον &ετο[αν Οχδ τ/ιν ς^ϊΐίτ* ι^δν [ΐονάδων. *Εχδΐ5η 91 
ίκ τίδν 2 δεκάδων ίδανώΟηρν τ*ιν Ι^ καΐ δίν δυνάρ'θα εκί 
ρ.ύνη; της Ι ν' κφαιρέσ^ρν 4^ δανειζό^ιεθα [ΐ/αν εκατοντάδα* •* 
Ϋ»τοί ΙΟ δεκάδαο τάς ΐτροσθετο^«ν εϊί ττίν 1 καΐ ϊ^ορν Π» είι 
Των ϋ^ο/ων άφαφο3ρν 4 κ*1 λα{ΐβάνο[ίεν χατάλοιχον ί« Τ^ 
ίΙ/ηφίονΙΤ(ί)ν εκατοντάδων δεν υ^άρ^^εί, ίιτείδίι το ίδάνε/σθηρν^ 
ίίΟεν ν^ςα το αΐ/τδ ως να ητον εις τ)ιν θεάεν τοϋ εν 'ίιηδενίκδν• 
^ζνειζύαεβα άκορ άπο το « Ι^ί^ν (ιονάδα^ ίί 4-β^α Ισοδονα^Ι 


-Λ 


ΪΤΟΙΪΕΪΩΔΈίϊ ' η 

^1 ΙΟ > οτπα τοίζ διτΰι'ας ά(ροΜρ3δ|ΐβν 5 κβΐ ϊχορ:δ? καταλόΐιτον ίΤ^' 

το ρ.η51ν ϋν άφβφεΐτο6ΐ•Λίαί Ϊ4ν βϊ{ΐΐΓθρα5{αΐ' Ιν'τβΐΛ•«) ι>α >α- 
ν56σθδ[ΐ2ν αχδ τΑ «ραϊΐγο6}«ναν -^Ι/Τί^ιο»•^* ιττιΐ')]) καΙ βΐτέ ηνοίΐ^ 
|ΐηίΙν καΐ ττρο αΐΐοδ ά%1ψί[ άλλο |κΐ|^«ν• Ει^ ήρ«ϋ^ην τίιν ίτερί^ 
<α5ΐν δανειζύ^ΐδθα άιΛτο ιίρβκτον σημ«ντίκίν ψΐΐφ/ον •£•^ ίΛ δ* 
ΤΓοϊσν ΐΓαρ6ς•ά)*6ΐ ίβχάδος; 'ίκατοι/ιμυριωχ^ {««ν '{^^ο^κ^^^α> 'ΐσοίονβ* 
{ΐαϋσαν ρ.6 ΙΟ ίχαιτα[Αρύρια* ά<ρινο{ΐ8ν & •1«<'})ν τοίςη» '-ρ&ν τ^ονά* 

(<.6( {ίονάς «χαΐί^(χ.μίαρ/ου ι ι^τοκ ^'κα «χατοντά^&ί ^ιλχάίος « ίτί 
τδ>ν δτ:οιων άφ»νρ[ΐ.€ν 9 ί^Λ τοδ |ιΐίίβΛκοδ 'τΔ όιτοϊον κατέχβι τϊιί^ 
δίσιν τ6>ν Ιχατοντάίών της χιλιάίί>ς> καΙ *ρί)ΛΌν^δν {ϊιαν ί^- 
τοντάία χιλιάίος^ ίτΰι 1.0 ^?χά^ας χιλι^ίος. -Βλ<*0{αν λο«ϊδι^ 
βτί ή ρΐ'η'οίς ττιν δτΓ^'οο ίί$ανεισθ^α£ν «χο τάς ίεχάΛάς^^ν δχα* 
7ομρρι»ν<» «νβλύθη εΙ< 9 βκατΌ{Ε{ΐ6ρι«•> ^ ίκατβντάϊας χιλιά^ 
ίος^ Ι ίχατσντά$α ι^ί)υνάρ>δ<ϊ^ν :{ΐί Ϊ0 δεκάδας χιλιάίος-» καϊ 
δη έ'3:ο{ΐβ'ν(ί>ς τά. χρώτα ψηφία τοδ τράτου «ριθμοδ 2Ο,ΟΟ0.,Ι^4 
ίυνανταΛ ν« γραφ&σι 19 19( ΙΟ )8Ι22ν 

Άφοί •γράψα{ΐ«ν 550ίτ» ίχυτέί» τέν τρόπον νέν 'ιιρδτόν «ρΐθρν* 
Λκολως ϊ19η ίυνάρθα να τζροΐωιΛι&ω^^ εκ τ^ιν άοαιρεσιν' ϊβεν 
λβγο}!^^» 8 άχο Ιό ρ,ε'νβυν &• 6 άΐο 9^' δ άιτο 9^6^ κτλ. 

Το ι:5ν «υνίςα^αι ^ δταν δ άρι8ρώς ανο τον δ^οιον τρέτυ^ι ν^ 
Λφαιρβ'<7ω{ΐεν ίχ•η πολλά |ΐη5£νιχά * να βλαττώορω{ΐ€ν το ιτίΓίύτον^ 
^[ίαντίκον ψηφίον κατά {ΐίαν ρ,ονάίανκαΐ ν' άντικαταςίτσαι^)^ 
«Ις τ)ιν &έισιν Ικάς-ου |/ιη52νϊκοδ.'9^ ίκτος τβ3 τελδϋΤΓαίβϋ"^ «ντ^Ι 
«•ο5 δχοίοο δέτορν 10^ _ . 

Πδρΐ της Δοίίΐ/ιίίς τϊ5ί ΠροσθείΓδως 
ΧΛίτίίς'Αφαιρίσδως. 

$ 20. μ• 8<πιν τροσοχ)|ν χαΐ αν ίκ«?.«){ΐεν αρ1θ[]ΐητικίντίν« 
ίργασ/αν, ίνϊ^εται |ΐ.ολοντχ)5το νά σφάλω{αν^ ΧαΙ βιτο^τίνως 
ΐτρί-ττϋ δια τίνος άντις-ρΰφον «ργασιας να βδβόειωββρν ίάν δ 
^ροχεψίνη ίκτελίίτβΐΐ ώκριβδίς. *Β ίργα^ία αδτη •νθ()ΐάζετα| 


14 λϊϊ&ΜϊϊΐϊΚΤ» 

Δια της «φαφίσ^ως έοκψ.άζο{λεν ττ,ν ίτρόσθεσιν• ^ιά νά ^αΐ)^^ 
^/.άσω|ΐεν 7Γ.χ. τϊν αν^ιν.ρυ '7:ρό<7θ4<Γΐν-) άρχ/ζθ{ΐεν &41 

ά::ο τ'άριςερά καΐ Αά{£6άνα(ί<εν ^ο~κδ<ράλαιον δΟ 633 

τ&ν ψηφίων τίς ςί»λης τ&ν εκατοντάδων^ άφοκ- 942 

βαίρν αοτό άποτας 41 -εκατοντάδας του Ελο« ^^Ι^^ 
3ςδ.Φαλα/οϋ,καΙ εχορν [ΐιαν βκοΕτοντάδα•, ηταιΙΟ Π 

ϊεκώίας-» αιτινέ; ένο6{Λεναι ρ,ί τάς ίώο ίεκάδο&ς Τοϊ 2λον ^ ίι* 
ίοϋν 12 ίίκά^α;^ άπο τάς όποιας «Φαίρου|λεν τδ κεφάλα ιον 
II τη; ςίίλτι; τ<όν δεκάδων <ι καΓ> λα^ιιβάνοαεν κατάλοτ'πον |ί-ΐ(ϊν 
δε^^άδα ί ϊ^τοι ΙΟ [χονάδας• ττροσθβτοντί; εΙς αοτάς τάς 2 (λονάδας 
του ΛβΦαλοειοϋί εχομεν ϋη και άφΐιροδ^τες τ4 'κεφαλαιπν ϋ 
τώί^ ψηφίων τη< ςηλη; τ(ΰν μονάδων-) λαϊ-'-βάνορ-εν καταλοιπον 
ρ-ηΪΕ/. Ή ίρ^χσΐχ λοιπόν είναι άκριβί»ς• διότι ^ Ιι:ειδη αΐτο τβ 
δλον κίφάλαιον άφαιρεσαίΑίν διαδοχικώς 8λα τα ρ,ερικα κεφα*. 
7,ο:λλ ίχ των όττοίων αΣ^το σύγκειται ^ δβνπρίται να ρίνη τίποτε• 

§ 2Τ. Ή .άφζι'ρεσίς ες εναντία; δοκιρζεται δια της -προσθέ- 
σεων. Τωόνη ξ\ς την αφαίρεσαν ζήτοϋ^ΐίν 545623 
την διαφοράν μ.εταςύ.ενός [ί.ικροτέροϋ ά- 328954 ^ 5456&8 
|3;θΐί.ο5 καΐ ενός ρ.εγ:ιλητε'ροϋ'• εάν λοι- 2Ιό6'14, / 

παν" τ)»ν διαφ«ράν τα6ττ.ν τ/)ν πρ•σ9δσω[λ3ν ει; τον • {(.ικρότ^ρον * 

-πρέ-πει νά ε'ύρω[Λεν τον [χ.ΕγαλίιΤ3ρον. «Όθεν διά νά κά{ί.ω[ΐεν τ)ιν 

δ3κΐ(Αην της άφαιρε'σεω;•) προσθετορι,εν το κατάλοιπον ύς τον μ-ΐ- 

κρότερον άρι9{λδν9 και εάν ή πρώτη εργασ/α εγεινεν ακριβίις* 

πρε'πει νά πρόκυψη ό {Λεγαλίιτ5ρος. 
« 

Περί Πολλαπλασια€Ρ|χοΟ.. 

^ 22'. .Έαν προ^δέσωριεν τον άριθρί.ον 12 κατ" έςακολούθησιν 
8 φοράς εις τέν έαατόν τ•ο« ^ δυνά^ΐ^εδόι εΐκίλως διά της -προαδέ- 
«ως νά ευροί^ιεν το δλον. "^Αλλά παρατηρο3(ί.εν οτι 12 νά προ- 
ςεδ/ί 8 φοράς κατ' εςακολουθησιν δ/δει 96 -> και οτι 96 σύγκειται 
έκ το^ όκταπλασι'οϋ της ,ϊ δεκάδος-» 9ι ίκ του 80^ και έκ το3 
«κταπλασιου των 2 [Αονάδων•>?) ίκ του 16 • επορ.ενως δυνώ[/.εθα νά 
συνΓ3[Λ2ίσω|ί.εν πολύ την πρόσίασιν λα[ζ.βάνοντες 8 φοράς τάς 


ρνάίίίς•» χχϊ 8*<ρορας. τάς ίδκάϊας το5 άρίθ|Λθ3 Ιδ. Ή σνντφ-ί, 

ρς αΐίτη ι:ρό<τθδσΐί όνοξίάζεται ΪΙο'λ'λα'κΧασιασ^ος, Ό άρΛαοί 

Ϊ2 τδν δχοίον 'τρί'ΤΓει να λάβω{ί.βν όκτάκις^ όνοριάζεται ιτολλα- 

ΐίλασιαςέοςν χαΐ '6 8 δςΐζ έχφράζ&ι τίοσάχις λα[)ΐβάν8ται 6 ττο^Ι 

λαπλα^ιαςέοςί είναι 6 χολλαπλασ^αςίϊς• 96 ειναε το γΐνδ[ΐενον• 

ΟΣ άρώγ,οΐ. 12. 3ζαΙ 8 όνο^ιάζανται 6ίκ6{ΐ7ΐ καΐ^ -τυαράγοντες το3 
γϋ«)(ΐβνθϋ, 

Βλίπορν ^οιτΓον δτι το γινόα-ενον β ι να ι τόσον τυλέον [ΐεγαί• 
5^.ίΐτερον ϊϊ μ,ίκρότερονϊ ^ςαΟύσον οΐ τϊαράγοντίς άίίτοϋ' εινάι [α- 
. γαλίιτεροι VI [ΐ,ικράτερο:, 

^ 23• Έάν ζΐζ τδ 7:ροΐί^γο6[ΐενον χαράί6ΐγ{ΐα έζητεΤτο να \λ^ 
δϋ;[Αεν 12 {ΐ.6τρα όκτάκις^ ϊΐ 8 μ-ίικη ίσα ρ.ί 12 \ιίτρΛ'» βΐνα& 
φανερον οτ& τα 8 ταύτα [^^ικη λα[ΐ.βανόι;βνά 6|ζ.ο1!ί τιθελ αν δώσε^ 
γίνύρ,εναν' 96 ρ.8τρα• £άν αντί ρ.έτρων 6Γχα[ΐεν όργυιάς^ ήθε'λα- 
ρεν λάβει ίΐς τέ γινύ{ί.8νον 96 όργυιάς, «Όθεν το γινάρνον συα-' 
φωνε'ί Τϊάντρτε {^έ τον 'ΤΤολλα'Τ&λασιαςέΌν^ ό ίέ ΊΖΟ^ΛατΛασίΛςης 
-ττρεπέΐ να δεωρήται ώς άριΟαος «φηρηαβνος (3)» εκφράζων \ι6^ 
νον ι«)σάκε; ό 7:ολ?».απλασιας•«ος λα[)(.βάνετα£, 

^ 24• Έκ τδν ζίρηί^ένων γίνεται φανβρον οτι εις τον 7:ολ- 

λα'πλασιασ[ί.ον δεν χολλαπλασιάζο^^ενη ι:αρά Εν («.όνον ψηΦί'ον τοδ 

ι^ολλα-πλασιαςεοϋ ρ.8 2ν το3 -κολ^ναπλασιαςου• Εθεν άρκεϊ να• 

γνωρίσω ρ.εν τα γινδριενα τδί)ν 9 -πρώτων σηααντικ&ν ψηφίων δια 

να έκτελεσωρ-εν όλους εν γένει του; τυολλαχλασιασρυς. Τα γί- 

νό(<.8να ταύτα 'Λεριλα[ζ,βάνονται εις τον άκολουδον τυίνακα-» το3 

•τϊοίοιτ ή ίφευρεσι; ά'ΓΤοδιδεται εΙς τον Πυθαγόρα. 
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^|ζΚΙ®ΙΙΙίΙΙΚΗ•7 ' 
^ιά ν£ σχψψιτ[(Ρΰ^*ν τον ιτίνακατοϋτοννάρκεΤνα γράψω[£^. 
ίίτβ όρεζηντείως.") εΪγϊ καθέτως^, τίιι^ σβιράντώ» αριθ^<.ί()ν Ι, 2^> 
8* 4, 5,, κτλ., Έαν ^ριζονχδίίοςνγράφοξωνϋ^οκάτϊι) εκάςου ψτι-^- 
γΐΌϋ x^^^.ύζ-/όν ί&^ιτίρζΟβ γρα^^^ί^νν τά/ίίΒ^ς.ταυτα.ψτιοίαλαΙι.-^. 
6ανόρνα ϊΐς'- εΐ^ τίιν τρίτη>- γρύζρατ^ν τά ψ^ιφίΛ^της χρώτη^ 

§ ^5;• *Ε χρίσης του -τίνακθς τούτον είναι άπλουςάτη. Διά- 
να εδρω|ΐΛν '?^•χ• το γίνύρνον των άρι6(ίβ)* ΊκαΙ-δ•» ζ/ίτου[ί^^ 
ξΐς τ5ίν•ίρις•«ρίν χάθβτον ς^λτ^ν τον ά,ο θ(£θν 7-» και τροβαινορ,ξΐ* 
ίριζοντξίως ^^ρι. της χαΟ/ίται^.. ςίιλης. το5 άρ•Λρ3 8. Ό, άρίθιχ6ς\ 
6δ.δς•ΐς. άντις•(χεΐ βτι^γχρύνιοί. εΙς τον Τ καΐ 8,. εΐναι^ τα γινυ- 
|ΐενον τ&ν ίύο ςτοϋτοαν ΰίριθ((.Αΐίτνι, Έάνλάβω^ιςν^ τ^ν Τ δΐί τ))ν ανοα.; 
4ριζ6ντ8ΐον γραα{ί,5ίν* καΐ τον- 8 βΐ; τίΐ5* ττρδς άρίς-ερά κάθετο»^" 
ςηλην» ^λοα,ι^ν εδρβι ν κατχ, ιυν ίίιον τρότεον το αντδ γινόιίε- 
νον 56. ^δήν 6μρίσκθ[Α3ν ττάντοτε το αΐτβ γινόιχενον όιτοιονίίιποτ•. 
άπδ του; δύο τταράγοντακ λάβαιναν ώς ττολλαπλασιαί^έον^ •/) ώς' 
χ.ολλαπλασιθζς••4|ν• ύιά. να έ^τελ&ρν. ίέ {λ4 ταχύτητα καΐ α« 

κρί&ιαν δλους ςνγένει το6; '3ΓθλλαπλασιοΜ7[Λθί>ς^ ιτρέττει να εχ?«^- 
ρν -κάντοτε έΙς την [ΐνίίρτρ^ (ίας τον ΠυΟαγορικον -τΓΐ'νακα• 

ξ 26. *£7:αρατηρ{ισα(ΐ£ν οτι ( ^ ) δια να πολλαπλασιάσω•. 
ρν &να πολλαπλάσιας- «ον έκ πολλ-ων ψηφίων ^ (λ** ?να ττολλα-. 
πλασιαςτιν ίς ενός ρ.δνου 9 αρκεί να παλλα^^λασιάφυμεν ίια^ίοχι- * 
κω; τάς (ΐΌνάίας•> τάί ίβκάίας^ και τάς εκατοντάδας το3 πολ- 
λαπλασιαςίοϋ ρ,έ τύ ψτιφίον τοϋ πολλαπλασιαςοϋ• οδτω ίιοί 
νά πολλαπλασιάσω|ΐ.^ν 624 [ΐέ 8^ κατας-ρόνοαεν ττιν έργουίί;)*» 
χατά το)Α ακόλουθον τρόπον > 

6^4 πολλαπλάσιας έος• 
8 πολλαπλάσιας ίίς• 

_ 9 

32 γινόρνον των μ.»κ^5«ν• 

16 γινύ[ΐενον τδ>ν δςκάδωχ* 

43 γινάρνον τ&ν εκατοντάδων 

4^92 ολσν γινο[ΐε>Ό;{ 


ΚαΙ^ λι^ρΐΐβν^ 8^ να ΐ(ολλα:;ϋλα9ΐασ6/) {ΐ4 4 (^ιίΐί 32 {χ,ονάδος %.ί!(; 
9 ί^^κάδα; χαΐ ^ ρνάδας«• 2-έτθ(αν τας ρνάίας καΐ τάς δεχί- 
δοίς δττί τάς ά^οιζαΐας των ςηλα^-ϊ καΙ ρταβαίνορν 8\; το ψν 
φίον 3 τ€>ν 3€χάλ*ν το3 ιτολλα^λασιβ^ςέόυ* & ν(( τυολλα^πλα- 
αια^β^Ι ρ.έ & ^χάδοκ; {^δβΐ γινν[ΐ.&ν9ν 16 ^εχάίας^ % μίαν ίχα- 
τοντά^ χαΐ 6 δι^Αά^ας*" &<τθ|ΐβν τα; β δεκάδας υ^ο τάς 3 τοδ 
γονθ[ΐίνθϋ 32 ^ χύ^Ι τίιν εκατοντάδα ^κ^ος τ* άριςβρά τ&ν δεκά- 
δων τίλοί ιρχίρνοι εις τάς ίκατοντάδας τβ3 ιτολλα-πλασιαςέορ, 
λέγορν^ Β νά ι;ολ^απλασιασθ?| μ.έ 6 εκατοντάδας δίδει 43 
εκατοντάδας 9 ?! 4 χιλιάδας καΐ 8 εκατοντάδας* δετορ,εν τάς 8 
«κατοντάδας δπο τάς Ϋιδτ]^ εδρεβεισας-» καΐ άρις-ερά αΙιτΘν τάς 4 
χιλιάδας το3 γινο{ΐ.•νοϋ,• *'Αοο5 ίδη ίττολλαΛασιά^αμεν τάς 
(ΐονάδας^ τάς δε^δας καΐ τάς εκατοντάδας τοδ πολλαπλάσια• 
ςίου •» Ίτροσθίτο^εν καΐ 'τά {αερικά τοιΟτα γινό^/^να ^ καΐ εδρισκρ-• 
ρν τδ δλον γΐνδ{ΐ6νον 4>.992• 

^ %Ί• Α<^νά[ΐεθα νά σϋντο[Λ2ώσω(αν τίιν ίργασιαν ταυτην, ?:α- 
^ατηρο3ντβς πρ&τον οτι είναι ανωφελές νά γρά^δικαν Ζ\λ τά 
ρρικά γινϋ(Λενα• καΐ δεύτερον υτι ίζ ίκαρου ρρικου γινοτιίνς» 
τιρίττει νά ^έτω^ι^ν τάς [ΐονάδας της κατωτέρας τάξεως» καΐ νά; 
κρατω(ΐ8ν «Ις την {ΐνίιριτίΐτ γ.ας τάς της ανωτέρας διά νά τάς ι:ρ«- 
σθέτωρν εΐ^ τά ακόλουθα γινύ[ΐενα• Π «χ. εΙς το δνω^^ 'τταρά* 
δέιγ^ άτ:^ τδ γινδ^ον 32 τ&ν μονάδων « ει^ιΐ'ϊτορου^ιεν νά 2έ- 
νω^ι^ν 'όχλ(ός τάς 51 ρνάδας^ καΐ νά κρατ{|σω|&«ν ςίς Άν 
ρ.ν{^^ην [χ,ας τάς 3 δεκάδας διά νά τά; ττροσθέσω^ν εΙς το {-ερι- 
κον γινδρνον τ6ν δεκάδων Ιδ• άι:ο το γινό^ιενον τούτο καΐ τάς 
3 δεκάδας σχηρατιζο^ιεν 19 δεκάδας » εκ τών οποίων ^έτο^ν 
τάς 9 καΐ κρατο5{ΐ8ν τάς ΙΟ δεκάδας % Άν ραν εκατοντάδα» 
τ^ν δποίαν «ροσθέτο^ιβν εΙς τάς 48 εκατοντάδας , και εχορ,εν 
49• ίίτειδίι δί δ χολλαχλασιαςέος δεν εχεί ίλλο ψηφίον» £έ- 
το{«ν 6ΐς το γιν4|ΐινον τάς 49 ταύτας εκατηντάδας• Κατά τον 
τρδβον τοϋτον λααβάν9{ΐεν λοιπόν άμ.έ(Λ>ς τδ όλον γινό^ιενον-- 
4992 ♦ χωρίς νά γράψώρι-δν τ4 {ΐβρικά γινί|^ί*ενα τ&ν {ΐονάδων ι> 
ί'ών δεκάδων 2 κτλ» 


• 1β ΛΡΙ^ϊΙΗΤΙΜί 

Δ ΚΑ να λ{ίβω{ΐ.«ν λοιπον^το γινόμεναν άρ£.&{Λθί1τιν9ςΐ7:15%λουι• 
ϊγοντος 5ν αόνον φη<ριον% λα^ιβάνο^ιεν ίιαίοχικως-» άρχίζοντες; 
«πδ τα ϊεςιά^ τδ γινόι«νθΗ» των ρνάδίον^ τ6ν δίχάί^ν^Ι^ 7^^ 
ίχατοντάϊ.Α)ν ί καΐ έκ τδπ^ |ΐ;ερικΓ:γ τοάτων γινομ,ένων 9«νο{Λζ)^ 
εζς'το όλον γινό^ί-ίνον^ τοίϋς [ί3| άχερβαίνοντας τον 9άριΟ[χ.οϋςί φέ- 
ροντες εΙς το άκύλουθον γΐνόρνον τάς ϊίκάδας ?ι τάς εκατοντά- 
δας τούτων τ5χν Μ.Ερικων γινο^ί-ίνων* φθάνοντε; ϊε ύς το τελευ.-* 
ταΈον ττρος άριςερά ψηφίον τ«3 «ο^Λατυλασιας-έου ^. γράφορ-εν τβ 
γινύρνον αΙ»τα5 ώς υιτάρχεί• 

^'*3. *Ας8©αρ{ώσω^ίΛν τον τρδτον τοατον εΙς. ττιν Χυσιν τοϋ. 

άκολο6δοι> Ίτροβληιιατος• 

Ήγορασετις 324 πίιχα; τσοχη;-» ιυρδς 1 ίραχ{Λάςτ)ί> 'τείίχτιν"*^ 

•κο/αν τΓΟσδτητα τρίζει να χ^τιρώση δια τάς 3^4• 

. Κατά τΐιν <^υσιγ,)^ν τάςιν τιρίτίΒΐ να λάβωρ,εν τον 1 ώς πολ• 

λαπλασίάςίον^ καΐ τον 324 ώ; πολλα7:?.ασιας-}ινί ί-πειδη τ4 

γινδ^ιενον ιτρίχει να ίναί 4,οαχ[ΐ.αι'• αλλ"* ίτζζιίί^ το γ6νο[Λενον•εΤ- 

>αε το αΐιτο, υποιοίίτΐ'ποτε αχό τους -τταράγοντας καΐ άν ?ινα5 4 

τολλαπλα<τΊας•εος (25)^ 8κλ6γο[Αεν ϊιά την είκολιαν ώς τολ^ 

'λζπΛχσιαςίον τον 324, κατας-ρανορν ώς . 324 πίιχ. 

άντιτίρυ τον χολλαπλασιαηιδν, καΐ Ιτζειτχ Ί ^Ρ^Χ•^ 

λέγοαεν* Τ να ττολλαπλασιασθ/ί {«.ε 4δι3ΐ£& 2268 ίραχ• 

γινύρνον 28, ^ίτ(*^ζν 8 καΐ κραΓου[^εν 2• Τ εττε 2 3βε& Γ4» 

καΐ 2,Ι6• 5ε'Γ0[ΐ.εν 6 καΐ κρατουαδν Ι• Τ εττΐ 3 ισοϊταί {^ε 2ι 

καΐ 1,22 • 'δέτορν 22, καε λα[ΐ.βάνοα6ν το δλον γ^νόρνον — 

2,2δί?, τιτοί τ)ιν ποσότητα τηιν οποίαν χρεπει να 7:>^ηοώ(7η. 

§ 29. Πολλάκις δ 7:ο7^λαπλχσιας•}ις εχεε πολλά ψηφία• 4ς 
ιϊω^ίΛν κατά πρώτον πδ; ίκτελοΐταε δ πολλαπλασεοσαος, κα6» 
%ν π^ρίς-ασιν δ πολλ απλασία ς-ής εχεε δυο ψηφία. Προς το5το> 
βς-ω τδ άκδλουΟον ζίιτηίΐα. 

542 έργάται, 8ργάζ;ό[Λ6ϊΚ)ΐ ε7; τι εργοςάσων, κ?ρδι.'ζουν 2^ 
ίραχ|Λάς εααίος ττ.ν έβίθ[/άϊχ•' πύσον θέλουν κερδίσει οι έργά- 
ται ούτοι όρ!ί είς τδ τέλο; τη; εβδο;ζ.άδ3ς; 
^ ΔυνάαεΟαι κατας-ρδι^οντΕς τον πολλαπλασ^ασρν, νά λάβωρν 


ΣίΟΙΧΕΙβ^ΗΧ Μ 

^ (&ς ΐΓρλΛα'7υ1ο&βϊθίς7ΐν^ χαΐ νά 7:ολλοΡ7?λβίσι4«»ίΙΐ*ν τον 549 
?6ατά ττρ&τον {λβ 3 κα^ ϊιτδίτα ρ-β 2. 542: 542 

Πλην ττρετζΕί να ι:άρατηρί)σωμδν οτι 3 & 

τέγίνόρνον. Τ626 το3 54^17:1 τών 3 Ι6ί^6 1084 

ρνά5&)ν, είναι το καθ' αυτό γινόριενον της ^ιερικης εργασία;• 

ίχι 0[ΐΛ!)ς χαΐ το 1084 το5 545^ ίτΛ τ«ν 9, ίακάϊων• Έπειίτ, 

• 

ίτολλαπλασώζοντες 2 ρ.ε 2 δοκά^ρίί,. λα^-βάνορν 4 ί-κάίζ;, καΐ 
2 ϊεκάίες ΐΓολλα'π;λασιαζο[ΐεναι [^ε 4, ίεκάίας δι$;:ι;ν 8 εκατόν-^ 
τάίχς• όθεν βλεπορν οτι εκαςον ψηφι'ον το5 ι/ερικοδ γινη^/,ε'νοι* 
1034, έχει τ.ια/ΐν ίδκάκ,ις {ΐ,εγαίητέραν ίκεινη; ττιν δτυη/αν Ϋ,ΪΥΐ 
ϊχει, Ας εκ τη; δε'σεωςτίιν σπο^α^ν κατβχί,ι• βάν λοιπόν, δια νά 
λά9ω[«ν τό δλον γΐνδ[ζ.ενον της εργασ/ας^. -ίτροσθεσωμ-βν τα ίύο 
; γινόα,δνα Γβ26 καΙ 1084^ ττρέττε^.&έτοντδί το τελευταϊον τρΰτο 
ι ί>πο τό πρδίτον^ νά ϊώσωρν εΙς εκαςο;^ ψηφίον τοΟ 1084 τιρ-ϊ^ν 
ο κακές ργαλητεραν,,, το όττοΈον γίνεται 'εΐκολφτατα^ ( 5 ) -> εαν 
^εσωιιεν. τό ψηφί'ον 4. τοΟ αρίΟ{ί.ο3 1084 υττό το 2 τ€)ν δβκάίων 
^ί?. Γ6^6» το 8 υπο το 6,^ το Ο Οττο το Ι» κτλ• κατά τον αν- 
τικρύ τρύ/τον• Κ^ροντες ϊ3"7» τίιν χροσΟεσιν, έδ- 1626 
ρίσκορν δτιοί εργάται κερίιζουν 12,466 8ραχ-. Ι034 
ραςτίιν 8βόί[Λά5α. 12466 

^ 30 Μετά τα <2νω ειρτ^αένα ίυνάρίδβα εΐκόλως νά εκτελί- 
ιτ^ψ&ν το*^ 7:ολ'λα7υλα<7ΐαβ•[ϋ.ον όσαϊίΐ'ίΓοτε καΐ αν ηναι τά ψτιφια 
των ϋο -παραγόντων ϊςω -ττ.χ• νά 'πολλαπλασίάσωμεν 2θ)434 
ρ.έ ^2δ. Κατας•ρόνθ[Λ6ν τίιν Ι^^οίηΙτ.'^ ίδς 23434 

'ίντικρϋ• εκτ.•λου|Λδν το [χερικον γινόαδ- Π2β: 

νον το3 2Γί,434, ετυΐτ του ίρΛψσο 6 των 1'70(;04 ' 

ΐζονά^-ον-, ειτειτατο αΐίτο (Γ)4 ττρςς το δεύ- 56868 

τερον ψτιφι'ον 2 τοίττολλαπλασίαςοϋ• άλ- 199038 

λ' επειδή το-ψηφι'ον τοΰτο παρ>ςά>ει θ?κά- 20640084! ; 

ίας9.5'.53ΐ«,Ερίκοι^ γινο[Χ8νο> ίεκάκις (χεγαλίιτερον ταρ αν εζαριν*- 
νε {ΐο'«4^ζς• φ;ε'ρορ.εν λοιιτον κατά {ΐιαν τάςΐν ττρος τ" άρζςί- 
ρχ ολύ^ τά ψηφία τοδ αριθριοϋ 56863, τον δ;:οϊον [λδς ε5ά>- 
$1 '^* 8 40:; νά 'λάβ;3ϋ.ν τι^ιι)1V 5ικά?*ι; {ί.εγαλγ;τε'ραν^ *Ωσαύτως τύ 




1Ϊ3 ΑΡΙβΧΒΤΙΚΒ 

|ιερ(Χ0»-γίνίμνον 193039 ίχτοϋ ιτολλ&πλβσιασιιοϋ το3 21^42{4φ 
{'γγΙ το3 ψηφι'οα Τ τοδ ιτολ^αχλααιβκς'Ρυι βίναι έχατοντάχι^ (ΐ€• 
γαλί»τβραν ?«ρ 4ν τ4 ψτιφ^ον Τ ητον άιελβΐ (ΐονάίες^ ετΓβιί)) τβ 
ψτ,φβον το3το κατεχβι τϊιν τάςΐν τ©ν έχατοντάϊων «Ις τον άριθ- 
|ών ^4δ. «όΟοχ 5ιά νά καταςίΐίτωμΕΐί• το γινύ{Μνον τούτο ίκα•^ 
τοντάκι; ρ£γαλ{ιτ€ρον^ -ττρ&ττβι να £^^ίσ&ΐ(ΐΒν το 'ττρος άριςβρα ττρβί- 
^«ν αϋΓθ3 φηφιον {η:ο τύ τ6ν εχατοντάδ^ιν το3 ^ώτου γινο|^.ίνοΐΑ« 

§ 31. "Ο'ραν 6 τολλαχλα^ιβςτ.ς ϊχτϊ ιιολλά ψιιφία* ι:ολ\α^ 
ΊΤ/.ασ'άζηρβν τον χο^Λαπ^ασιαςίον ρ^ 8?».α τά ψηφία τοδ ιτο'λ- 
Τ.,α'ΓϋλαίΐαςΌδ 1 ώ; άν εχας-ον τ^ν ψηφίων αίλτσδ ίιτι^φις-ανε ρ.ο- 
τάϊις• άλ^,'οταν γράφωρν τά ρριχά ταδτα γινδ«*να^ ιτρεπίε^ 
ία ν 'ττολλαπλασιώζωίί.εν |ί.έ δεκάδα % νά £ίτ€αρεν τρ χρδτον ψη- 
φΐον υι:έ τίιν ςΊϊλην τ&ν ^£χά{^ων<» ϊ| ^α φίραιρν το ΐΓρίί>τον τοντ• 
ψηφιον χατά {Λίαν τάξίν -ττρος άρις-βρά ^ καΐ νά &ίτω{αν ιτρος τ* 
άρις-ερά* αίίτοδ (Ϊ£α(^οχ£κ&; τ' άλλα• βαν^ε ΐΓολλαπλασιάζωρ,εν 
{ΐ4 (Αΐ'οεν βχατοντάία η χιλιάδα κτλ• νά £0Γω{ί£ν το 1:^6) τον 
ψηφΛϊν του ρρικοδ γινο^,^νοο υτώ τίιν ςΐιλην τ&ν βκατοντάίΐίΰν ♦ 
τδν χιλιάδων 9 κτλ. εχειτα τε'λος νά τροσΟε'τϊαρν ολα ταύτα 
τά ρ^ρικά γινύρ^ενα^ τ&ν διτοίων το κ«φάλα(ον εκφράζει το ζη- 
τούρ^νον γινύ[Μνον. . - ' 

^Ενγίνει λα[ΐ(.βάνο(ΐεν τύσα ρρικά γινύ(ΐεκ{ οσα ψηφία ίχει & 
.τολλαττλασίαςίις. 

^ 32• *0 ι:ολλαπλασιασ(ΐ.ος είναί β;τίση: εΤΙκολιος εάν εϋρισ• 
χννται |Λη2(•νικά εΙς τον πολλαπλάσιας ίον. Διά νά ιτολλαιτλ»• 
^ιάσω[ΐεν ττ.χ. Ί,094 (|ΐ2 Μ, > έγο^• 4 νά Π004 

' ^ολλαιελασίασΟί (ΐ4 3 ϊΛει 12, δε'τορν £ καΐ &3 

χρατοδ^ιεν 1• 3 ετίΐ Ο ίι^5ΐ 0> καΐ Ι Γ(Λ>ν ρ! 1, 21012 
&8το|ΐεν 1• 3 έιτι Ο ΐ5ον {/ιέ Ο, θετορν Ο εις 14008 
^ο γινο[ΐενον• τέλος 3 ίιΑ Ί ίσον γ,Ι 21, και ΙβΓ092 
^ίτο\άν 21 • Κά[ΐνοντ8ς το ϊίΐΜ χαΐ ρ,ε τάς 2 ΐεκάδας^ λαρι&Η 
^γΛν ΤΟ ολον γινίρνον Ι67«032« 

άΐν υπάρχει διτίση: .κα{ί.{Λία δυσκολία ?ταν τα ρ.ϊβνικά εη 
ρισχωνται εΙς τον πολλαπλασιαστών* ^]ΐά νά ι!^ρω|«ν π.χ• 'ί 


' ΧΤΟΙΧΕΙΟΛΗΧ 1 Μ 

^ινίμνοψ ^? 452β ίι;1 3004» «χτιλοϋ^ιβν χβ»τά 'πρητον το {»«» 
|ρϋί&/ γιν6(ΐ«νον τοδ ΐΓολλαπλοίΦΐαΦΤί•^. 4526 

4586, ί^Ι ^^ άριθ(£θ5 4 τ&ν μονάίων*^ 3004 

χαΐ ίπ€£^ί) δ πολλαπλασιαστείς ^ν ϊχζν 18104 

ρ^ίτβ )«χάδας αΐιΤΕ ίχατο^^τάίας^ )ίν ί^- η5Ί3 

χο(»ν )ι« τάς 36ο ταύτας τάξτκς (αριχοί 13596104 

γι6(ΐ.2Μς• Μ2ταοαίνο(Μν λοιιτον «{^ το σηριντιχον ψηφίον 3 τ6ν 
χιλκΙ^Χ) το οποίον {ίλΛιι χατίχβι τ))ν τάξιν τ&ν (ΐονοίΦων ττίς. 
χιλιά^ος άς τον άριθ(ΐιον 3004». το ψηφίον 3'Το3 (ΐεριχοΐ γινο-^ 
(ΐίνον 135*789 ιερέπκ νά τεΟ^ (ητό το 8 τοΰ- αρ(0{&οδ181Ο49 '^ 
<1ς τΐ)ν βτηλην τ&ν χιλιάδων• 'Οαάχκς λοιιτον ό ι;ολλαΐ(λασΐα« 
<4ς £χί( (ΐη^^νιχα γ τά:ιταραλβιπο(ανν χαΐ γράφομη^ «άντοτβ τ^ 
^ρ&τον φιιφίον τοΧ («ριχοιί γ(νο(ΐίνον< εΙ; τΐν στίϊλην,.βΐς τίιν δ— 
ΐΕοιαν το ψη^(Όν τοΰ^ ^οΧλαιελααια^τοΐ γ;1 Τ9 διτοΐον ίιτολλα*^. 
ιτλασιάναοΕν &ίρισχτΓα(•, 

^ 33". "Έϋχ^ τα (ΐΤίδβνΕχα. τοΐ ΐΓθλλα'ϊ;%ασιας-•ου ^ι ιτρ^ς τΐ(? 
Α»ςιοΙ όλων τ&ν άλλοΜ» ψηφίων ^^ ώς βκ τ^ν άριθ[ΐιόν Αβ^ΟΟΟ^ 
ι:ρ<ιτΕ( βίς τ6 τΐλος ιχάστοα (ίβριχον γινο^ 28000 

[ΐίνοϋ να δίΓω(αν δλα. ταϋτα τα αηίβνικά^ 41 

βια να ϊίατηρίισοοίί τίιν βχ8τιχ?ιν τιρ,ίιν τ^ν 196000 

δίΓΟίαν^ ώς ίχ της &έσιώςτοιιίχα?ον ψ ν 112000 

φιον !χ2ΐ9 χαθώ; φαΤνβται βίς τ& προχείΓ 1316000 

|Μνον παρά3β('^|&α» 

^ 34. ^ταν ί* ΐζ ίναντίας* τα (ίη$ίν«χά: άρι^x^ων^α^ ^τΛ< 
τα ση(ΐαντ(χά φηοια "^οϋ ΐρολλα7;λασιαστοίί:> {| 'ίΓρδζις ίκτελβΐ^ 
τα( χατά τον άχολοϋβον τρ&τον. Ζητβίται ι:•χ• νά 8&ρ€τ>(ί6ν βίς 
(ΐβτρα το (ΐηχης δίοΰ τενος ίχ 335 λΕογών^ ιχάςη τ&ν &ια^ίΜ^ 
Ιγζι 5000- \ιίτρΛ• ^Επιΐιίη ϋν ^ονάρθα νά 235 

ΐΓολλαπλασιάσωικν 33(ί κ&2 τα (ίχολουθο^ίνρ• 8000 ^ 

- -- υ 

τα τ6 5 τρία (ΐηδενιχά ? ιίολλα7;λασ&άζο[£2ν 1115000 
£35 (ΐνί 5» χαΐ λα|<.βάνθ(αν το ριεριχον γινόιι^νον 1115* αλλ* 
Μ&ΐ^η & χατ^2£ τ])ν ταςιν τ&ν χίλιάλ>ν«.το γινΜ(ΐ§νον αιιτ•5 
1115 ιΐνάκ ίτίστκ χιλιάδες 9 χαι «2ν τ^^ ^ψρίΐ€(ϋ^γ νς.1115^ 


&0 ΑΡΙΘΜΗΤΙΚΗ 

|ί.ονάθοεςί δίλβΐ εΐ^αβ 1000 ψράς ρ.ιχρδτΓρον• τρβττει λοιττίν ϋ4 
7:ρ{ι}τον ψηφίον 5 ν« τεδί δΙς ττ,ν τάςιν τδν χιλεάϊωνι 3χλ. να 
58σω|ΐΗν κατόπιν του τρία ι^τι^Ενικά, (?)ς•2 να κατίχη τίιν τετάρ* 
^ην τάξιν τοιΟϋτητρίτΓίιύς λαμ-βάνορν γινί^ιενον Ι,Π^,ΟΟίΙ 

5 35. Δια ταύτη; χαΐ τϊίς -ιτροηγοϋ^ιένη; ίργασίας γίνονται 

ά::λούς•εροι οΐ τοιούτοι 7:ολλατ:λσοΐασ{ΐοΐι ίάν 'ϊταρατηρίϊσίορ.ε» 

δτι, καΐ ύς τάς δύο τερις-άσεις ό ίριδρ,ές τί^ΐι^ μ,τιί^νίκ^αν το» 

ΖΧου% γινομένου είναι εσος μ-έ τον τοΟ -ποΡνλατελασιας'έίΐί » ϊ) τοο 

τολλαττλα^ιας-ο^. 'Ο^άκίς λοιτυον εις το τέλο; του βνος ϋ τοϊ 

*(ίλλοι» παράγοντος ευρίσκονται ρ-ηθενικά^ αρκεί να 8κτΛ€)(ί.ε>^ 

τ1 ρρικά γινό[Λ3να τδ>ν σημαντικών ψηφίων > το ίέ κ^φίλαιι^ν 

ν*)ν^ εΐ; το όποιον προσΟε'τομεν ο.σα {ΐηϊδνικά έχει δ πολλά- 

"ίελασιαςίο; ΐ δ πολλαπλ^σιαςης ^ δελει είναι το δλον γινό^ωνο» 
^η; εργασία;. 

'δάν συγχρόνως καΐ εΐ; του; ϊύο παράγοντα; ευρίσκωνται ^ιη- 
'ί^νικα ί ίπειδίι κατά τον προηγού[;.ενον κανόνα ^ πρέπει ες ενΟ; 
αε'ρου; να δέσωρ.ςν εΙς το γινό^ι,ενον των ση[Λαντικ6ν ψηφίων τα 
|ζ.ηδρνικά το5 πολλαπλασιαςεοϋ 9 καΐ έκ του άλλου τα το3 
π'ϊλλαττλασιαςΌί; η άρκε^ ϊιά να λάοω^ιεν το όλον γι^δμενον» νά 
δεσ-ιο^έν τα [ληδίνικά και τ(ϊ>ν 5ύο παραγόντων εΐ: το τβλο; τοδ 
πρώττ<υ γινΟ(Ζ2ν^υ. 

^ 36. Συνάγο^ιεν άκόαΓ» άπο τ}ιν παρατίίρησιν ταυτην^ {ΐεθο-τ 
βον σύντο{ί.ον εΙς το να πολλα'ττλασιάζωιιίεν άριθ[ΛΟν τίνα ρ 10, 
100,, 5ΐ ΙΟΟΟ' ϊςω 9Λ δ άριθρ; ουτο;* επειδίι 24 να πολλα^ 
πλασιασδη [ΐέ την μονάδα είναι πάντοτε 24, β?^':ςθ(ΐ8ν.2τι δια 
♦να πολλαπλασιάσωρ.εν ^Ι 10, άρκει να προσδε'σω{(£ν εΙς αίίτον 
ϊν [/.ηδενικόν (/έ εκατόν 2 {ΐ.ηδδνικά• ρ.έ χίλια 3, καΐ ούτω κα^ 

* 

θέςήί. "Εχορν ίδτω τα γ^Ι^^μ^α 240, 2,400, 24,000, κτλ, 

Δ•ια να ΐ5ολλατ:λασιάσω[.ΐ8ν παλλου: αριθμού; ιιεταςώτων* 

τέσσαρα; χ.χ•^ '7:«λλαπλασιάζο|ϋΐεν κατά πρώτον τους δύο πρί>- 

του; [ΐβταξύτων» το γινόρνον έπειτα τ6ν δύο τούτων {.',έ τ•)ΐ 

τρίτον» καΐ^ το γινό^Α$χον των τ^ιων (ΐ,ί τέν τέταρτον• 


στοιχειώδης III 

: : π $ ρ ι Δ ι α ι ρ δ (Τ δ <ί) ς . 

• .§ 3*7. ΔίΛ να {ΐά9βύ|ΐ.ον:ι:Λσάκις ό ίριβ[/.ο^ 24 χερ^ίχει τέν 6; 
όφαφοψ3ν κατ" «ρχάς 6 άτεο 24, καΙ λαιι.βάΐ''^[££ν κατάλοιπον 
13* Βπαναλα{ΐ.βάΐΌ|ί.βν ϊχειτα τ%ν ιίίαν έργασίαν τρκ^ ίίοΛ ης 
"ήιν τελευταίαν βυρίίτκορν κατάλοιττον {ΐηϋν^ τέ ότΐοΐον ρι£ς ίει-ί 
κν&ι δη 6 24 -ττίρίβχει τον 6 τετροΐκις. Έπειδ)) ί| ζρ^ασίΛ 
αδτη καταντά πολλά Εττιπονο; υταν οΐ άμ^υι τ,ναι ολίγον ιιν• 
γάλοι 9 έζίϊτησαν ρ-ίθοίον άιτλοοςίραν καΐ σϋντο[Λωτ8ραν προς 
έκτέλεσιν.ααηίίί καΐ τί5ν δπί^/β^ν ώνδ[£ασαν Διαιρεσιν^ 

Ή διαίρβσίς λοιττΑϊτ εΙνάι έργασίχ δΐ ίς ευρισκο[/ΐ6ν ποσάκ^ίκ 

άριβιχύί τι; 4νο(Λαζ4[ανος ΔιαιρίΓΤΚ περιβχ«ται ύς "άλλον άριΟ* 

μον ονο^χαζάρνον Διαιροδμ.ενον. Ό άριβ{ί.ές οςις τταρις-άνει- ποσά- 

κ£; ό ίιοειρέτης περιέχδται εις τον ϊιαιρούρΕ£νον•» όναι^άζεται Ητη 

λίκ^ν. Είς το ανωτέρω ττοφάίέίγρ-α 24 είναι. 6 διαιρούμενος, β 

6 διαιρέτης-» καΐ 4 το πίΐλίκον. • : 

§ 3β• *Όσον 6 διαιρού(λενος αΙςάνεΜ ένΛ υ διαιρέτης γ,ίνηδ 

αυτοί•» τόσον καΐ τί πηλίκον διότι ^^ εάν άντΙ τοδ διαιρουρι^νοιι 

24^ βλαρ.βάνα(ΐεν τον 36, το τεηλίκον άντι 4 ϊιθ^λίν είναι β^• 

και -8<7ον σαικρυνεται 6 διαιρόύρνο;^ τύσον καΙ το πηλίκον. Ές 

εναντίας ί ενΛ 6 διαφού^ι,ενος [λένει ό αΐτος* τέ πηλίκον ηιικρύ. 

ϊίται^οσον 4 'διάιρεν/ις'άΐξάνεϊι τα οποίον είναι σαφές•» ίπε^δη-» 

ενίο 6 διαιρούμ.ενος ε^ναι πάντοτε 24, εάν ά διαιρέτης άντΙ 6 τί^ 

τον 8^ πο πηλίκον ηθ«λεν είναι 3 άνπ 4, καΐ άντιςρόφω^ςτ δ(Τ0Η 

ΕλαττοΣ*τ*> ό διαφετη:^^» τόσον το πηλι^ον αΐξάνει. • . 

*ΕΛν πολλαπλασιάσω{Λ6ν το πηλίκόν 4 {^έ τον διαιρετην 6- 
ευρίοτκο^Αβν 24: **> πολλαπλαα^ι4σω[ΐ.εν τά πηλίκον 6 |ΐ4 Τον 
δΐίΐιρίτην 6»' λαμ.β4νβ[ΐεν*36• τέλος ^ ε^ν το -πηλίκον 3 ρ.έ τρν 
διαιρετην β,ευρίσκορν^πώλιν 24• όθεν σϋνώγθ(ΐεν δτι δ διαιρε-. 
τιις άφο3 , πολλαπλασιασδ/ί (ΐι4 το πηλίκον ν πρε'πει πάντοτε να 
)ό>4Πϊ τον διαιρρίμένομ. 

4 39. Πρ4ς 'εκτελεσι^ν. τϊς διαιρίσεωι απαιτούνται τρεις δια-» 
2)οχιχαν εργασία^ ά να ζητ{»σω{ΐ,8ν ποσάκις δ. δι&ιρέτης περιΙ-ι 
χβται ε^ς^τον ίχαιρού^ΐίνον ^ δια να εδροβ^ί,δν το πηλίκον• β• ν». 


4^ ΑΡΙβΝΗΤίΚΧ 

^ν ι^ γιι^όρβνον* γ' ν* ά^αιρί^ΐο^ν το γινο|ώνον τούτα ίίκο τον 
ίκαίρού^ανον^ )(ά να Ι96[ΐ6ν ί«ν ρένη χατάλΜίιον^ < 

ΔίΛ να ώρωρν ιτοσάκις «ό 8 κεριέχΕτακ €ΐ; τον 56^ χατα^ρΑ- 
νρ(&εν τ)! ν &ιαίρ€σιν"χατα τόν •«3ί2λ£Α^θον τράπον• 

Δια(ρο6|ανος 56 8 ίίΐΛίρίτί^ 
^ινίρνον του )ιαιρΕτου ΐπΐ τοδ «ηλ. ^β η ικηλιχον 

χαταλ. 00 

ά 'Ειτβςϊίί 6 56 ι:»ρίϊχβι *ϋο,{ΐ6ι>ον ι|»ιιφία> 4 Πϋβαγορίχλ ^τ 
ν«ξ δύναται να ίωση το ζητοίρνον ι^ηλίχον^ >ίδτι αΐτδς ΐΕ*ρ*«χ«β 
ΰλα.τά γιν4(&£να τ6>ν Λποά«ν βίιροίρϊγοντβς Ιχο^ν Ιν {«.δνον ψικ 
(^ίον• Ζΐ|Τθ9|αν λοιι:βν εΙς ^ΐν δρίζδντικον γρα((ΐ{ΐ.4)ν το2 8, τ&ν 
^ριβ{ών 56 % τλ ΐΓρο<τ^γιζοντα <1ς οΜν τε^ριονύτβρον^ χαΐ ίνω 
τιίςχαθβτορ ςΐίλης του «ίριθρυ 56, ώρ^σχο(Μν το ψηφ^ον 1* 6 
3 ^θ(πόν «πβριέχβται 9 φοράς βίς τον ^16* οββν γράφοςαν 1 %\ς τ^ 

β? Πο'Χιλαιελασιαζοιαν ιτον 9ιαΕριιτην ^ το "ΐτηλίχον % χαί 
!λθΕ(ΐβάνο{ΐιν γκνύρνον 56> το ό^τοΐον ^ίτορν &π& τον ίκαιρο^• 
|«)Μον % τας (ΐονάίας χα2 τα^ ^«χάίας τοΐ «νός υι:& τάς ρνάίας 
3^α^ τάς Ατχάίας τοϋ άλλου. 

γ' ΤΑ<ραιροΰ{<4ν ^ν 2να Λ'κο τίν άλλον τους ί{» τούτους «« 
^8|ΐ:ο&ς^ 3001 Ιχθ(Μν «ατάλ'οιίίον β* οΟβν &>8 «ιραχοται ά7^ί£&€ 
λχτάχΐς ιΐς τόν 56« 

5 40• "Ό {(ιαιρέτιις ι^ίν ^εραχ^ται ^ιαφου(&• Ύ3| 8 ίκαιρ• 
γιάντοτβ «Ιχρεβ^ς «Ι; τ&ν δκαιρούμνον, 
%ά ύς ταδττϊν τίιν ίκρις-ασιν ^ ϊς |ΐ.ί^ κατ 

ηι δν χατάλοικον* 2(ε(τι ίαν xατα?ρ^;^«υ(1^ν τ))ν ίιαιρεσιν τον 
άριθ(£ου 13 ίιά 8 ώς •7;αρκ?άνβταί αν«ι»τ^ρω ^ χαΐ ίξαχολονΜι^^ικ 
ριν9 ώς <Τιτθ|ΐ.εν9 ειΓ(:ι'οχο[ΐ€ν βίς τίν χιναχα οτι 9 είναι λ ψ-^'ΐ^^ 
λΐιπρος άριθ|ώς 6 τ•ριεχδ{ΐενος 8 φοράς εΙς τον 13 9 «ιτεΕ^^ ίάν Ι 
^{οωρεν εΐ; το ττηλίχον 10, τ& γ(νό(]ΐενον αοτον «κΐ του Φ«αιρ<- | 
^ου^ ^Ιλει ε1να( 80 (ΐεΐζον του 13• ^έτοςιεν λο(ΐΓον 9 οίς Η\ 
^λιχονι ^ολλαπλαοιϋζο(ΐεν το ιη^λιχον τούτα ρ.^ τον λαιρ^τψ 


£ΪΟ»£ΙΩδ!Ι£ 5» 

Χ^^ζίγο^ %ατά1$Λΐ09ΐ¥ 1,> φλ όιοοί^ν .κρέικ^ άχό(χ.τι νά ^ιαφέσω^ 
ρν ίκα 8* άλλ' Ι| |ΐΑνάς &£α(ροι;{ΐ.βνη δια 8 ^ϋη .«ν &γ8οον^ τί 
όιΐΌΐον χαρκς'άνΒται οδτως 4•* εάν τροσΟίαωμβν οώτό (Ις το 7:τ,λς« 

ίέν «βριλβαιβάνιται 4ς τον 1^ννοα^α, ιφίπει να «^ος-ρέξ^^ι^ν €ΐς 
^λλον τ(να Φρά(ον• Κατά ιζρ&70¥ ^α{)αΓ7)ρ9ν|ΐ•ν οτε β νΑ ιεολ« 
λβπλανιασθΛί {ΐ1 10•λί)€( γινύρνον βθ(35)^ (ΐκχρίτβρον το2 
96^ ίιτοριΐνως το ιτηλίχον Ι^βι ίύο ψηφία ^ %το( ίβχαίας χαΐ }χ.ο-• 
νϊίβας• £ΐς τ)|ν νβαν ταύτην ιτ^ρις-β^τιν κΐαολώτβρον είναι νά Ι)^* 
τ&λίίτοαρν τίιν διαιρεσιν κατά μ.£ρος^ χαΐ να ζη^^ίσω^ιεν χατ« 
ιτρδτον το φη^Όν τ€Ι>ν ^εχάίων*» χαΐ επβίτα το τίιν {ΐ^νάΑβαν• 
Ύ^οϋ ΐΓ&ς ιχτελ^Ιται ϋ εργασία*. Χ(ο« ^ )(αφού|ΐ• 96| 6 ^ν^φ# 
ριςομεν κατά ιτρδτον το φΛΦίον 9 τ0ν β Ι */• «ν 

Ο8)^σοιΐν οια \ίΐ6ίς ιπυοςιγι^ίς» το »ω- 3€1 

^ΰ^Λν Λς Αν ητο {ΐ,όνον» καΐ λέγο|αν• 36 

% 6 εισέρχεται ύς τον & (ΐίαν ^οράν^ 00 

γράφο^ιεν 1 εΐ; το 'τε/ι^α'κον* 'Τ^ολλατΐλα^ι^Ρ^Ι^ν Ιπβιτα τυν ίιαι-•• 
ρετίγν {ΐ2 το ^ηλιχον^ όί:φαιρο5(;ΐ£ν το γινοαενον 6 α^ό τάς δςχύί• 
ίοζ το5 )καιρου(ΐενον 9 χαΐ λα(ΐβ4νο(ΐ.εν κατάλοιπον 3, εΐς/^ο 
«κλάγίον τον ότΓοώϋ χατεβάζο^ιεν τ4 φηφιΌν τ(&ν α,ονάίίαν 6• Έ- 
^^β&Ιί|•τ4 ΐϊήλίκον εΐΐίαι της αΐτης φ6σε»κ \ιΙ τ^ν ίίιαιροώανον % 
χαΐ τ& ψηφιΌν 9 το!} 9ια(ρυυ[£ένοι> τούτου ιταριςάνει 9 {ίεκά^αΓ, 
χαΐ το ιερ&το)/ 2ρα φη^Γοι; 1 τοί} ΐ(ηλιχου ιταρ^ςάνζι ώσρρύτως 
^βκϋα^• Ζί|Τ0?(ΐ2ν ?))η χοσάχις 6 6 ιτεριέχβται εΙς τόγ νε'ον (ΐε* 
ρκχον διαιρούρνον 36^^ χαΐ εϋρίΑομεν τον άριθρίόν β, «τον (ιτοΤοι^ 
&ίτθ(ίεν εΙς τό τυηλίχον τερος τί^δεζιά :^ς )εχά2(ρς* ιτολλακλα•• 
νκάζσ^αν Ιιοιιτα τον διαιρετην 6 (ΐ2 τάς ρνάίας το5 ιτηλιχου• 
άφα{ρο9(αν το γ&νδ^ιενον 36 ά^ο τον ρρκκον ί ^α^ροϋ|ϋνον « καΐ 
ώρίσχ0(αν χατάλοιπον Ο* 6 6 περιέχεται λοιπόν άχριβ&ς 1β 
Ι^ρά^ εις τον 90• 

^^. Όταν & ίιαίροδιανος σύγκηται εκ τολλίυν ψτ^ίων^ η 


^ργασΓα γίνβται άχαραλλάκτ»; ώ; ή προηγουρνη^ χαθώ; φβιί*• 
ν€ται βίς τον άχ5λοι;θον 'ΐίίνοϋία•» διυου ζγι^&τΑΐ νά {(ια^ρίάω^ι.^ 
τον 21,584 'ίίά 8* 


11584 


8 ^'αίιιιτ'ης 

269» ΊΐτΧιηοΐβ 

γΐνέμινον '<ων χΜΐ«$(ιΐν τον ΐτη^• Ι'κΙ τβΰ •ιάΐΐ{^ίτ%ϊΜ 

- $5 ΜΛτάλ• <ί( τ& «^«γιον τον οηοίον χΛτ•β£ζομ»ν τΛ 5 τον διαιρούρΐιϊ^ 

48 'γινομιν'ον 7»ν βνατονταδων τον ιτηλιχου ι)γι τον ^ιοι,ι^έτον• • 

Τ• ΐιατάΛ. «ιλησίον τον οκοίσν Νατ•β»ζθ(λ9ν τ^ 8 τον |1αιιρονμένο\^^ 

Ί'Ί γιν^μ•νον τΜ« διχάλων τοΟ «Τ4λίχον Ιί^ι τον διαι^ίτον• .^ 

Μ «ατάλ• πλτισίον τον οιτοίον Κύιτββάζο^ιιιν τ) 4 τον βιαιρονμβ νου^ 

64 τ^ν^μινο» τ«* |ΐθνά$»ν τον ^ιλίκβν βιτί τ•2 Ιτανρίτοο• 

«θ 

ίρβρίχήν >κ«ροΗ{«ίνον» «ί τύν Οποίον δ 8 εί«'ρχεται ίί;• γράφαΐ. 
|ΐβν 4 βΐί τ4 ττηλικον» ΐΓολλαπλα(τιάζθ|Α8ν 8 (αϊ 2^ «φαφοΰαβν τύ 
γινδωνα». 16 ««4 21, χαΐ ϊχορν xατάλο^7Γον 5, «{ς γ5 ^χάγιο,, 
*οίί δχοι'οβ κατεβάζουν το φτιφίον 5 το5 !ίΐΜροο}ΐένοο . ο 8 
ΐϊερίί'χβταί ^: τον 35), 6 <ροράί• τ^ούζΛααιαζογζν^ζ μβ 6 «Ι- 
-ίβιροϋιιίν^ΐό ^ιν-ίι^ενον 48 άπί 55^ χαΐ λ«μβάνο|«ν κατάλοΊποί» 
•ϊ• κχ4ΐβάζθ{ΐε« τ4 'β τοΟ ^ιχιράυ^ιένον ■>' ίίαιροΰμίν 18 ίιά β 
»αΙ εϋρί(τκο|ΐβν πηλ/κην 9• πολί»βι:λασΕάζο|αν 8 μ 9^ άφαιροΰ, 
ίΐεν 72 άχο 78, καϊ ίχ«[ΐ8ν κατάλοιιτον 6• τίλο{ χατεβάζοι^ 
το ψτιφίον 4 τοΰ ίιαιροϋμνοϋ, 3ίβφοΰ(«ν 64 ίίά 8, χολλα^ 
ιι:λα«κάζο[Λεν 8 {ΐί 8, άφαιροϊρν τ4 γιν6{ανον 64 άχέ 64, καί 
ώρίσκοιαν κατάλοιχον 0• Εθίνδ 9 περιέχε^Μ 2,698 βοράς 'εΐί 
*4ν 21,584. τ Γ -• 

•^ ^ 4^. Δίά νά Ιί'.:ιιρΙ<ηψγ 280,427 ίιά 7, ίκ«λοδμβν τι» 
βργασίαν ώ; «κολομθ«ϋ{. 


.—ι»• 


4' 



» ΐ&ρίσκομ.6ν εβκοΧώτΛ'Ρα το πρβταν φι»- 1 ϊβ04Φ'7 

'ίίον 4 τοί3 ττηλίκοϋ•. ιτλίιν χολλαιλαϋΐά- 

• * ■ ■ ./ 

ζοντβς τον διαιρίτην .[χ-έ το Ιττρδτον τοϊτο 

ψηφίο V 9 καί άφαιροΟντίς το ?^ινόυ.6νον^ εί)- 

ρίσκο(Λεν κχτάλοιπον Ο, 'Λ;λ/ισίον τοϋ όποιου 

κατεβάζο^ιεν το άκάλοϋΟβν ^ηφιον» το δ- 

ΐϋοϊον είναι καΐ αυτό ιίτιδεν. «Όθεν Ιιτειδ)) 

Μν υπάρχει ρ,βρικο; ίιαφούρ,ενοζί ίεν ίρ- 

νά(Λεθα να &ενω[λεν ψηφίον το ει; το χηλίκον $:ά νά ίιαττιρ^^ 

«ηορν α^ί,ως τίιν αχετικϊιν Τί,ρν των σιι^ί,αντικων ψηφίων-» τ^ίτ^ι^ 

να δεσω^ι^ν μ.ηδε.ν ε^ς το ΐΓϊ|λ/κον* καΐ );|^ κατεβάσωρν εχεοτας 

τέ ψηφίον 4, &χς το δχο'Σον έπειϊη 6 1 δέν ιτερεε'χεταο -> δετοαεν 

«κό[ΐ.η καΐ ίτερον [ΐηδενικον ε,Ις τοι:ηλίκον9 καΐ κατεβάζοαεν εις 

το χλάγιον τοϋ 4 το ψηφιον 2* ίι διαίρεσις ϊίδη Ακτελεςταο» 

χαΐ τελδΐόνει καϋώς ύς τάς ιτροηγοϋ^ί-ε'νας ■περις-άσεις. 

*θθεν όταν ό διαιρέτης δεν «εριεχεται εϊς τίνα ρερικέν διαι*' 
φού(ΐ£νον<» η όταν 6 διαιρούρνο; οίτβς 5ιναι [χηδεν^ δε'τοριεν α,τι• 
ίεν εΙς το ίτηλικον δ^α να. διατηρησω{ΐ8ν την σχετϊκην τια,ήν τδν 
ιτημαντικων ψηφίων ^ καΐ κατεβά(ο}ΐ.εν τά ακόλουθα ψηφία. 

5 ^4• ."Οταν 6 διαιρ€Γΐις ίχη τβλλά ψηφία•» ή εργασία εΐναί 

Αλιγον τι τυλ^ον •συ^ι.'τϊεχλεγ^Λένη^ δίν έχει ο^ί.ως• ττρρισσοτεραν 

Λϋσκολίαν ες» νά' διαί;:έσώρν 128,304 δίΛ 243 .' 

Έπειδη-ό διαιρέτη; δίν περιέχεται εΙς 
ίτά τρία ΊΓρΘτα ψηφία το3 διαιρουρ^ένου ^ 

λα[Αβάνο{£εν τά τέσσαρα 7:(:6τα ώς ρρικον 

^ιαιρο^ρνον* διαιρουαεν 1283 δκά 243 καΐ 

λα^ιβάνορν ιτηλίχον 5• χολλατυλασιάζο- 

(<.εν 5 [ΐέ 243, άφαιροϋριεν τ3 γινέρ.ενον 

^215 άπ^. .1283, καΐ ευρίσκομ.εν κατάλοι- 

ΐϋον 68, τελησίον το5 δχοΐου κατεβάζθ[ΐ8ν τδ Ο' διαιρου(^ι^ν 68() 

διά 243^ καΐ λα[χ.οάνο{ΐεν ^η7α'κον 2 και κατά^νοιτεον 194* ε^ 

ΤΛίτχ^ τέλος 1944 δια 243, καΐ λα(ΐ.6άνο(αν ^ηλίκον 8» καΐ 

^χατάλοιτίον Ο* τό ιεηλίκον λοιι;ον είναι δ28» 


128304 
1215 

. 680 
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1944 
1944 
00 
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Μ; ΑΡΙβΧΒΙΒΚΗ 

5 45» ϋκ« ν» ίχτιλΙ^μι» λοητ&ν ιΧζ τοιαύτας %9ρ%ςάσ€ίζ τΗ^ 
^ιαίμ^ιν* %α{ΐβάνα(αν άτϊύ τ* άρις&ρά το3 διαιρουρνου οσα ψτΗ 
φια είναι ικανά νά ι:ιριίχουν τ6ν ίιαιρβτην• ζητοδων ττοσάκι; % 
(Μρτχος οίτος 1ϊχα'*ρού{ανό; ιεβριίχβι τον ίίαφέτην-ί χαΐ βδρίσκο^ιείί 
4ν φηφίον το5 ιπ^λίκοιΙ* 'ΤϋολλαπλίχσΕάζοίαν -«ό {χ>ερ(χόν το&το 
1η^λύ^ον.|ι^ ιρ&ν διαιρ<τϊίν% καΐ ίάν το γίνδρ^νον ^νχΐ (ΐεγαλν 
^ρον ΛίΑ τον ΐλΐρικόν 2ιαιρού[ΐ£νον^ άφαιρο^ρν άπο το ψηφιΌν 
«οΐί (αριχοΐ ιτηλιχοα τδ(τας |ΐ.1ΐνά)ας9 δς-β νά λά6ω[αν γινα^βνυιΐ 
♦ι το όποΤον ν' άφαφήται άπο τον («ρικον )£αιρο6ΐ]ΐ8νον* κάρο- 
|αν τ)ιν αφαίρεσαν 9 καΐ ίάν [ΐείνη κατάλοιπον {αγαλ{)τ«ρον άπί 
τίν 2(ακρ€την% τ&τ« ΐΑ ρρικον ιεηλίκον «Ιναι ιεολλά (κιχρέν« 
)ςαΙ πρέπει επο[ίένως νά το αυςήσα»[£εν• ΚΙ; το πλάγκον το5 κα-^ 
^λοί;;ου κατεβαζόταν το άκόλουθον ψτ^φίον το5 ^ιαιροι^^ίνου* 
ζΐ}Τθ5[ΐενΦ ώς καΐ ΐζροττ[θ'ΐψ.ί)βωζ% ?:οσάκ(ς 6 Πιερικός όΐτος {ίια:-^ 
^ύ(&ενθ( χεριέχεβ τον $ςαιρέτκν* γράφοριεν εΙς Το χηλίκοα» τυν 
^ρεθέντα άρ£θ[ών9 τον όποιον ΐ(θλλα?ζλασιάζο[ΐεν (ΐ1 τον ίιαιρέ- 
Τΐ^ν9 δίά ν* άφαιρεσω(&βν το γού^νον άττό τον (ΐερκκον διαιρου- 
|ανον* καΐ «ςακολουθο3μ.&ν ο1^»;^ Εως νά κατ'.βάσω{&3ν δλα τοί 
"φ'Αφια το5 λαιρουι&ε'νοϋ;» <Όταν άπαν7&[ΐ.εν [ΐερικ&ν τίνα ίκαι^ 
^ύ^ιενον |&)| κίριεχοντα τον δια^ρεττιν^ πρέπεκ^ ^ρίν κατεβάσω^ 
ί&βν νΙον φγ^φιον του ^ιαιρου^ιενου > νά ^εσν^εν [ίτ.δίν έΐς το πν 
λιχο^• 

^ 46• Δυνά[ΐ.εθα νά συντο^ιε&^ω^ιεν τά; (ΐ8(κκάς εργασίας της 
^ιαιρίβειος^ ρΐ γράφοντες τά γινό^ανα το? ^ιαφέτου ίχΐ τ6ν 
φηφιοαν το? πηλίκου^ ^τταρά ρ,υνον τά κατάλοιπα τά όποια εΐι& 
-^ζ άφαιρίσβονς τ&ν γκνο(χ.ε'ν(ι]ΐν τούτων λαιι.βάνο(ΐ.εν• ^Ες'ο νά 
2(ακρέσω|ΐεν κατ' αντον τον τρόπον τον άριθιών 11,^4 ίιά τοδ 
«67. 

^Αφοϋ ε&ρο|ΐ«ν Ι!τ(. ( ^ιαιρεηκ ^β*! περιέχεται 11314| 26*1 
«τράκις εΙς τον ρρικ4ν διαιρού^ι^νον 1121, πολ- ^^τ"Ια* 

λαπλασιάζορν τά; ρονά^ 1 τον διαιρετού ^Ι- • βΟ| 

«ιοπρ6τΌΐ^ φηφίον 4 τοδ πτ»λίκοϋ^ καΐ άφαιροΰμν τύ γινβ{ΐεν#» 

^ άπο τ4,φ7ΐφίον1τ6ν{ί.ονάί»ντο3 '^ερικοδ διβίροϋ^ιενό». ΜΑ- 


Λ•ΐ!Γβι•^ ϋν ί&νά{«θα ν* αφαφ«9ω(αν '38 βιτό V &νιιζ4{ΐιίβ 
>υο α^χάίΛς αχό τί £ τοδ μριχ^υ ^ιαΐ()ο•ιρένο¥ ^ χαΐ ιερ»ββέ* 
το[ΐβν τάς 20 ρβνάίοί ^άς ίποώς ΐίΕ«(«ς••»ο«ν ^ «V ψιβ» τι» 
οποίαν %*7\ ϊχβριβν^ χο2 1«|^βάνα|«ν «Ι ρ«1>βς• χαΐ ίτίά^ι άψ 

μιαν ίχΛτοντάϊα άι^ο ιτο 1 τ«δ ρ(»{Μο5 δι«ιρ«ίΐι.ίμοϋ ΙΙβΙ. Τί|^ 
ν-^αν τοώηον «χατσντάφα^ΓοιτιΙςΙΟ Αχαίας ^ τάς ^ροβ6έτθ|χ^ν <)(( 

ΐΒΤ0ΐΐ£ν ^««ύ^ν< ύς τ))ν ώρι«τχοιΐ(ν9)ν βις τίιν ^άξη^ ^Γ&ν {λονά^ν» 

^^ ίχοΐΑβν 31 ^ιΛ^οζ• «5^(»ρο2(&εν «ίιρ' αΐτάς £» «ι λίί|ΐ.β<ί^ 

'νο{ΐΕν χατβλοίχον 3^ «ι4 διτοΐον &βνο(αν ιΐς Άν ςίιλτιν ι:©ν ρο« 

νά^Μν• Μ•«ικβ«ίνορν £ΐ( τό φηφίον 6 τβΝ» 2(<^^ν το5 2(αιρέ# 

του « ^οΧ1ία'κλαί9ΐάζοψ$» 4 [ΐ^ί 6^ χαΐ λα{ΐ.βάνθ(&εν γινό^ιενον 84^ 

^ ΑίΓοΧον ΐΓρίπ«( ν' άφαφβσωαΐν ά'ΐεό τίζ θ βε^^ίας^ αίτκνΕ!^ 

γίνουν £χ2ίρ.7) βίς τ}ιν τάςιν τ&ν )βχά)ων ίχ τ€>ν 12 τ«ς δίΜίΟφ 

^Χ^Ι^^^ χ«1 βΙπό τά; δίΕοια; 8^νκι^(ί€ν τίΙΙ; 3• Ηρς'ρέχοιαιι 

Ιϋνΐ βίς ^«ς χιλ^άβας^ }ανε{ζο(Μθα |ΐί«ν χιλκϋζ Ισο((υνα|χ.ου^«ί^ 

|(4 10 £χ&(η»ντά^ας9 άφινορν τάς 8 εΐ; τάς ^1ξα^ην'ΐάί^Λζ^ χλΑ 

ψΜτα<(£ρψΐν τας Λ Ας τάς ί^ϋίας τάς όιεοίβκς χροοθ£τοι<.€ν ει^ς 

^άς 9, χαΐ (χο^ν β9* «φβλρονρν 34 οΐ^ £9 χαΙ λα[<.0άνο{ων 

^τάλοιχον 5 το δποΤον &βτο(ΐιεν υχό τά« ίεχάίοις• Ό τρος τ* 

ϋίρις'ερά ι^ριθρ'Ος τοδ (αριχοϋ ίκακρβυι^ένου 11 &γυ« χατά ιτρΰτον 

1^0^ εχ&ιίί) 2ίαι«ίσθη(£εν γχχν έχατοντά^α* βχ του 10 το^οΐι 

«{(ανείαθη^ιεν άχ6|ι.η 2, δθεν ϊγι«ν 3• εάν λοιπόν ^ϋολλβιυλαβιά^ 

^τ^μεν το ρριχύν 'τηαλιχον 4 (ΐΐ τάς ιχατοντάίοζς 2 τη5 ίιαιρΙ^ 

του 9 χαΐ άφαιρέσω{αν αχό 8 τό γινόρ,ενον 8, ε&ρίσχοιιεν υχό τας 

Ιχατοντ^^ας χοιΐ .χιλιάίοις χατάλοιχον (£7)9έν• £ΐς τό ΐίλά^ιοψ 

•τοδ χαταλοιπου 53 χατε'βάζο^ιεν το ψηφισν 4 χαΐ ίχο^^βν τίρ 

(ΐεριχόν 9Μκιρού{&ενον 534» εχΐ του όχρίοϋ χά(ΐνο[αν τάς άυτάς 

«ργοί^ίοκς^.χαΐ ευρίσχορεν τάς (λονάία^ 2 του χηλΓχου χαΐ χοκ^* 

;τάλοιχον (ΐηδίν. . 


Ιδ. * ΑΡΙΘΜΗΤΙΚΗ 

ΐκι>τ«ρ:ι>^ &π\^υςζρον είναι νά υποθίτ^ιψ^ν οη $^νειζό^.£θ(έ9 χχ( 
κάρ^νοντες τίιν άφαίρβσιν αϊτό τά ι:ρος τ- ,άριςερά ψτιφια -» να τά 
«χοΰίΓωρν ίλα)Γ7Υ»6(ανα κατά τόσα; {ί,ονάίας δσας εϊανείσΟψΕν' 
βίνβι 8(ΐ.&<' ά70{<:7| βιικολώτερον ν' ά<ξίνφγΛν τά ψηγία ταυτΛ ώ; 
{,ττάρχοϋνι και ν' αϊιςάνωρν τά ρρικά γινόρνα τοΟ ιευλίκοα^ 
έτυΐ το^ί ίΐΛίρίτουι κχτα τό^χς (ΐιΟνχδχΓ οσα; ί)ανέΐσθη[ΐεν ^ το 
&πο2ον είναι το ούιτί. (Άτιας ης το ιτροηγοί^^ιενον χαρά$6(γ(/.α 
ι:ολλαπλασίάζθ{46ν κατά ι:ρ|)Τον' 4 [ΐ4 1 καΐ ύττοΟετονΤες δη τά 
1 τ&ν ρ.ονά$'4>ν τοί [ΐ:ρικοδ ίιαιροι*{«νου ίγινε 31» ά<ραϊ{Κ)ί[Αεν τ<> 
γινόρνον 43 άπο 31 καΐ λα[ΐ.βά.νορίεν κατάλ^ιΐνον 3• κ^ατ&ν;αν 
τα; 3 Ϊ3κάία; τρ2 31, ΐρροίΛετορι^ (άτάς εις τύ γινν(ΐ8νον &-♦ 
το3 β ίτΛ 4, καΐ Σχορ^ε^ Λ^» τον δ-ίτοΐρν α<^αιροϋ[«ν άχο 32 καΐ 
λαρ.β3ενθ[ΐεν κατάλοιποι 5* κραιουρν άκο^ι,η τα; 3 εκατοντάδας 
τ,ο5 32, :προσΟε'Γθ{«ν αυτά; εΐ; ττο γιν4[;-ενον 8 το5 2 ίπΐ 4, καν 
ϊχοαεν 11, τον άποϊον αφαφο3[αν άΐϊο 11 καΐ ευρίσκουν κατα^ 
λοιτΓον ο. 

* 5 48* «Όταν & ΪΕαφοϋρ.βνος κάΙ 6 ίιαιρέτη; λ?ιγέι^ν βίς (ΐ;7ΐίε- 
νικχ-) διχιρο•>[ΐ&ν {^ύνον τα ση^Ααντικά ψηφία» καΙ -προ^τδε'τορ.ειτ 
βζςνδ -ττηΛίκον δσα ριίενικά χρειάζονται ίια να ίιατηρίίσο«νίΐ 
την σχετικίιν τψϊιν τ€>ν ση{ΐαντικ&ν ψηφίων. Δια να ϊιαιρέσω- 
αεν τ:. χ. 60,000 δια 300, βλέ^ο^ιεν ί-τι* το πηλίκον χρέτκι νά* 

2χη τρία ψηφία 9 καί οτι τέ βϊιριαντικον ψη- 60 000 300ι* 

φίον 2 το5 τυηλίκοι» είναι ίκατοντά;* καΐ ' 000 200^ 

^«[Λβάνει την τι [«.ην ταύτην εάν δενω[Λεν %ρος τα δεξιά τορ 2 
{ΐηδενικά, 

Είϊομ,εν (36) τ:©;, ΐΓολλατΛασεά,ζο^ί,εν άριθ[ΐ,ϋν τίνα ιχί 10** 
ΙΟΟ, 1000• η αντίςρίοφος ίργασία |ΐ.ας ίειχνοδί τ:©; >ά ίίαιρω- 
ρν άριθρν τίνα λήγοντα εΙς ρίένικά {ΐε 10, 100, ΪΟΟΟ. άώτί 
αρκεί ν* άφαφίσω{αν εν (μηδενικοί* εΙ; την ιιρώτην ττερΓςασιν, 
δύο εΙς τ)ϊν δεν^τεραν» και οδτω καίεςίί• 

^ 49. ^Οταν (ΐόνος δ διαιροΰ^νος λίιγη ύς ριδενικά ? τα κα•^ 
ιηβάζο^εν δια^οχιχ&ς ώς καΐ τ' βλλα .ψη^ία* αταν. δί ^νος & 


ίομίεν καΐ άπο το τέλος τοϋ 4{αφοϋ[ΐβνου τδ^α ψτίφία Ζσα {ΐη-* 
ίίνικά εχδΐ 5 ίιαιρέτ'τ^ς^ καΐ ίκτβλοίρ,δν Ιτίειτα την διαίρεσΐ)» 
ΙπΙ τΰν £λλων ψ7ΐ<^ια)ν τρ5 δ&0(&ρου[ΐΐ6νου διχ τ&ν ση(χ.αντΐ9(«)ν 
ψ7)φ;:ϋν το3 5ιχι^:ί2:οϋ. Τα χωριζό{«να ψηφώ το3 5εαιροϋ•)ί.6ν€ΐ> 
ρναυν εΙς το κατάλοιχον, 

*Οταν €ΐς το τέλος τ^ϋ }(2κρου(£βνπυ'^να( ιτερισσοτερα ^ιηδβ- 
νοίά' -ϊταρά ει; το τέλος τοδ ίιαιρέτου ^ ίςαλβιφορ^ν τά {ΐηδβνικα 
το3 ίίαιρου(Λβνοϋ -» κα^, τόσα άπο το τέλος τοδ διαιρέτ'^.υ^ χλι 
{ι«ιτα εξαχολοϋθοδαβν .ττιν ίιαίρβσιν ώ; εϊϊθ{]ΐβν άνουτέραι• 
. 950. Μέχρι τουδίί δΙς ολα; τά; 3ιαιρέ<τεις τάςόχηιας ίκά- 
}ί2υ«νί δ δ;αφού[ΐβνος καΐ δ ϊιχιρέτη; ήσαν άριΟαοΙ άΜρηρέν*:β 
(-3)ί .87:ο[ΐένοί)ς καΐ το πηλίκον ητον άριΟ'Λος άφηρη«.ένος. •Αλ- 
•λ"• υττχοχουν ζηΓίι;χ.ατα ίι:1 τών σιιγκεκρι^έ.'ων άριβ{ΐ.6)ν εΙς τα 
δτυοΓα το -κτηλίκβν ίίλλοτβ συ^ιφ^^νδΐ |ΐ.ί τον ϊιαιρού|ΐ.8νον •» χα4 
ίλλϋτβ δχι• 8ιά να λύσω[ί.βν την ίυικολίαν ταύτην^ άναφβρο- 
|«ν 56ο τταραίειγρ-ατα βίς τά δττοΐα άχαντατα!• *Αρκ*& «Ι; τίΛ 
τοίαδτα ζητη[Λατα να έννοηίτω{«ν' καλά ΐΐοιας φύσεως ιυρέπει νοί 
|ίναι αΐ [Αονάϊδ; του ττηλίκου. 

Λ-Δίά νά κτισοΰρίΕν 16 [ί-ετρων τοιχονι χρβίαζδχεθα' 98 ϊρα;(- 
ρς• ζητείται νά εύρωρ,δν ΤΓ.ν τΐ[ΐην το5 \ι.έτρου. Ενταύθα είναι 
*^ανερον οτι-» ίτ:ειδ}| ζητο5«.&ν τίιν τΐ{ΐίιν βνος ρ./τροϋ> το'ιτηλίκοί^ 
δελει είναι ίρχχιΐΰά ι καΐ της αάτής φύσεως ^ι,Ι τον ϊιαιρού{Λενο.* 

96; *Π ί^'^ΛσΙχ εκτελε'ϊ/αι κατά τον σρ- 9δ ίρ. 16 ί,ψτ•• 

νηΟη τρύ,τον•» καΐ μΙς δί5δΐ 6 ^ρχχγ,^ς ίιά β 3ρ, ► 

το [ζέτρον. 

β' Δ ι άριΟ{ΐύν τίνα [ζ-έτριον οίκβίορς 2τ:ληρο:σα^)ΐεν 96 ϊραχ. 

ιερ^ς ^ δρ. Τ3 αέτραν ζητοίται χίσα ^έτρα ήσαν. Ενταύθα ί**- 
ιεειδη ει; το πηλίχον ζητοϋί^ζ-εν ρ,έτραι το τ^ηλίκον τούτο είναι 
ίιχφορετικη; φύσιω; όίιζύ τον ίιαιρού^/,δνον ^ςχ^ί,νοντες την ίργα- 
€ίίν λα[ί.βάνοαεν χ^λίκον Ι6• Τϊσα^ λοι^ον 16 ΐλίτρα• 




ίίερι τίίς Δοχΐ|ί.ί5ςτόδ Πολλαπλά- 
σιασμουχβίΐτ-^ςΔια^ρέσεως. 

^ 5Ι• ΛυνάρΟα να γΑψ^γΧΫ χατα ττολλους τρό}:ου< τ^ιν ία* 
χιι<.ν το^ ^ολλαΐ:λα9ΐα^Γΐ)()θυ*• ώ ίαν ί<ΐΓλασιά<τω(Μν τον ιτολλφ» 
οτλασιαςβον χαΐ λάβ»μν το %|ΐ.κ9(; τοϋ πολλα'ττλασιαςΗ)^^ 'Κ^ 
ΐ;ει να βΰρν^ιβν ά)(ριβ&ς τ& αντο γκνυρνσν το άιείοΙον €ί}ρθ(ΐι<ν ρΐ 
'Τον ΊΓολλαχλασιβςβον χαΐ ιτολλαπλασιας'ΐιν• β' Έίν άντις^ρί* 
^0»; λΐ7λασ!άβω[λΕν τον ΐΓθλλα?:λασιαςΐ|ν χαιΐ λά€ω(ΐ4ν το ϋριοσικ 
τοΐ χολλαπλΑσιαςβον*» χαΐ ιεολλβη:λ«ΐ7(Μΐ»[αν του; νβου^ το4• 
τους άριθρυ^) 'ΤτρβπΕί το γιν^ιίενον να ηναΐ-τό οώτο ψί η 'τφοη* 
γο6χ2να• γ' Έάν 9καιρΙσον(&&ν τδ γινδ(Μνον λά τοΣί πολλαπλά^ 
«(ος'βου^ πρέπει νά Λρνχ^ΐ'ψ ώς το πηλιχον τ^ν ιτολλαπλα^Μμ 
ς'{)ν• ί ^Εαν δ&α(ρί<τω{αν το γινόρ^ν ίιά τοϋ πολλαπλάσια* 
^ου 9 ιτριπΕκ νά ώρω^αν τον ττολλαπλασιαςβον• 

*Η ίοκΐ[Α}» της 4ιαιρέσΐα>« βϊναι «-κλους-άτη. Έάν χολλαπλα• , 
'«κασ«ϋρ^ν Τίν ^ιαιριτην μ.4 το χτΑίκον^ χαΐ ιτροσΟίσω^ιιν » βαχ. 
6ι:άρχΐα^ 3οαΙ το χατάλοιπον^ ΐνριτει να ε&ρω^&βν τον διαιροίκ! 
ρνον. 

ι 

Περί τοΟ μΒγΙςοι^ χαινου ΖιαιρέτοχΛ• \ 


^ 52. Όνο[ΐάζοντ2ΐ ^ιαιρέτακ 'άρ(θ(&ο3 τίνος ^ οΐ αριθ{&οΙ οί 
«πβρίΒχδιανοί άχριβο^ς βίς τον άρ(θ(<.ον το!;τον* ο&τως 16, 8» 4* £ 
«Ι'/αι ίιαιρέται,τοίί 33^ ίτί&ιίτη ίιαιροίίν άκριβω; τον αριθ^τον 
70^τον• Πάϋ; άριΟρς (ΐ^ ίιαιρο6[Μνος δια χάνβνος £λλον βΐ^^ι ίίί 
του βαυτοΐ του XXI ττίς (ΐονά^ος όνο[ΐ.άζ?τχι χρ&τος• 

δ6ο αριθαοί δύνανται να εχοον ενα ϊϊ ιεολλους κοινούς ϊιαι-^ 
ρέτας* οίίτα/ 2, 3, 4 χχΐ 1% είν^ι βκαιρεται χοινοί τοί! 24 χαι 
84* αλλ^ ες αΐιτΰν 6 12 είναι δ μγαλητορος^ χαΐ δίαοτον τον 
?^ύγο•/ τον δνοιιάζουν (ΐβγιςΌν χοινον ίχάφετην• ύ {ΐ^εγις^ς λοι- 
^Αν κοινυ; διαι/)ίτη: Όλ^ τριδν* % ιι:ολ7ι6ν άρχθα^ν^ εΤναι 4 
ργαλήτερος αρΛ^ώς ος-ι; διαίρει ϊτΛςον αχριβΰ;« 


< 
»» 


ΣΤΟΙΧΕίαΔΗΐ "81 

^^ιρβτην ΐ3€φά την (ΐονάδα* &νο(ΐάζοττ«( ι:ρίιτ(Κ ρταζ&ηιη^• 

^ 59• Κύρ^σχθ(£8ν τον (ΐίγιςον χοινον διαιρβηιν &ύο άριθ(ΐ6ι^ 
β(ά ηνο; ο€ΐρ&ς ((αιρ{{τβ«ον* Ι^ω χ«χ• νά Λροψίν τον ργιςον 
χαοΊόν ϊια'^ρ^την (ΐ«τας& τ&ν άριθμ&ν 631 καΙ 143* χατας^ 


65 


13 


.5 πηλίχ• 


θ|χατάλ• 


ΐΌ(Μν τίιν «ργασί«ν χατ» τον ανη- 63*71 Μ3 

χρο τρύι^ην* $£αφο!;|Μν 631 9ιά τοϋ Ι 4 

«ριθρΐ 143 χο(1 ώρΐ9Χ0(ΐ8ν ιτηΐιχον 65| |3 

4χαΙ χφτάλοιτίον 65* λαρ,βάνο|£|ν %8ιι τον 143 ύς ^ιαιρούαβνον 
^ηιΐ τ& χατάλο(πον 65 ώζ ί (οιρ^την ^ χαΐ Ιχομν ^ηλιχον 8 χαΐ 
χατάλοιχον 13* τΐλος ίκαφοϋμ^ν 65 ίιά τοϋ χατα^οί^ον 13, 
'ΟΟοά €ϋρ(σχθ[ΐ&ν /τηλιχον 5 ΧαΙ χατάλοιχον Ο* ^Ιθ&ν 13 ιΐνο» & 
|ΐίγιςΌς χοινος ίΐΛίρ^τπζ τ&ν ίύο ({ριθ(κ€ιν 63*7 χαΐ 143- 
< ΔμΙ να ι&ροΰρν λοί'βον τον (ΐίγιςΌν χοινον διαιιρίττιν^ δια£« 
(ΐοϋ^αν τον {«γαλίιηρβν αριθ(<«ν ϊιά το5 ιιιχροτίροα % τον {ΐ^χρά- 
τερον δια τον χαταλονπου ^ το ^ρ&τον χχτάλοιπον )ια του 3ου» 
τερον χαταλοιτΓουν τό ^ευτ^ρον ίίοί τοϋ τρίτου ^ χαΐ ο&τω χα• 
^^ζί^ ν« β8ρω]Α<ν ι:ιΑίχον τ( άχριβ<<* ^ τιλευταίος ^ιαιρβτιι; 
βίνα* δ ζητούρνος {1«γι^ο^ κο:ν6; ίςαιρέτηζ• 

Π3|ΐΙ ύηολογ^σ{ιου των χλασ[ΐ&α<^ 

τιχ&ν αριθμών . 

5 54» ΚαΟώ; 6χο(ον){ΐι:«τβ αζ}\ΐΛ δυνά^ΐββα να το χωρνσ«(αν 
(Ις οσα ι<4ρη ^έλορν η Λτω τυΛ [ΐια^ ρνάία €ΐ[ΐχορουρ4ν νά τΐ^ν 
λαιρίσωμίν ιΐς (ΐιρη^ χαΐ ίςαοτΰν νά λάβωρ«ν Ζσα 3ίλορν• 
Τα (ΐιρί) τα!>τα της (ΐονάίο; όνο(£.άζονται χλάσριτα* Ο^ηως^ «αν 
^οαρίσΐύγΐ¥ τ))ν ρνάία <Ις ίύο [£βρη« (χας-ον (ΐίρος βίναι τ& 
1ί|&((^* &£λβ# ιινο« τ4 τρίτον^ το τίταρτον» τύ ΐϊί(«,ΐΓτον ^ χτλ.» 
Ιάν ή αονας Αιαιρηται εΙ( '^ια^ τέσσαρα 9 ττίντΒν χτλ• |Αβρη« 

ΚάΟκ χλάσ(ΰν ίχγράζβται «ΟνΙιθαις 9ιά ίυβ άρι^γ£}ν τους 6« 
ητοίους 2»ρίζο(ΐΕν ίιοί \ιίδίζ γρα^ιανίο χαΐ τον (λ4ν ίνα γρά(ρορ4ν 
βίνω^ τον Μ άλλον χάτ» της γρα(ΐ[ΐης* φ&τω τα χλάσ^ατβ* 
€ιΐΜΓυ9 «ν τρίτον;» Ιν τέταρτον 9 (ν ?:Ι]ΐ^ν• τρία τίτο^ρται^ΰΐ^ 


5Β ^ ΑΡΙ0ΜΗΤΗΚΒ 

Ζσης όνορ,άζΒτχι παρσνο^λ^&στη; > σ7ΐ;Α(ζ^νεκ βχς πθσ<ζ ρρη διαιρ^Έ^ 
«ται 7ι |<.ονάς9 χαΐ ό £νοΐ9 οστ£ζ όνο^χ,άζβναι άριθ{χ.ιατ/]ς •> τυάρκ- 
^«τΓάνΐί -πόσα άττο αΙΐΓΧ τά [ζ.έρη λΰφ-δάνορ^ν. • Ε^ς το κλά^^α 
«^ ζο φ'κφίον 4 τυΐ τταρονορίίκϊ^οί} (π^^^αί-Έΐ 8τι Ίι (ΐ.ονας £(^(αι* 
ρέ3η ει; 4 ι^έρια) χαΐ το 3 το5 (χρ(θ[ΐητο0^οτχ έλάβα^ιβν 3 ά'κί 
τα 4 ρ.έρη εΐ; τα όττοια η [ΐιονάς ίίιαιμΗ. ΌάρΛατιτίις καΐ 
9Γαρ3νθ[Αα<Γ,Γ'/|ς όνοΐί-άζονίαι άν.όρ.η κχΐ οροί του κλα^«τος. ' 
» § 55. «θΓαν ό άριθ;χητ)ΐς το3 κλά(ί[χ,&τος ^ναιίσος ρ.έ τον 
9:αρονο{ΐΛστίϊνί το χλ2ΐσ(ΐΑ εϊναι ίσον (ΐί τίίν (ΐονά^α* οΒτω τλ 
ρολάί[ϊ.α -|- τό δίΓοϊον.' στιααινει 2τι ή [ΐονάς είιίδίρεθίϊ βίς '::δνη 
ίσα \ίέρ'η•» καΐ δτι έλαβα^ιεν 5 ά^π' αΐ^τα τα ρρη^ «Ιναι <ρανε«• 
ρόν ^τ^ εΐΐΡαι (σον (ι^ τί)ν ^υονάδα. 

*0?ϊαν ϊδ 6 ι:αρονο|ίΛστη; ίνα& ργαλίίτ^ρος τοϋ άριθ[ΐ7ΐτο3 *► 
^ κλάσ|Αα• εϊναί |ΐικρδτερον ττϊς μ,ονάίας• ο&Γω το •|- σηιχαΐ);^ 
ίτι ή μονά; ϋδαιρβΟη δΙ; 4 μερνι* καΐ οτι ίλάβο&μεν (ία νο ν τρία 
«Ιπ* αυτά τά•{Λ€ρη.' 

; Τέλρίτ οτανό αρς6[λητ)}ς 5!να6* μεγαλητιρος τγ5 Γαρονο[ΐας•ο3^ 
τ1 κλχσαα είναι [λίγαλί-τερον της [χ.ονάί{ο;• • τοιούτον βινοι τλ 
-|-, δχοϋ.,τα ,ι^ς^η. της^ξ/ονάίο; .δΐι'αι τρία^ καΐ ή^εϊς ίλάβαΜ.εν 
5 ί η αίαν όλόκληοον μονχδα :Αλ8'»ν |-• τίόττηιον είναι φανερόν» 
ί?:έιδ|ι το κλάσμα Ι"- 36ναται να άνα.λϋ63 εις δύο κλάσν.ατα-|- 
'ιτΧδΟν ψ ή ι τΛίον -| . ' ■ ' 

Δύο ΒίΛΟϋν κλάσμ,χτα \^τάρ(ουν'^ τα κοινά καΐ τα ίί^ίχίικζ* 

" . ' ■> 

Περί των κοινών κλασμάτων. 

5 *^?• Έηειδ)) ό χαρρνοααστίι: στιμαιν^ι εις ΤνΟσα με'ρη ίι μΟί- 
,να; ϊίαιρηΓαι ^ είναι φανερών δτι ^ όσον δ^ παρονομαστής ^ουτος 
Λ^;ανει^ τόσο)^ το κλάσμα ελαττοίτριι• οΰτω τά κλάσματα ν ^ 
• 6 » ' 12" ' ίςακολοϋΟοϋν {λονίν ^ά ίλαττ'-ίΐνται» εττειϊτΐ το -κία- 
.τον βνος 'ί^άγματος ,εΐ)»αι μικρδτ^ρον το3 τρίΓου•» καΐ τ•^ ίωϋέ^ 
«χατονν {^ικρρτερον το-ϊ-πεμτοϋ. Τα κλάσματα λοιπόν τα ό^οίψ 
ςΙ^οιιν '^όν α^Γ^ν άριθμητ}}ν9 είναι τόσον 'Τϊλέον μικρδτ€|α οσον^ 


\ 


/ 
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^αρα^γ.(ί/ϊτΊίζ ^φαι [αγαλ^ιτεροο καΐ άνζΐ(η(ί6'^ως τδσον ρΥ. « 

λΛίβρα•» δσον δ ναρονο{ί.βστης ρ.ικρδτ6ρο<. ^ \ 

'ί2^αύτ(ϋς. ίτΓΕίίλ ά αριθμητής &ιχνυ6Χ ιτόσα από τά (/ΐ€ρη, βΐ^ 
τα δτΓοΓα ίΛιαιρέ9α(Χ£ν'τ^ν'{ΐ.ον(Ι12α9 λα[<.βάνο(ΐκν ν το χλάσ^ιος 
ίτρίπει κ' «Ιξάνη οαον & άριβ(ΐητί|ς αυξάν€ΐ. Είς τ* κλάσματα 
*•Χ•Μ 'Ι3' ^ ' β><'κθ(αν δτν ιτραγρΛ τι έϊιαιρίΒη εΙς 12 
[|^ρη) χαΐοβοντεβρισσοτερα ά^το τ^ Ι^ τΟιΜτα ρρνι ίιτ λάβ•»^ 
ρν^ το^ν χο^Ι ργαλτιτβρον» χλάσ^ια {χο(<4ν^ 8τι ίάν λάβω^κν 
9, Ιχο(<^ν χλάσ(Αα Μλα ργαλτιτιρον ΐϋαρ £ν λάβωρ.&ν 5 % 1 
|ΐ^νον• <Όββν τα χλάο^&ατα %» δ«:ο7^ Ιχουν τίν αατον %αρο^\ιο^ 
^ν9 ειναί τόσον ιελ{ον• ργικλητβρ• ϊ^ («.(χρδτβρα ι βσον δ &(Λ^ 
|ΐητ)|ς είναι (χ^εγαλΐτιχρος. ΐ^ ρ.κχροτερος•. 

^ 51. Έχ τ&ν .παρατηρ{ισε»ν τοδτων εαχδλως συνάγο[^ίεν οτί, 
&Γαν αΐιζάνωρν % »λαττανω|ΐ.εν τόν ιΙριθ|ΐ7ΤΓην ένος χλάσ(<ατος> 
«ΰςάνεκ % ίλαττουται το χλάσ^ια*» ίτεει^τι |- είναι ργαλ^ιτιρον 
™5 •|• » χαΙ-^Ι^ιχρίτερον. τοδ |-^ αλλ* ίξ εναντίας αίξανβ* % ί- 
ΪΙαττουται τό χλάσ^&α.^ 2ταν ελαττένωριεν '7| αίςάνω^αν τον 'πα-τ 
ρονομαστίιν τοϋ• |- ττ.χ• εΤναί [Αεγαλ^τδρον του *τ^ χαΐ ^ρ-ι•• 
χρδτερον τοδ -|-. 'Εχ τχ)δ«Όΐν συνάγορ,^ν οτι 

•λαττουτβιι % Γ«•>λαιτλ««ι«ζομ•νοντοϋ πιχ^ονομας•ΰ^ 

<*0θ*ν *ια νά κατα(Π7ΐσω(ΐ«ν χλά<τ[ί.α τι 2, 3, % 4 <ροράζ ρ* 
γαλητβρον•» χολλαττλασιάζορΛν τον άρΕθ{ΐ•<ιτην του^ % ίιαιρουρ,ε» 
τον Ίταρονορστίίν του ιί.1 δ» 3^4• >ίά νά το κά{ΐ.ωρν δ1 ρ-ι* 
χρύτερον^ ϊϊα£ρο5{ί.εν τον άριθ[Λητίιν του^ τ^ ιι:ολ'λα7:λαοΓΐάζθ{ί.βΐτ 
τον χαρονο|ίαστ{)ν τοϋ (ΐιέ 3, 3^4*. 

^ 58• Έαν πολλαπλασΐ2σω|ΐ.εν τον άρ:Οίΐ.ητ?ιν ίνος χλά^|ΐα* 
τος διά τίνος αρίθρδ^ το5 3 ίτ.χ. το κλάσ|ΐ.α γίνεται τρεΐ^ 
^οράς {ΐεγαλητερον^ ώχ εΓίορν ίάν ττολλαχλασιάσωρεν ώσαύ• 
τι^ς τ•ι^ «αρονβ(ΐαστ{|ν τοα |ΐί 3 ^ γίνετΛΐ 3 φοράς ^ιικρίτερον* 
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δβεν βάν ΐϊ;ολλαπλασίάσω|ΐΕν συγχρύνως τον άρΛ{ΐητ}ΐν καΐ ταν 
^άρονθ[λαστην κλάσαατός τινο;» ή τΐ{λ{ι τοο δίν (ΐ,εταβάλλβται. 
Ουτωτό κλάσι^ια-Ι^ ΙοΌΪ'ρναρ-εΐ [ΐ1, το Ι*• Είς το ττρώτον διαι-» 
ρεΐται μ,έν ή ψονάς (λς 12 [ί.βρη % βΐ; 4 ίττΐ 3, άλλ' επίσης λα(ΐ- 
βάνορ,εν εκ τών ρρων τούτων» 9| 3 ίπΐ 3• τα ί>ύο κ^άηιατα 
βιναι λοιπόν Ισόϊ6να[Αα.ι 

"Αντιστρίφω; ί όταν 5ιαιρβσωρ.2ν τον άριβατιτ^ν καΐ τον -Λαρβ- 
νθ{.ίαστ}ιν κλάσαατος τίνος δια του αυταν άριθ[ΐ.ου-> ?; τι^ιί)• τοα 
ίεν (Λεταβάλεται• ιςίόντι βλέχο(ί.6ν είκδλως οτί ^- ΙσοίυναρΤ 
{;ιέ |- » διότι 12. καΐ 16 βδιαιρίδησαν δια τοδ άριθρϊ 4. 

^ 59• ΕΓπο[Λεν ( 55 ) ίίτι υπάρχοαν κλάσ^ιατα [χεγαλίιτδρα ττυς 
(υρνάδος*» χαΐ τοιαύτα εΤναι τα ^ •» *^. Δ'-ά να Εξάςωρν τοίις 
δλοσχρρεΤ; άριΟ[ΐ.ούς τους χεριβνο|ΐ.2νοϋς εΐ; τα κλάσριατα ταύτα -> 
$ιαιρο5[χ.εν τον άρι6[Αητνίν δια τοϋ -παρονψαστοϋ* το ττηλίκον βΐ- 
ναι δ περιεχδαίνος δλοσχερίις Λς το κλάσ[ΐα * καΐ το κατάλοΐ'ττον 
ξ άριθριητΐης άλλου κλάσ^ι.ατος.» τον διτοίβυ ^αρονοί^αστης είναι ^ 
έ τοΟ τϋροτεδί'ντος κλάσρατος^ Ο'ύτω τδ -^ δίδει πηλίκον 5, καΐ 
κατάλοιπον 3, ή 3 ?βδθ(ΐα• β«ο(ΐβνως τ4 όλον κλάηια Ισοδυνα- ^ 
|ΐ£* (λέ 5 ^. 'βσαύτως το ^ δίδει 9 ^ . 

{^ΐναι επίσης άνάγκαιον ενίοτό να φε'ρωικν ύλο^ιρη τ ίνα ά-^ » 
ριβα.ρν εΐ; κλάσρ,α 2χον παρονομαστ^,ν 9οίαγ.ίνο>/ τιν^ άριθ{ί.*ν. ^ 
Είς ταύτ/ϊν τίιν «περίστασιν ^πολλαπλασιάζουν τον δλοσχερ/ι |ΐι* 
τον 5εδί)|χ.ενον ι:αρ9νο(ΐ,αστΐ)ν9 καΐ το γινίρ«νον δε'λει είναι δ ά- 
ψΛ^ΐΆΤΤ,ς το5 κλάσρ,ατος, ^Εστω π. χ. ν* άνάςω(ΐεν τον άριθ[ΐ6ν 
'7 εΙς χεΊ^χτα• Είςεύρορν ϊτι (55) ^ -παριστάνει ττιν ΐλ-ονάδα» % 
{ΐαλλον εκάστη [ΐονάς τον προτεδεί^ος άρ:θ4ΐο5 ΙσοδυναρΙ ρ-ε •| -» 
καΐ ε>Γε!δ/) εχο|ΐ8ν Ί |Λονάδας» πρέπει το •|- νά γε'νη Ί φοράς 
^)ΐ8γαλίιτ2ρ(ίν• το δπβ'ϊον γίνεται εάν τυολλαπλασιάσωρν τον 4- 
|»ι%ητίιν του {ΐί 1 (5Τί)• ΙΌεν ^ είναι το ζητουμενον κλάσ{ί.α, 

§ βΟ. Έκτελο5{λεν καΐ έπϊ των κλασ^ιάτων τ4ς Ιδίας έργα-• 
ιτ^ας τας δ^οίας καΐ επΙ τ&ν ολοσχερών άριθ^ιιαιν* ττλην άπαν- 
τβ){ΐεν^ σρχνα κλάσ^^ατα τδν διτοίων ο£ δροι εΤναι ιςολλά {«.εγά-- 
Ζοΐ'ί €πομ.ε'νως δια νά καταστ^^σοιΗ^εν απλούστερου; τους ΧογΛ•^ 
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ρϊηιούςν ττρΓττεί να Ιίϊω'^αν πθκ φέρονται τα κλασ^ια-ΤΛ ιΐς την 
έχλουστίραντων μ^ρφίν• 

Δίά ν« φίρω[Λ^ χλά<τ|ί(Ζ « ν»ζ τΐιν άΐϊλουστβραν του {ί.ορφ)ιν^ 

!κρ{ζίΐ νά ζτττησω^ίΐ.β'/ τον [/.ίγιστον κο:νον ^ιαφέτην ( 5ϊ,. 53 ) 

{ΐεταξύ το3 άριθρ,ΥίΓοίϊ καΙ το3 τυαρι^νορΛστοί του. Έαν τ:. χ. 

ικτελίσωρ-βν ττιν εργοισίαν ταυτην έ'κΐ το5 κλάσματος -^. , βυ- 

ρισκο[ί6νί ώ; '7:ροηγοιι^ένωςΎ53);» οτε ό ρ,έγιστος χοινος διαιρί*- 

τη; των 'δύο ορα)ν το^ χλάο(ρ.ατθ( το6τοα «ΐναι 13 «> καΐ ίάν διαι- 

ρβσωρ,εν εκαστονορον ίιά. 13*5* λαρ.βάνομν -ϋ», το δττοϊον βίναι ή 

«'7:λοϋστέρά [λορφη εΙ; τ?ϊν όποία»^ το ΐΓροτεθέν κλά<Τ|ΐ.α άγβται. 

Τα κλάσρ,ατα τα ϊχοντα βίς τοί>ς ίί» των ίρους {Λ7τ58νιχά<' 

'^ίρονται άρσως είς την άττΧουστίραν των (ίορ<ρ)ιν «αν ίςαλεί- 

ψωμ,εν ίσον άριβρν ^Ίΐ^^^νκ^ν άττο αΑν άριθρ,γιτην και απο τον 

^οφονα(^α<ΓΓην•^ 

Έάν οΐ ίϋο οροί τοδ κΧάσ^χατος 5έν Ιχοϋν κοινον $(α:ρε'ττ)νν 
τα κλάσ|ΐα τότε είναι άνάγωγον (53)•- 

5 61- Έργασίαι τινές ίτταιτοαν ωστίι τα κλάσματα να ίχοι/ν 
τον άίΛτίν παρονο[ΐαστ4ν». Διχ νά φίρωι^εν κατά -τυρωτον π•χ. 
τα ίμο χ7^άσγ.(ΐτα -^ και -^ εΙς τον αυτόν ιταρονορ,αβττν•» ι:ολ- 
λα7:λασιάζο(Χδν τοί»ς ϊύο ορούς το5 -πρώτοΐι μ.β- τον '^αρονο|.'.αςίι^ 
το5' $£(;τέρο(;<^ καΐ τους δύο ορου< το5 δευτίρου γ,ί τον ^αρονο- 
(ίαστίιν το5 ιτρωτοϋ^και ώμσαο^^ν τα ^^ και ^, τα δποΤα έχουν 
τόν αυτύν ιυαρονο^ιαστην^ καΐ 1σο3ανα[ΐοΰν |ΐέ τα δυπ κλάσίΑατα 
Ι' καΐ -|• ^ καθώς εΙκοΛως 'πΛ7ΐρο<ρηροϋ{λέθα εάν τα ©έρωίςεν εις ττιν 
έχλουστε'ραν των ^ί,ορφίΐν (βο)•. 

( 62. Έαν ίχωριεν υι:έ(> τα ί6ο γ.\άσν.ατατ πολλαπλάσια- 
{[ομεν τους δύο ορού; εκάστου [ΐΐτδ γινό^ιενον τ€)ν"::αρονο[χας•{Ι)ν 
δλίον τ6ν άλλαη^. Έ<ραρ{ί.ϋζοντ£ς Τον κανόνα το3το« ίττ'ι τ&ν 
τρι&ν κλασ[ΐ.άτων 4- ^ χ '* -^ ν-πολλα^λασιάζοιιεν κατά-κρώτον 
•% (ί^ τό γινί{ΐβνθι^ 20 τ€δν ΐΓαρσνο[;.αστδ>ν 4 κ:.ι 5 τ6ί)ν δυο άλ- 
λων κλασ^ι-άτων^ ίχειτα -| [ΐέτο γινύ[ΐενον 15 των ταρόνοξ^ας'βν 
3 κ,'αΐ 5ί και τέλος -| [^^ το γινϋ^^ενον 1% τ^ν ί:αρβνοι^αβτ€>ν 3 
»ί:5 4^ καΐ λαίΛβάνοάεν τα τρία Ιανυνατια κλάί^λατα/^ -ι 
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ι 

^ΟτΛψ ίχωρ«ν ιτολλά χλάοτρατατ ίιτνάμθα ύς ρ-βρικάς Τιΐ*- 
(^στά^έΐς να σιιντορί&ύβω^)τ τίιν ίργασ/αν ταότην. Ζτιτοίντ&ί 
ΐΓ^χ» να φέρ^ιρν^ ^Ιγ τον' αΰτοι^> ιίαρονθ(&αΦτν)ν τά κλάσ^ατχ 
4 "'ΙΓ ^ 1» ' ^ ' ευρισχορίδΐ^ κατοΐ.τον- άνϊ)* τρόπον ^ κοινβν ττα— 
ρονο[^αστί|ν 8640^* <τϋντο(ΐ«6ο[ΛΓ/ δ^ιως ^:ολί^ την ίργασίαν» ιοϋ<^ 
&ΰρω(ΐ(ν άριθ[ΐδν τίνα <)ια:ρ£τόν «κριβακ. ίΐ Κλων τΰν ι:αρονο(2,(ΐ• 
^(&ν (α)^ 6 άρ(θ[/.ος ούτος Φ^ναί 120 οοτκς &ιΧ&( είναι κοινός 'πα»• 
^ονο^στης• ^Όβεν •άν διακρίσω^αν τον ίρΛ^ον^ το&τον ίΐ ολω^ 
τβν ι;αρονοριαβ'τ&ν χαΐ ιτολλαχλασκάσω^χ.&ν το ιτρ&ιτον χλασ^ιβι 
ρέ.τΑ ΐΓΤ^λΙκον 30». το δεύτερον [ί.ά τα &α•> τλ τρίτον [ΐ.» τί Β« 
χαϊ το τβ'ταρτον ^χ,Α το 5 ♦ λα^βάνορ*)* τά χλοΐσ^ιατα ||^ % 

100" 112 . «5 

ϋε ρι .ΙΙροσϋ &σεως των χλασμΓίτω ν. 

5 63. Δια να ΐΓροσθβσω|](,εν χ^άσρ..ατα 7« ίτιοΐα ίχουν τον αΐιτίι» | 
. «αρονς^ιαστίιν 9 ττροσθίτσρν τους άριΟρ,ητας των* καΐ'υττο το κβ- , 
^λαίον αΐτδΐν γρά<ρο|ΐ»ν τον κοιην παρβνο^ιαστην ούτω το κε- 
^άλβίΛον τ€ιν κλασ(λθίτων-^ και -|- «Γναι^ ^ το δί τ&ν ^ •» ^ % • 

"ΟτΛν τά κλά(7[ΐατα 9βν ϊχονν τδν^ αοτον ιταρονο^β^^ΐν* τί 
γ€ρο[ΐ.εν^^ρ6)ίτον ί ώς εΐζεδρορ,εϊ (βΐ,θίΐ)* καΐ Ϊτλιτλ τα ιεροσ6<•» 
Τ0[/^ν ώς άνωτέρω».„ -» 

Τίλος εάν δρυ {ΐέ τά κλάσ[ΐατα Τιναί καΙ όλοϋχερεΐ;» φε— 
ροαεϊτ του; ολοσχερείς εις κλάσρΛτα» καΐ ϊχειτα Ικτελουρ,εν τίιν»^ 
•κρδσΟεσιν ^ς αντοτίρω » ϊ^ ττροσήετοιιιν χωριστά τά χλάσγ^ατα »► 
κ αί χωριστά τοί)ς ολοσχερείς. Οδτω διά νά ιεροσθβσωμν 4 ^-είς: 
3-|*9 (ξέρογ.ξ9 τους όλοσχεριΤς εΙς χλάσ^ιατα έχοντα, τταρονο^^κ^ 


(α) Ό άριθ[Αος ούτος ίύναται νά- 5ιναί δ (ΐβγαλ.ίιτερος ιταρο* 
νβραστης εάν ίιαιρηται 31 δλων τ&ν άλλων εάν ίίν ϊιαι^ηται 
ΐΓολλ.αχλασιζζο(ΐεν αυτόν γ.1 9.^ 3« 4•.• ίωςνά εΰρωίΛεν γινδ|ΐιε< 
|ο% 3ιαφ?τον δΐ όλων τ&ν τταρανορςΰν^ 


^ τον 12• .«ρβσθΕΓορν Λίτά ,1( τΛ\ χαΐ 1. χβΐ ϊχβριν"^ 
«αΐ 1^ » τδν οποίων τδ Χί^ίΧαιη *Τνβι ϊ^ Ισον μ τι, ΑΙ • ^ 
«<ϊτ3 τ6ν δώτίρον τρδπον, •ψ,ς^ν<ψιν τούί -δλΛβχίρΙΙς 'ϊα ί. 
χη«ι τ5 κλάηιβτα «αϊ ώρίσκο^βν ίπιβυ; Τ ^ Ι<ιον ^,^ δ ^^ , 

ΤΙ ε ρ1 :^ ψηι ψ1 σ 8« ς τ δ ν * > β σμύ Τ4ύν . 

^ 5 β*• "Ογ» »•* κΧά*[λαΐΐχ ίχημν τΐν «ϋτδν -ΐαχρον^ιοστ))»* 
ιΖφαΕροδρν Γδν{Λΐχρ3„ρον«ρ»θ{ΐήΓ}τν^,έ ,ΐ„ ργαλίΐτϊρο,νΐι^ 


|λΙν81 2^ 


12• 



ίρίθ{ΐητ)τν το3 4ί£φά7ΐ^?«ϋ των 4::δ τον ^ρ£8{ΐτ,τ^ν ^β5 ίΖΧλ«• 
^λάσ[χ.ατος. 

^^>Γαν 4|Λο5μ τά χΐάσρτά^^ναι ^χΐ 27.οσχιρ6Ϊ;νΐΙα{Σδά^ 
άο^ιεν χωρκΓτά τ)ιν ίιαφοράν ^ν κλασ|Λά«*ν καδ «6ν δλ^Μ^χ*. 
»δ)ν• οΰτω,'ί<ίν4;:ί «4 «φαΙίίσωι,ενθΧ V \αί.βάνο{αν ίοα«Α. 

^Τέλος ϊάν τέ ίβδηρον χλά<Γ(ΐΛ τδ ίιίοΐον =συνοί€ύε«:αι ^ ΣΛ^ 
^!ρϊ» |ναι. ι«γαλ%τ8ρον βκεινοϋ άπβ ^δ -ύίδοΤον ^^ιίει ν^^^««- 

γορν εΙ; Λάσ|ΐα (53). ύιί ν^ύ<^(ΐιρίσωμν ^.;(.^-ί| ώ^^Π 

«Γ»ΐν ΐΓροσβέτο{αν εις το ΐΐ , καΙΐχαρϋΒν τον αρωγών 4δ^^^^ 
♦ϊροϊοιτ ώ<ρ«φο3{αν )$^^ ^Ι 1α|ι6ά»Φ{«ν ^Μκ«λ4ί«ον .:3 1^ , 


"*•■ 


... . ,^-^Ιχά τα». . 

^ ^65. Δία να πολλαΐΓ^ασιάσω^ιεντο ^^ιά^^α^'^ «^ 
^ίλλοϋς λίγου;» ί^ά *ν« >Γ0.κα(αΰ}ΐ«ν •^* ^ Τ^ρίτ ίΐτ 1 1 ιΤ Ιμι ι |ιβ^ 
^^Xοίκ^ί9σ^αζοι^^ίν^|^5Ί) τον ίχρΐ6^ητ%ν^τΐΗ; ){14Κ^ 3ΐ^$^ι•« 


3€ ΑΤΙβΜΗΤΙΚΚ 

|«ν γίνο|*ίνον |- • αλλ• ίάν ζητίται να ''3:ύλ1ια7:1οΜ7ΐ5β?ω|1εν «δΙ 
χλάσ[ΐα •~ [ίέ το χ\ίσγ.Λ •|- ^ 8ϋνά{ίεθα να '7:ολλο6πλα<?ιάσι«ϊ* 
ρν βΤΕίσης τον άριθμητίιν 4 ρ.έ τον άριθμτΓτην 2• -πλίιν' ίπειδΠ 
ίΐν ζητείται να -Λολϊα-ττλασιάσωιαν |ΐ1 τον ολοήμερη £ άλλα ρι3 
το |- 9 το γινθ|ΐβνον -|• το όποϊον λα^βάνορ^Εν είναι 3 φοράς ρ- 
γαλητ8ρον• δθίν δια να το "ίίαταΜτί^^γΛν β <ρύρά< |ϋκρΛτ8ρον>» 
*.^ΐ^λ^'λασώζθ(ί.6ν τον ΐΓαρονοι^αστήν του 5 [ί-έθ (^'^)^ ^ *χ^ 
ρν τ4 καθαυτό γινόρ,ίνον ^ • *() άριθ(]ΐ3(ΐτ};ς "λοιττον τ65 κλά- 
'' σαατος τούτου είναι το γινύ{λερον των 3ύο άριΟ{ΐΤιΤ«()ν 4 καΐ ^ 
τδ,ν κλασ[ΐ.άτων-^ καΐ Ι»•» ό ί1 -παρονο^ιαστϊϊς το γινύρ,δνον τ&ι» 
ταρονο|ΐ.αστ€)ν 5 καΐ 3. Δια να ιεολλαττλασιάσωρν λοιχον κλά- 
σ{Ααι {16 χΚίσγ,α^ αρκεί να ίιαίρΕ<Γω[Λ.εν το γινδ{ΐίνον τ»ν άριΟ• 
^ιητ&ν θιά το5 γινοξανου τ(δ.ν -τταρονοιί-οεστων. 

§. 66. Δια να ΊΓολλα'ΤϋλαΐΓΐάσωρ.εν πολλά κλάηιατα [χετα• 
ξυτωνί ΐΓολλαχλαβτιάζομβν ίύοίξαυτ^ν^ Ι-ίτβιτα το γινδ{ΐενον 
αίίΐ^ν γ.1 το τρίτον ί{ΐΛτά ταύτα τό γιν2[ΐενον τ€*ν τρι&ν πρώ- 
των (1.2 το τέταρτον 5 καΐ οδτω καθεξής, 

"Οταν δ|ΐβυ ρ.2 τα κλάσ(λατα υπάρχουν και ολοσχερείς ^ ά- 
1^λούσΤ£ρον είναι ν^άνάςω^ιβν τού^. ολοσχερείς τούτους εις κλά- 
«τΐΐΑτα (59) ί καΐ να ίκτελίσωρεν τ)ιν ίργασίαν (δς ανωτε'ρω• 
Οντως οι ϊυο άρΛρΙ 6-| καΐ 5 |- ισοϊυνα(ί.ουν [ΐΙ ^ και ^• 
ΐδίν δίΜίων το γινό[48νον ί ιν«^ 11^- ϊ| 36 κώ ^ . 

•Δια να ικ)λλα•ϊ:λασΐ(ζ»ω{ΐβν 16 {ΐέ το χλάσ[«α |- ♦ «ολλα- 
7:λα«άζο{ΐεν τον 16 (λέ τον «ριθμτιτίιν 3 τον κλάσι-ιατος, ίιβίΐ 
ροϋζΐν το γινίρνον 48 ίιά τον χαρονο|ΐα<7τοδ 4, χαΐ λα£ΐβάνο- 
ρν τιίΧίχαν 12» το όχοϊον βΤναι το γινβαενον τοίΐβ βιτί -3- , 
ΤΜδντο τ4 τίταρτον τοδ 16 «ΐναι 4, τ4 δποΐον άφοδ ληφθ,Ι τρΙς 

> 61. "£(«« ΐΕ.χ. να ίιαιρίίωρν το κλά»ΐΜΕ ^ )(ά 2. *&. 
«ίίίί, ί«^ν (5*1) δτι τό κλάσ(«ί ίιαιρίΤταί , δτβν «λλαπλα- 
#ίά#*,|«ν τ6ν «βρο«,|«στ^ν το« , «ρ«ϊ .^ ^«^^ ^, «ρί^,αΐ» 


ο 
5 


*» '^ολΧ<Χ7νλ«Τ64^ω[ΐ$ν. τον χαρονο(ΐιαστ5ιν 4 (ΐί.2^ ίίια-να ευρω-* 
}ί.βν τοίνηλίκον το3 ^ ίίάδί, το ό^τοΤον είναι -|-. 

Έστω ίίη να ίίαιρίσω(Α3ν το κλάσαα τοίϊτο |- μέ άλλο τβ 
• ίαν χολλαπλα<ίΐά(Τω[ΐίν Τον 'παρονο[ΐ.αστ)ιν 4 το3 τρωτού ι;.έ 
τον άρχθ[ζ.7η^» 9, τοδ ϊβυτίρο»• λαριβάνορν ώ; άν£0τίρ«ν ιττιλί- 
χον Ι* • αλλ» ί'ΤΛί 9λ ίίν ζητείται να ίιαιρίζχυηιεν τά Λ μ4 £ ^ 
άλλα {ΐί -5*• ί καί ιτολλαττλβσιάζοντες τον ταρονο^ίιβστίιν 4 μί 2* 
ίκαταστ4|ίτα{ΐ€ν το ίττ,λίκον ιαντάχΐζ ]ΐιζρίτιρην >» άνά^ί^ ϋνα^ 
1^ί το κά{Λω{ΐβν ιριντώκις ργαλίιτ^ρον πολλαπλά σίάί^ονΤΕς τον 
ίριδμητϊιν 3 το3 ττράτοϋ^ [ΐέ τέν ττάρονομασττ.ν 6 το5 Λβιιτίροϋ» 
κατά τον τρέίΓον τ^ϋτον λα[Λ6άνο|Α8ν ττϋ^ιχον -1^ . 

«Οθον *ίά να ϊιαιρβσωιιεν το κλάσ|Αα |- (χί τύ -|•' ι έττολλα* 
τ^ασίί^^Μν τον αρ£θ[χ^)ιν 3 το5 ιτρώτοϋ ρ.^ τον ι:αρονο[ΐαςίι# 
« τοδ ί^υτίροο , καΐ τ4ν άριθμ^τίιν ίΐ το3 δειιτιρου ρ.ί -τ^ ^«^ 
ρονορ-αστίιν 4 τοδ ι^ρώτου• ίιά να 4ιαιρέσ:*ρν λοιιτόν ϊν κλά* 
»^Αα δι άλλον , ά^ϊκεΐ να -κολλα7:λα<πάσ&;{Λ€ν τβί>ς ίύο οροϋς τό9 
«ρύΐΛϋ ρ« τους ίώο ορονς άναστρα (£{46 νοος το2 ίεϋτδρρίΐ, 

§ β8• Διώ να ίίαιρί<τωμβν τον όλόσχ^ρί δ διά Χ , άκολοι^. 
^3ρν τον αΰτον κανένα ^ άφοϋ 'ττρδτον τρίψωρβν τον όλοίτχερϊ 
«Ις κλασ^Λ ϊχον τον αοτο» ταρονορ^την-, ίποϊον Ιχπ καΐ τ4 
κλά<Τ{£9( δώ τοϊ 6χ<)μιο .δίαφοδ{ί.βν* βίς ^ο «ροτβδίν λοιχον ττα*• 
ράδειγιω^ «ολλαιρλασίάζομεν -^, |,4 .1 η μ 1. <ίντδ<ττρα(£μνο3ί, 
καΐ λα{ί.βάνθ{£«ν -^ί ί^ 9. Ή διαίρβ^τΐ; 3{Μι)ς αΰη εκτελείται ά-^ 
ητΧούστβρα ίαν ΐϊίολλα'7:λασιάσω{/(.βν τον ολοσχερή 6 μέ τον χοτ 
]ρονορ!»α<Γτίϊν 3, καΐ ίιαερδσωρ^ν το γίνυρνον Ι8 δια το3 αριθ^ 
^ΐ)το3 δ. 

«Οταν δ}Λο3 {ΐί τα κ\ά/ί{?^τα ν.ναι καΐ όλοσχερκ;^ ^(ρψ^ 
ιηυς όλοσχερβ^ις- τούτηυ: εΙς κλάίΓ}4ατα.ί τροσ&βτομεν αυτά ύς τ4 
κλάσ{Αα εΐ; το άποΐςν ανήκουν ι καΐ Ικτελο^ρ,εν τ?ίν διαίρεσιν ύζ 
ανβοτερω• 

Δίά νά δ^αιρεσω^Ιεν τολλά κλάβ^ατα το εν δια τοί άλλον, 
τρία ιΐί.χ. <» -διαφουρν κατά ττρδτον τά δύο -πρήτα* ετειτα 
&Βω^3{αν τ• χηλίκον το δπ:οϊον λα^ιβάνο^ιεν 6ς νιον κλά(^,(ί^ 


ίίΛφο5{αν άίίτδ >'•ά τοϋ τρίτου ^ καΐ ο&τω λαμβάνοι^ίν τδ τί^λί•• 
ίζον τ6)ν τρι&ν τούτων κλαο^ιαίτων^ ,. . 

Πβ^ίΙ τ ων δ €*αδ ι χων χλαβτ/ιάτων* 

' ξ 63* Είς την άριβ^λησιν (4') β(τυ[ί<^ν4|σα(ΐβν : &οτβ ο^α τα 
"φγ^ι^ τ» οποία <]^ράφο{ΐ8ν κρύς Τ^ άριστι^ρά τ6Ι)ν.|ΐονάϊ(ι>ν ^ να ί-» 

χουν τίρ.ην ίεχάχι; {ΐεγοιίλυτίροη*•« ?1 το χρ€^ον ^ρος αρ«στιρά 
^ηΦΐΌν το[>ν (ΐονά^ων ν^ καρκοτάνη ^χάίάς^ τό ίβύτ^ρον ίχατον- 
^άϊας^ το τρίτον χΛιάίας^ κτλ^ Κατά τον τρ^βπον τοδτον 4Χ- 
-^ράζό^ΐβν άρι6[ΐ.ου; {ττΐ τ& ριχλλον ο&Ι{οκνο[ΐ«νο<>;•ΛΛχολουθο!/ντ£ς, 
^ον ί^^.αν τρόκον^ }ννάρΐ8&« ν» {χφρά^οορν χλ^σρ^ατα της [ΐ.ο- 
νχίο; ίτίΐ [ΐχλλον 2λχττο6(κ.&νο(^ ΐΐ χλάσ(4ατ9 τκ (^ίονά;2ος ίιχά^. 
ΚΙ; βλχΓΤθύ(ΐΕνα^ δβτοντες ίιαίοχιχβ»; πρό^ τα ^ζιά τ&ν ρνά« 
6α»ν τά φη^ρίχ•» χαΐ χαλο!>ντ6( ^^ πρώτον ρτά τάς (^ονάίας ψ^. ^ 
Ί^ίον Μχατα^ το 4Ϊ&6τβρον «χατΟστί•« ιύ τ^ςτον χιλιοστά^ ,χο4 | 
^τω χα6εςη<* 

ξ 10« Δια ν2 ίϋακρίνΜ(αν τ£ ιΑά^χτα τ%υτΛ τα &χοΐ4. 

"^νο^&άζομν )εχα)(χα« «7:0 τοϋς ττρός 'Ζ^ άριστε^ τ(&ν |&ονά$ωι» 
^ιμίνοιις ύλοβχβρβϊς ίρ?θ[ΐΦυς^ &ίτο{αν («ίαν {ίποστιγ^^^ν ττρος τ4 | 

^εςίΰΐ τ6ν (ΐονά^β^ν^ χαΐ «^Μ^ι^φωνοΰ^ιεν &Φτε δλατά τιιρός τά^β«* Ι 
ξιά ^ς 1>7Το^τίγ{ΐί7ΐ^ ^ταύτΐΐ: ψηφία % >α ιταρι^τάνουν '^%άσγ&ΤΛ 
^ιχαδιχα^ % [ΐίρι» τ% ρνάδος έλαττούρνα <κΙ ^ιαλλ^ν ίβχάχΐς^ 

ϋίτ(ά ίίίοί ναι γραφοΐ[χ.εν «Τον άριΟρνΙί χχϊ^^ΙτοΛτχ^ δέτο» 
ρνχατά Ι7ρ&τοντας18[ΐονά)α^•>1'πει;τα|ί2«ν ί^οστιγ^ιίιν προς τα ^ 
Μί(& το8 6 1 χαΐ τΙ%ος τ& Α το διηίΕον έΙ^^Τοώτην τ})ν ^έ^ιν !χ€έ 
-η^ν 2(εχάχις μ£κροτ2ραν• ίθεν 18^ 9 παριστάνει πρχγ{ΐατιχ6ί 

. 13 []ίθνά%&ς χακ £ σεχατα της (ΐον^οίος^ ^ 

Ενχ^λίΟί ίι^τΐ Ρλ<ποι{άν δ^ί οΐ άριθρΐ 3-» 24• 8^4*5• *♦ 
#154 άΐίαγγίλλονται* 4 {ΐονάϊες χαΐ 24 Ιχατοστά* 6 γΛίβοΛκ 
%ΰΛ 4Λ8 γβΧίθ9%ϊ^ 5 {ΐ^νάίες χαΐ 6134 ίεκάχις χιλιοστά• 
ϊ^£νΐΓ< οί ά/^ιβρί ούτοι* ΧαΟώς καΐ * π(Κοΐιΐγόύ[άνοςι ισο^να^ 
(ίίοδν ((.Ι το&ς χλύ&^ιΐΛΠΗόϋί άριθιιο^ς *^ Ιο * δ ^• β ^-^ β |^* 

ΊΐΟθΐν &^|1 ν^ £παγγ€ΐλω|ΐ€ν ^ίεxα}ιxο^^β άρί^υζ^ πρέπει κατ% 


* ΪΤΟΙΣΕΙΩΛΗΣ ^ 

«(Λγοτ^ι* άναγν&βωμίν τ5 ιτρδς τ'άρισηρά της υττοβπγιιτίς 
5€εί[«να ψηφία» Ιιυκτα ^% ιτρος φά ^ξιχ» καΐ *α <)ώ<ίω{ΐ6ν είς 
ταύτα ί:αοο>ο[Ααστ)ιν > τίιν |ΐονά4α.|Λ4 τβσα |ΐΐ|5ςνικά £σα «Ινα» 
ιτά ΐΓ/}ος τά ίεξιά τ3ς υποστιγι^^ς τα5τα ψ^φία. 

5 11. «Οταν λοιίϋβν ευρίσκεται ίν ρ^ονον ψΛφ/ον -ίτρδς τα ίε- 
'ξια τής υποστιγρς^ όκοςιάζιται ^χατα^ &ταν 2ιίο ίκατοστάγ 
?ταν τρία* τέσσαρα.» ττέντε ίΐ ?ξ» κτλ. χχλιοστά* δεκάκις χι- 
λκοβτά. βκατοντάκι^ χιλιοστά» 4κατο(<.ι<.υρ(οστο(γ κτλ • 

*Όταν τα χλάσγ,ατα ϋν συνοί&Όίιί^οα ^Ι ολοσχερείς» &έτ«^ 
^ν άντ^ αϋτ€ϊν IV (ΐηίενικον» καΐ ^ί.€τ' αϊτό {ααν ϋ7:οστιγ|ί.ί)ν^ . 
ίιά να 7Γαραστησοι(ί.6ν την «τχετικην τΐ{ΐίϊν τ&ν δεκαίικ&ν οδηΛ 
Φ) 35 ση[<αινει ά'7^λ&^35^κατοστά# 

Καθω; ιτρίς τ* αριστερά Χ^οσχεροϋς τίνος άριθρυ Είρποροαριβν 
Ι "να γράψοι>[£2ν ιυολλά (^.τι&νικά χωρΙ« ν^ άλλαςωρν ττιν τι^/ιην του^ 
^τω ίννά^βα καΙ κρος τα ίεζιά δεκαδικού τίνος κλάσ^ιατος νά 
γράφϋί^βν δσα){ιποτε {ΐηϊενίχ,ά χωρίς ίϊ τι^ι-η του νά {ί,εταβλτιθα* 
% 9 39,5 καν Ο» 325000 Σχουν τ))ν αΐτίιν τιρ)ιν» 325 χιλιοστά*. 
\. ^ 1%. ^Εστω ?.^η νά γράψω^αν τά δεκαθικά χλάσ^&ατβ 4 ε- 
4Κατοστά καΐ 3 χιλιοστά» £(ς το ττρώτον^ το 4 είναι εκατοστά « 
Ίχαι ττρετκι νά τεΟ/Ι εΙς ττιν δευτέραν τάξιν ρετά τίιν ρποςιγ[ΐίίν» 
ικλτιν» -επει^ίι δεν υπάρχουν δέκατα, ιτρεπει» διά νά δεατηρίισώ^ 
|ΐΐν την σχβτικίϊν τιρ,ίιν του 4» νά ^^σω^1εν ε^ς τί|ν 2έσιν α1τ&^ 
•ν [ΐηδεχικον» καΐ νά γράψ»|ΐίεν Ο» 04• £1^ τύ δβύτερον» επ^δ^ 
^Τλίίπουν τά δέκατα καΐ τά ίκατοστά» «πρεχει νά Ε^βσωρ^ν εΐ^ 
«τΐΐν δε<τιν των |ι.ηδενικά » το δΙ 3 εΙς τϊιν τάξιν τ£^ν χιλιάδωΐί 
αατά τον εξη; τρόπον Ο» 003. «Οταν λοιπόν γράφωρ,εν δεκαδι. 
λόντινα άριβ|ΐδν» πρειτει» άντΙ των δβκάτων» εκατοστών* χΐ- 
Ιλιοστ&ν» κτλ. τά δποΤα λείπουν» νά3ετω(χ.εν {ΐιηδενικά» χαΐ νο^ 
^ράφω{ΐεν το πρδτον ση(ΐαντικον ψηφίον βίςτηντάξίν τλνδποίαν^ 
^ απαγγελία του παριστάνει• ϊό αυτό άκολουθοι^εν καΐ όταν 
^ν άπαγγίλλω[Λ8ν• και βλεπορινοτι Ο» 000569 Ο» 000000*1* 
Κ)» 03005» απαγγέλλονται 56 ίκατοντάκι; χιλιοστά» Τ δεκίιΐ 
^ς {κατο{&{&υριθ(Ττά» 3005 Ικατ^ν^κ; ^ιλιοστά^ ^ 


2^^ 


ϋ6 ΑΡΣΘΛΗΤ1ΚΙ! • 

§ Πί3. 'Η χρυσΟβίτις "τ^δν ίδκαδικί&ν άρΛαδν γίΛται άτ:α* 
ραλλάκτω: ώζ και ή >€)ν όλοοτχέρδν (Ι4)• καΙ καΟώ; ίκεΤ δ-έ- 
τοίχεν τοίζ ρνάίας υτυδ τάς {ΐονάΧύοςΛ τα; ϊόκάϊας υττο τάς δε* 
νάϊας κτλ.ί βντα!3Ρα ττρίττει να 5Ιτω(Λ€ν τα δίκιχτα υχοτά 8$- 
κοΓτα-» τα εκατοστά υπά τα ίκατοστά» κτ'λ. ^ καΐ να <^ίρωγ.ζν 
£ΐς τίιν στ'ηλην τ&ν |ΐονά5ων δσα; [ΐονάϊας το κδφοίλαιον της ςϊι* 
λη; των δεκάτων δι'δει• 'Έστωσαν τρία 'Τίαραδειγρ.ατα τ?; 7:ρϋ* 

^δέσβως τιυν δεκαδικών κλασν-άτων. 

« 

0,403 . 0,425 3, 2004 

0*1* 0,6945* 8,000^5 

0^364 0,4 4,9 

Ο» 2, β, 24 η, 394 


-— ■ κ ι *»■ 


^'δ3Τ 1,15932 1-7,46465 

§ 14. Έφαρ^ιδ^ορν τους κανύνας της άφαιρέσεω; τ6ν ο^ο« 
σχερΓον άριθ^ιών (16) εΙς τά δεκαδικά κλάσιι,ατα. τ,ροσίχοντ^' 
τϊάντοτε νά δετω^^εν τά κλάσ(/ιατα τη; αίτής {ΐ,ονάδο; εις τ «ς αυ. 
τάς στίιλα;• δαν3ζϋ(^ιεθα επίσης άττό τά προς τ' αριστερά ψηφία ^ 
ϊ^αΐ «χο τάς ρνάδας^ δταν τά δέκατα δεν αρκο3ν. 

Παραδείγ^ιατα. 
^ 4,4645 Τ, 42485 β , 47Ο00 5,00000 

^ ^ ' '^^'^^ ^,^"^* »,&8984 1,28138 

0,1324 4,18485 4,18016 3 , 11262 ' '^ 

Εις τη χρδτον ϋΐν άνίντΆψίν χάυ.γ.ΐχν ίυσκολίαν εΙ:τό ίεύ- 
«ρον, βίΓίώί, δ άριθιιέί 3,24 ίχ« δλιγώτερα ϊεχαδίχά ψηφί-, 
από «ν άλλον, γράβψίν άπλδ»: τά ι:ί|ίΐπλβον α1.Τ3α ψη<ρν'« . 
εΐί τό κατάλοίπον- εΙς τί τρι'τον , ίπειίή ό ώρΕθ(Μς 6 , 41 άτ^* 
τδν δποϊον άφαίρο5ι«ν ϊχίΐ όλιγώτ^ρα ίεκαϊικά παράόάλλοί, 
«ν σο^πλίΐρόνορν |ΐέ ρϊβνιχά• ίανειζόρθα ίττί.τα' (ΐι'αν |λο>^- 
ία από τί πρώτον «ηιιιαντΕχόν ψτκρ.'ον 1 ίσοίοναρίσαν {ΐ1 ιλ 
τ^ί τάί6ωί τδν ^ιονάίψ τβ3 5ίχολού9ο« {ΐτιίβνιχο;• ώ^ίνορν 5 


}Λ 'Γο^ ^,^ηγ^ΙΖ τούτου γ χοά <ρ{ρο(αν ^πχν Ισολ^ναρ^συσαν ^«^ 
ΙΟ «ς Άν άκά^οι>Οοντάςιν^ %Λ% ο&τω καββζίς• «ιςτο τέταρτο» 
τέλος δανκ(^ο{Α£θα άτζί ταψ αριθ|^ 5 ραν γ,ονϋα τ^ν ότοώκ^ 
^ια{&θ(^άζθ|£Εν χατά τ^ν ϋιον τρόπον εΙς ζλα τά {ΐιι^βνιχά τί ό• 
«οία £θ€<πχιαν βίς αΐκτον ^τα τ^ιν &7Γ0<ιτιγ.(ΐΗν^ )1 ων λαριβάνΕκ 
^Ι αντος δσα δβχα^κχά £χει χαΐ δ 1)28133 τον δποΐον τΐρέΐΐ;^ 
V άφαιρβσωρν* 

αφ Πολλαπλασιασμό τδν ^εχα^ίχων κλασμάτων• 

^15. *Εκτελο3»Λεν τον 7:ολλαχλασια<Τ(ί.ον τ6ν ίεκαίικδν ά• 
ίι6[ΐ»ν κατά τον ι5ιον τρόχον ώς καΐ τ(ί>ν ολοσχερών ^ χωρίς να 
^ρονΓίζω{«ν ιιερί τίς.υι:οστιγ{ΐης ή δχοία χωρίζει τώς δλι^ε^ 
ρις. Πρέπει ϋ ρ,ονον» όταν ?τροοβέσο«)ρ.εν ολα τα |«ρικα γινύ-» 
(ΐενα) να χωρ»*σ(ι;{ΐεν άτ:ο τα ίεζιά το 3 όλου γ!νορ.ένον οσα ίε- 
^^ίχά ψηφία ϊχουν συγχρόνως καΐ οι ϊ6ο -τταράγοντες. Τα άχίί- 
λοϋΟα ^οφαδείγαατα δελουν σαφηνίσει τα ^ττερι τούτων. 

4,ααδ Τ» 835 0,225 

23 5 , 423 , 3η 


12615 410ΐα 1515^ 

8450 15610 !Ι25 

91,115 31340 615 



39115 0^011325 


-««■«■*■ 


42,512110 

■ 

^ ^ 16• Είς τοττρώτον ^ηαρϋεί^α ε'^τολλαχλασιάσαρίΕν 4|22$ 
|ΐί τέν ολοσχερή άριβ[λδν 23* -ιτλην ί'ΐίζιί)^ δ ιτολλαττλασιαστέος 
4^225 Ισοίυναιι.ε'ι ^1 4225 χιλιοστά ^ τδ Μ γινδρνον ιτρέπε^ 
ν» συ|/ιφων^ γΛ τον τολλατιλασιαστέον (23)^ χρεπ^ι δρα χάΐ 
«ϋτο να ίναί χιλιοστά• οβεν τδ γινδρ.ίνον τ9δτο τ^αρίστανει - • 
31115 χιλιοστά) η άφοδ χωρίσωρ,εν τον δλοσχ8|>η^ 91^Γ75» 

ι Εις το δεύτερον {7:ολλα7ΐλασιάσα[ΐεν τους 3ύο άριθρυς 1^835 
χαΐ § ) 428 χωρίς νά δεωρίισωρ,εν τίιν υχοστιγι^ην. Το ίελαίι- 
)ιονχλάσ[ΐα το3 χολλαττλασίαστεου εκφράζει χιλιοστά» τδ τοδ 
3ΡολλαχλασιάσΐΓό5 ίττίσης χιλιοστά* άλλα τδ κλάσρα 5^5- νλ 


^4 ΑΚθΜΗΤΠία 

*•πολλοΕ.ΐΓλλ<Γίασθ|1 ^ιί -^ ϋία, γιν6[Λενον -ϊο^:;53 ί «ν Ικατβρ^ 
{ΐυρ(θστ&ν^ 8θ3ν 70 ίλχαδιχον χλάσ[ΐα τοί; γινομένου ι^ρ^ιτει >« 
ΐκφράζ•Λ ί7^τογ.γνριοστί* Ιχ^ϊ λοιπόν ΐξ $«χα:)ιχά9 >ηλ. οβα 
Λγουν και οΐ δ6ο ιταράγονή;. 

"-«•ρίΓον ι:αράϊίιγ[<.α να ίχφρΐίζι^ 4κατθ|ΐ.[ΐϋρ€•«ΓΓά• ά<^* ΙΐτειίΗΐίϊί 
«ΓΟ γκνόιανον 6χο(ΐεν 5 ((.υνον στι(ίαντιχά ψη<ριχ « 'πτρίιτεκ να ^σωρϋ 
«κρος τ' ά^ιστβρά «)3 γινο|ανοιί'4ν ρ,ηίβνοών ίιά 'νά (Λατηρτιβί ίι 
^τχβτικη τΐ{ΐ}ϊ τ(&ν ψιαφίων το3 κ^άσριατοςί καΐ τρο αΐιτοδ |χΐοιν 
Χ>ποστιγΐί.ϊιν* Χ*1 Ζτερον {ΐτίϊίενικδν ΐΐςτίιν δ•«σιν του ϋΙζίΛοντο^ 

•^λοσχβρους* . . 

τέλος εΐ; τ^ τέταρτον -παράϊιιγιια το κλοΛ'ρ.α 0^ 425 τϋολ- 
"^ατυλασιαίθεν (ΐί Οι Ι^ ίπειδ^ι 55ωσί γινϋ{Α8νον ϋ^ 0425 1 δδΐ- 
-κν&ει οτΐί ϊιά νά τϋολλίχτυλασιάσωζαν κλάσ[ΐ.ά τι ίβκαϊικον μί ! 
*Ι)α ΪΙ βίΟΙ 3|Όί001• κτλ.ί άρκεΤ νά γράψωι/.εντο5τοτ4 κλά- ^ 
<7(ΐα» καΐ ι:ρος τ' άρκίτερά του νά δεσ«[ΐδν ττρο 'ίτής υπο&ηγρκ ; 
^ίν^ δί«ι τρία χτ^. ρ.η5ενικά• 'ίίΓεΛν-νά ιτολλαιϊλασίά^ο»• : 
♦Λ.|ν άρΛρ.4ντινα ρ.» Ο,Ι ϊ| ρ.1 Ο,Οί νείναι το αΐίτο νά τον κά* : 
ςιιωρν ίϊκάκι; ϊιί ίκατοντάκις {«.ικρδτερον. 

*£ά.ν'ύιιο5 (λέ το -^δεκαίικον κλάσμα ^ το δ^^ιοΊον /πρεϊτε^νά 
'ΐκολλατΕλασιάσα,μν ρ ί)4 % Ο,Οΐ . •1να£ καΐ δλο<τχερ)ΐς, άρκβϊ 
ννά δέσωρ,εν τ'ην υιτοστιγ^ιην ιέρδ ϊτοί πρώτου * το5 ϊευτίρου ψτ^ ! 
'^φίου .το5 δλοσχερουςί οδτως δ άρΛί*Λς 3425^32 γίνετ^' ^4^* 
β32δταν ι:ολλαιίν<^ιασ^5 {1.1 Η>4 • «^"'^α θιαίοχικ6ς 34,2532^ 
β , 4*53%• Ό ^ 94^533 ί όταν ι:ολλαιΛασιασθ|| ρ.1 0,01• 0,001*^ 
«)0001• 

ΙΙδρι διαφίσεως ^^ων "δεκτιΒικδν κλασ{ΐ:έτων • 

5 ΤΤ. ;Δ&ά νά διαφΙσω^Αεν τον άριδρν. 342,24 διά 24? 7:ρΙ* 
ιτει τρίτον νά .τεαραττιρΑσω^ι,εν οτι δ άριθ^ώς ούτος Ισοίυναρϊ 
|ΐ.έ 34224 .εκατοστά 9 και ΟΤΙ ίΐΓθ|ΐε'νως τλιτηλίκον^ έπειΜι ιεα- 
Ιϊιστάνεΐ τάς Ιίία; (ΐ-ονάδα; τά; όι:οια; καΐ δ $ια^ρον^^^κνο^ (&θ]. 
«ιτρεπει νά Ιχα εκατοστά• ίάν λοιπόν δεωρί^σω^ίβν τους δ&ο ά' 


στοιχειώδης 43^ 

ίιά του άλλου•» λαρ.οάνο{αν βίς τί χι^λικον «κατοστά• ^Εγο\ΐΛψ 


24 


14^26 


λοιτταν 1426 εκατοστά^ !| 14 ίΑονά^ας και 34224 

Ϊ6 «κατοστά• άλλα }ϋνά[Αδθα ίχίσης νά 102 
55€Ρ|0•ίίαώ(«ν τέν 24 ώ; χαριστάνοντα 2400 62 

ίχατοστβι » δια το5 όιτοίοϋ ίίβιροδντι; ε&ρί- 144 

«χομν 14 καΐ ^5ϊ,.τ4 δποΐον 4ρ•>τβμ Γις 00 

ίτυλουατίραν ρ-ορφήν (βΟ)^ ώί Ισοδυναριοϊν [ΐ.ί Ο, 26. Δια νβΡ* 
4ία4ρισίϋρν ^οι^ον ί%Χίζίιχον. άρΛγ,ο» ί Ι 6λοηζί»(«δ: ^ ίςαλείφο- 
αδν τ)|ν ΰπο<Γηγ[χ.))ΐ? το3 ίςαφοι;{ί.βνο« ^ ^ίτψίΫ Λζ το τέλος τοα 
ίιαιρίτοα τδ<Γα [ΐηίδνικά 8^α. δβκαϊιχά ί χβι 6 ίιαιροϋΐιβνος ι καΐ 
«τίλςΙ3|ΐ3ν^ τιιν ίργασίαν ώς καΙ.ίττΓ τδν δλοσχβρ«>ν•» τδ ίί ιτη- 
ϊύιον δ4ν Ια^^άηι κά{ΐ[ΐ£ιν |ωταβαλί»ν. 

5 ΊΒ. άΐΛ να ίιαιρίσωρν δί άριθ[ΐον ίεκαϊικον {ΐ\ άλλον Ι- 
χοντα ιΐπύσης δεκαδικά ψηφία ι^ σϋ[ί.πληρδνο[ίβν δια (ί-ηδενικ^ι^ 
'ϊ'α δεκαδικά ψηφία ίκείνοα δστις ϊχει όλιγώτερα^ δια να λώ- 
6«ρ.δν εις το ττηλίοίον ρνάδαςτοί ιδίου, είδους• ίί^αλείφο {ΐεν τίιν 
«οστιγ{Λ.ην καΐ Εκτελου{ΐ8ν χίιν διαίρεσιν ώς εΙς τους ολοσχερείς 
ίρΛ^ί,ουςϊ χωρίς να κά(ΐω|ΐ?ν κα{ΐ.{Λίαν (ΐβταβολτιν εΙς το υηλί- 
χονι ώς *κ τ&ν άκολοόθωι* παρλδ6ΐγ(ΐάτ»ν γίνιτίι φανερον^ 

3 ,245 η34, 04110, ΟΟ 

1611 !5?5, 34 04 η|3 404 
^^ 4 04* 


42 , 346 

1» 346 

946 


2 , 300 5424 ,300 


ΙΟ 946_ 2η9 3 
ί*3οο 432 30 


5 150 
1.905 

■^ Εις τέ 'ιτρώτον ΐΓαράδιιγ[ΐίΖ ίΛ^ιι^ληρώσαξίεν ριί ρδενικά τί 
ίίχαδικά του διαιρίτου» <ις δί τ4 δεύτερον τά τον διαιρου|ΐέ- 
>ευ. Το τρίτον -παράδδίγ^ια δεικνύβι» 8τι διάνα δ£αιρί0ω[ΐεν ά- 
^(Ορν τίνα δεκαδικδν \ιΙ 10 « 100 ^ % 1000 9 άρκει να φερωρν 
•προς τ^άρΊστδρά τΐν &7:οστιγ(ΐ)|ν κΛτά ραν» δυο η τρεις τά- 
ξεις » κτλ. ίΐΓβιδη κάξίνονας τρυτο^ δίδθ|ΐβν βίςίκαστον ψηφίβν 
^ϊ(ΐ?ΐν 10 ί 100 9 1000 φοράς {ΐικροτιραν^ 

5- 19• Εις τίιν συνίϊθη διαίρβοιν στϋανίως 6 ίναρίπΛ -κεριί- 
χετβα άκριβδς βι^ τον διαίρου{ΐβναν $ καΙ «ιδο^ΐΕν οτι ώς {«τιτΰ- 


4 ν 31^ 


46: ΑΪΙβΚΙΙΤΙΕΙΓ 

ιτλεΤστον• {ΐΐνεε ^εατάΧοιπον» το δποΐον είναε δ άριΟ^ι,ητ)); χλάτ 

*^.ατ4; τίνος Σχοντος ταρονο(ΐιοωτίιν τον ίδιον ίιαιρέηαν (4θ)^καΙ 

το ά^οϊον 5βΓ0{αιτ ιιλτίίη'ύν τ.ο5 ^ϊτηλίκοα ίιά νά το σα(ΐ.πληρί)^ 

^ω^λ,ιν* ο&τω 35 νά ί^αιρ^θ^ διά 8 λ'$&€ ι:τ«λίχον 4^ ΐΐλίον ^ * 

αλλ" ίπβιδίϊ ό βτο'ώςτ^ δΰχαδιχίϋν χλβκσμάτχΜν ιΙνοΜ νάχατα* 

στήστα τα κοινά κλά^[Αατα άπΧούσ^ρα ΛαΙώχρηστοτερα,.'κρέΐΓβς 

ΐ{ά £δρω[Λ€ν ί-ρδ^ον- ωστξ νά (ίβι»βάλλνίΐί[αν τά κοινά κλάηιοδ*. 

"7^, διά των όχοιων σ^^ΐ'κ'λιηροι/Γαι το. ττιιλι^χον^ βίς δ€κα3ικ(χ» 

'ίδοί) ποϊον τρίτον (λοταχ&φιζύ^θα» 

. Διαιροίιαν κατά τιρ^κ-ον 35 διά 8Γ 35 [ 8 

καΐ λα^βάνο^ν ολοσχερές ττ-Λλίκον 4τ 3 

Βέτο^Λδν 4 εΙς τό πτιλίκον» 'πολλα'Γ:λα- 8ίκατα• 30 

σιάζο^ιεν^ άφαφοϋΐαεν) καΐ λα[λβάνορν έκατοςά• 60 

κατάλοίπον 3* (ί.εταβάλ7».(^υί6ν Επειτα χιλιος•ά•. 40 
τάς 3 ταύτας ιιονάδας εις ρεκατα ΉροσΟέτοντες ίν ρδενικον^ ίιδ— 
τι 3 ρνάϊες ϊ| 30 δέκατα ^ Είναι 8 ν καΐ το αΙτο. Έπειδη ϊιδτ» 
ό νέος δι,αιρού[ΐενος 30 εκ^ρράζδΐ δέκατα^ καΐ το ιτηλίκον ιταρι-- 
στάνει (ΐονάδας δ::οιοκ καΐ ο διαιρού[χ.ενος (50^9 εάν διαιρέσω, 
ρν τά 30 τα^τα δέκατα διά 8^ λαρ.βάνο|^ι8ν εΙς τδ χτΑικον 
δέκατα* &έτοαε)^ λοιπόν 3 δε'κατα ^ άφοϋ ιιρωτον χωρισωριεν δια. 
ΐίί&ς υποστιγ^ιιίς τον δλοσχβρή 4• τρέπορν τδ κατάλοιπον 6 δέ- 
κατα Είς 60 εκατοστά 9 καΐ (ΐ• τον νέον τούτον διαιρού(&ενον 
λα^βάνο[ΐεν τδ ψηφιον Τ τ€)ν έκατοστβν το3 ττηλίκου, και κα- 
τάλοιπον 4 έκατοσ1•ά τά δ'πο'ια |ΐεταβάλλθ{ΐεν ε-πίσης βςς χιλ ιό- 
ς- ά δΐένος ρ1δενικο3• \ιΙ τά 40 ταϋτα" χιλιοστά εύρίσκο|ί£ν τά 
ψηφίον 5 τ&ν χιλιοστ&ν το? ΐΐηλικου, καΐ κατάλοιπον [^ηδέντ 
τδ όποιον {ίας δεικνύει δτι 6 8 περιέχεται |4, 375 φορά; ε ι^ 
τον 35. 

5 ^^' ^^^^ Ι^Ελ{)σω{£Εν νά διάιρέσ«ι)(ΐεν & διά 8^ ή διαιρεσΐ^ 

•δέν δύναται νά 'ίχτΕλεσθτι (&Ι τά σννίιθη (ΐέσα^ επέιδ/) δ 8 δέν 

*»?δρΐ6χεται εις τον 2• εκτελεΈται δρ^ϋς κατά τον έξης τρδπον. 

^Επειδίι δ 8 δεν περ'ιέχβται εΙς τέν 2, καΐ 20 

ίπορνβις τδπταλίκον δεν ε/ει ολοσχερή ά- 40 

ριύ^ίν , δέτο^Αδν Ο δις την δέσιν το3 δλοσχε- Ο 


8 


Χ>,25 


2ΓΓ0ΙΧΕΙΏΔΗΪ 41. 

ρο5ς••{ίετά6άϊΙλο{£8ν τάς ^ ρνάδας €ΐς ίίκβιΐΌΤτ 8ια4ροδ{ΐΐν καΙ• 
λαρ.βάνο[Α6κ τό ψτιφίυν 2 τοδ χηλίκου , καΐ κΛτάλοΐ7:ην 4, τ»> 
ϊττοΤον-) άφου (ΐεταβληθ^ β^; εκατοστά » 5ί5δΐ το ψΐιφίον 5 τδ^- 
βχατοστ&ν το3 ιτηλιχοα^ Ο*» 25. *Η εργασία αύτη είναιάχρι- 
βλί, 3ιύτι ιάν ΐΓολλαχλασιάσωρν- τβν ί&αιρέπΐν 8 ^^^ το 1:15^ 
λίχαν 0, 25, εύρίσχορν "ίίτβ ίίαιροΐ^ι^ο 2• - 

^ Β1. Δίά τοΟ τρότΓοίι τούτοβ δΐ ου {ΐ6Τα6ά?Λορν τ^ακα- 
τάλπι-Γίχ ης δεκαδικά, δανά;^&θχ να ΐΓρα0εγγίσω[χεν όσον δελβ- 
ρν εΐί τ))ν καθαυτή τιαίιν τον ττηλοοου ^ όταν 6 διαίρέττη; ίίν 
χερίεχεται ακριβ&ς εΙς τον 3ιαιρού|ΐβνον• Τωόντι ε\ζ τοανωτε'ρα» 
'*αράδειγ(Αα (Ί9) το όλοσχερίς ΐνηλίκον 4, δεν είναι άκρ&βες, ε* 
τδίδη δια φε'ρει κατά 0^3^5, ϊ> πλέον τοϊ τρίτου τνίς {λονάδος 
«ι:ο τό ακριβές χ/ιλίκον 4, 315. ΙΙρέ;:ει λοΓ^τον, διά να 74.ά- 
€ω((.εν 'π'Λ^ίκον ακριβές, να τρέψωρν τά διαδοχικά κατάλοιιυΛ 
<1ί δεκαδικά, καΐ νά εξακολουθήσω [λεν ττιν διαίρεσιν ϊως 2το(> 
ν« λάβωιιεν κατάλοιχόν [Ληδέν• 

§ 82. Σ?;ανί'.ος συ^ιβαινει &στ8 νά φΟάσω{ΐ,<ίν εΓςτι «ηλίχοί 
χωρίς κατάλοι^ον τά δέ δεκαδικά του 7ι.ηλΑοου ψηφία ώς έι:ι^ 
τοπλεϊν/τον Ίτροβαίνουν ί\ς το ί-ττάττειρον άλλα ιτροχωρούντων των 
ψηφίων τούτων, φθ^ζνοίΐεν εϊ; τίνα τΐ[ΐ.ίίν ί| όίτοία 'κροσεγγίζει ε-» 
5:1 μάλλον εΙ< το ακριβές τηλίκον » και ή δποία διαφέρει απ* 
αοτο τόσον ολίγον, &στεή διαφορά (ώτη είναι σχεδίν άνεπαίσΟη•» 
Τθς• συν}|θΜς [ΐάλιστα ευ/αριςουιιεθ;* νά λάβωρν εις το πηλί- 
κον τινά ^όνον δεκαδικά ψηφία^ καΐ νά παραλείψωρ,εν τ' άλλα• 
βίς ταύτην τίιν περίστασιν λέγορν οτι το πηλίκον. προσεγγίζβε 
5ΐαι δτι το σφάλ[ΐα είναι έλασσον τοϋ βνος δεκάτου » έκατοςου, 
χιλιοστού, η δώ^-οάκίς χιλιοστοί"» κτλ . *> καθίσον λα(ζ.βάνο{ΐΑν άπο 
ί^ά δ^καδ^κά ψηφία του τη^.ίκϋυ 1, 2, 3, η 4• θδτ&)ς εάν διαι- 
[ίνω^ζγ 3 διά 8, ευρίσ^ορ,εν. .πη?<.ίκον ακριβές Ο, ζΊ$• Τοιτηλί- 
Χον Ο, .3 είναι εσφαλρ,ενον ίλασσον του ένος δεκάτου, ίτυειδ/ί πο- 
?! τά άκύλουδα ψηφία δέν δύνανται να σχη{<ατίσουν1 δέχατον• 
^0 %τΧίκΌ9 ϋ,' 3*7 εΤναι 3σ^αλ[)ΐένον ίλασσον ενο< εκατοστού,-» 
•^ειδη ποτέ το ψηφίον Ί&ν ^ιλιοστδ/ δέν νπερβαίνε^ τά. 9 χί• 


48 ΑΜβΜΗΤΤΚφ- 

5[ΐο<ττά< καΙ ϋν φβάνει εΙς τ\^ τιρνένος; έχΛΤ»στο3*»• καΐ οΪΓϋ^ 

χαθίξής. 

^ 83. Δί^νάξίίθα^ λοΓποιτ β]ϋκόλ(α; ν^ άνάίω^^βν κοινύν τι κλά-. 

* 

<Γ|χα εις δβκαίοκον^ Ϊιαιρσ3ν<τίς τον- άριθρτίϊν αΙτο3 ^ι»\ τοίί -ιτρίι- 
ί>ονο{Λα<ττο5• καΙ ίάν & ίβαφίτη; ϊ1> περιέχεται άκριβ&ί'δίς τα» 
3ιαιρού[Λ8νον ♦ νά τρ&φωρν ίκύοχι^^ τά κατάλβιιτα βίς ίεκορ^ 
τα> 8κατ)στά» χιλίοοττο^» κΛ.* ιεροσβε-ροντες Λς ?κασταν #τ* 
ρηϊενικδν^ 5ιά νά λχβ«[ΐί/ τλ Φ^ΐφία τδν ίϊκάτων-) τ&ν εκο6^ 
^3στ&ν καΐ τ^/ χΛιοστ^γ τ&^ ί>εκΛίιχ&ν τοδ -κηλίκου• οϊ?τ•>> 
Χο 2^ άγύ[Ζ£νον κατ* αότον τον τρδττον είς ίεκαϊικδν κλάσ^^φ ^ 
, ϊίδει Ο, 025. Έδε^αρν ίν ρδβνεκον εΙς τίιν &έσιν του όλοσχ^^ 
ρο3;η ίτΓδίίί »5α δίν -ϊτειΛεχετα^ 6Κ Ι*» 4ι:ροσΟβσα{αν κ^Ι άλλσ 
>ιά νά λάβωιμεν 10 δέκατα εί^ τον ίίαφου^^ενον• ιτλίίν ίπδΐίη.α 
•10 ίεν Ίτεριέχει άκομη ταν ^50* ίβέσα?;{ΐεν καΐ 8ν £λλο (^ηϊ^ 
^ςκοκ . εις τίιν ^σιν τ&ν ϊβκάτίυν τυδ ττηλίκου * ϊ-κειτα ίτρέψαμ.6ν 
ΤΟ εΙς εκατοστά» εδιαφέσα[ΐ4ν τά 100 ταύτα εκατοστά δι» 
^0> ίτρέφαρν τέλος το κατάλοιπον εΙς χιλιοστά > και ίλος^ 
βααεν τά ίύο^ στι[ΐιαντικά ψηφία το3 άκριβσυί -ττηλίκοα. 

^ 84. Δυνάρθα. ωσαύτως νά. τρίφω{ΐεν ίεκαδικύν τι κλάσ^βΡ^ 
εις άχλο3ν κοινον• χρεχει δ{ί.ως ο άριθ[4τιτης το5 ίεκαδικοϊκλά."*- 
<Γ[ΐατος> και δ τταρον^ριαιστίΐδ τον ♦• όστις είναε η ρνάς {^έ τοιτ* 
{ΐηίβνικά δσα ψίιφία έχει & άριΟ{Λη^ (ΐθ)5-νά έχουν ενα 3€ον 
νον ίιαιρέττιν. ΟΒπο τά ίεκα3ιχά. χλί^γ,ατα 0« 5 1 Ο, 25 •» 0, 3<^ 

ίο"* ϊοο ' 100 * ανάγονται. α (Λεσως εις τας αι:Λοι>στατας τ«ν^ 
ρρφάς -1 ^ Ι- ^. , βν«> τά κλάσ{ΐ.ατα 0•>2Τί 0^319^013• 
ΐκγ%ενα εΙς κοινά « δεν φέρονται εΙς άπλσυστέραν ρρ(ρ{ι>» 

Περί Α6γ(ά'γ χα\ *Α'^ α'λογιωτ. 

5 85. ^Οταν λά της άφαφέσεως έζτίτίισαιίΛν -πόσον άρ'.θρ.δΓ 
^ις υπερβαίνει δΛλον τινά^ δεν Ικάρ^βν 2λλο είρ.^ ^ζήτησα•» 
ρν τον λδγον το3 (ΐεγέθους των δίο τούτων άριθ{/&ν. *ί!2σαύτως 
^ταν διά της διαιρέσεως {ζητησα{ΐ,8ν ποσάκις άριθρς τις περιέ- 
χεται εΙς 4 λλον# ίζητίισδέρίν τον λδγον δστις ' νπίρχη γ£ταξ^ 

ι 


ΣΤΟΙχώΩΔΗΪ 49 

ίδν ίδο Άΰτων αριθ[ΐ€>ν.. Ο'ύτω συγκρΛοντβς τους άρίθρυς ρ- 
•ίαςύτων^ «υρινκορν^δο- βΐί&ν λδγου:, τον βνα, όνθ{ΐαζ6[«νον 
λδγον άριθ{ΐητεκον ν Εχφι^άζοντα την ίίαφαράν ίύο άρι6|Λ6>ν, χαϊ 
▼ον άλλον ί. σνβμ,αζόΐιβνον. λαγον- γιω^ατρίκόν^» ίκ<5^αζό{ΐ8νον ίιά 
τοΣ! ΐΓΤϊλίκοϋ δύο άριθιχ.&ν•« 

Π(Ζς λύ'γος Χοιίερν^ σύγχΕΕται έκ ^ύσ δρωντ ίκ τδν 4ι:οίοι)ν δ 
ΙΪ< όναριάζέτβα ίιγούρ^δνοςτ 6 ίί άλλος έπ6(Αβνο;. 

5 ββ'. *0 άμ^τϊτιχ^ς Χογος-τταριστάνίτοα 5ιά [ΐεδς στιγριτΚ 
δίμενης ρ^ταςί» τδ^ν ίϋο άρίθ|ΐβίν» % συγκρινο^ιένων ορών οδπΛ 
β. 4 ση^'ν££ τον άρι^ττττκέμ λδγον^ τ63 &:ΐΓρος 4^ ?1 την δια*" 
^οράν των 2* 6> )1 γδω|£.έτρ6κο; λύΐδύο σηγ^ί.δ>ν &€μ.βνών [ΐ8τα|ι> 
των ίύο' ορών•* οί^τιος 8: ^ χαριστάν» τον^ γε(»>^ί.βτρικον 7.όγον 
του 8 -ττρλς 2ίί η. το ττηλίκον 4το5 ττρώτοίλ 5ί:αφο4>(ΐ.ίνου δια τοδ 
ίβϋτβρου• •0* γ8ωρ«τρικβς λόγος γράφ8ται.άκό[ΐ.η καΐ οδτω η^ ι 
ίίΛΤί €Ϊ$θ(Μν^40^νθ'ΐ;:ι τά ο&πο γραφ6[ΐ.€να κλάβ^ατα^ ιίαριστββ^» 
^^νηζάντοη τίιν• δϊαίρεβην το3 άρ^θρ-ητοϊ διχ' τοϋ -καρονοξχ-αστου. 
. 5 8Τ• Ή. [ΐείΜ^ δύο Σσων. λδγων γινοΓ^ένη ούγκρίσες όνομ,ά- 
ζ^ται άνχλογίοϊ. Ο&τως οί δ6ο άριθατιτικοί ?ν.'ογοε 6.4 καΐ 9.1» 
ΐϊχη(Λατίζουν άναλργίαν άρτθϊεηηκίιν ^ Ιπειδίτ έΐ^ Γχαστον τούτων 
τ&ν λίγων ή. δΐίΜρορά'» τ^ ή \^ζρογτ\ το5 7ΐγοι^{χ.6νου ττρος τον ε- 
ϊτίΐΛενον εϊναι 2; "Αριθρτικην ωσαύτως άναλογίαν σχΓι[ΐατιζουν' 
καΐ οΙ δύο οϋτοι λίγοι Τ•10 κοά 5^8 -> Ιίτοΐδη εΐ; εκαστον ή &^ 
ίτδροχίϊ το3 βχο[ΐε'νου -τυρός τον ϋγού[«νον είναι 3• 'ΌΟεν εις ΐΓΐί^ 
^αν άριθριητικην άναλογίάν δ λόγος ^ εκφράζει ή την διαφοράν 
το5 ήγουριένοι* ττρός τον βπό^ι,βνον 9 η τπ3 8πθ{χ.6νοα. ττρδς τον ή• 
γο&}ί.βνον. Πάσα άριδρ,ητικίι αναλογία ττεριστάνεται οδτω β«4: 
9.Τ^ καΐ Λναγινωσκεταΐί 6 -προς 4•» καθώ; 9ι:ροζ Τ. 

^88^ Παρο{ΐ.οίως ί) ^γκρι^ι,ς δύο Γσων γε6)(ΐ.ετρικων 7.δγων 
ϊιδει τίιν γεωι/^τρικην άναλογίάν• οίτ^ος οί δύο λόγοι 6: 2 καΐ 
^1:1 σχη(ί.ατίζοϋν γ2ω[Λετρικ*?ν άναλογίαν> εττειδίί δ 6 διαφοί- 
|«νος δια 2 δίδει το αι^τδ -ττηλίκον διτοϊπν και δ 21 διαιρού(Λ6νο^ 
,4ιά 1• 'ϊτυάρχει λοιιτέν γβω^ιετρικη αναλογία ίταν δ 7ΐτζϋύγ.^ντκ 


ίίγοϊΛαένου > είναι άκό{ΐη ι?ο ώώ ώς τοι>ί ίύο λόγοαί. Ή. γβω-^ 
{ατρικ}} αναλογία γράφιδτο^ οδτως βΛ;; Μ: : 7* χαί αναγινώ-ι 

: § &&, Ιΐ6<τα -λοδίταν άναλογίίβ 9ύγ3(^κτ»κ «κ ί^ύο λδ>]^(^ καΐ 
ίκ τεσσά(Λιν ορ^αντ ϋηλ• >ϋθ ήγομρίνωνΛ /-«Ι *ύο έ•ιτΛ{ΐένων, *0 
-τερδίΓος καΐ 6 τελεοτα,Ιο^ 5(Κίς ρ>ρρ^άζοντΛΐ οΐ ί κρο* ^ *. ϊ^ίΐίτ^ρος 
χαΐ 6 τρίτος οΐ [ΐέσοι. 

Είς κάθε αριβΐί.ητ*κί^ν άναλογίίΐν τβ κεφχλαιρν τ&ν £ν.ρωι» 
«Τναι Γσον [ΐιΐ τδ κεφάλοαον τ€*ν {λίσων*^ ο&Γ(Μς Λς την άναλο-» 
γίχν 2,5; 1. ΙΟ•» το κ1^φάλ^^(ον τ&ν ίχραχν εΙναί; Ι3ι» καΐ τ4 
τ6>ν (ΐίσων Ιττίσης 1%. 

'Ε& χόεσαν '^'8ω{ΐβτ(ΐ6κ5>ν άναλογ&ι^ τ4 γινο'ΐΛενον **ν ακρα>ι» 
^Ιναι Γ(7ον μί το γινομενον τ€>ν μισαιν• Τ<»όντί άς τΐιν άνβίο^. 
.γίχν Τ: 21:: 4: 12 9 το γιν§μ.8)ΐον τ&ν άκρων είναι 1 νώ 'Λολ-• 

λαΤίτλασιασΟ^ μ,β 12^ % 84• καΙ το τ&ν |ΐ.«βΐΕι>ν« 21 να ιτολλα-ι 1 
ιτλασιασθί αί' 4 ^ νι 84• 

§ 90- Έπεώτ) Λς την βίρχθμηηκην άναλογιαν το κεγ(;ιλαιον^ 

^>μ άκρων εΐναι ϊσον ^Ι το κ^φάλαιον τδ^ν {ΐ^σων^ ττροο'ϊίορί-. 
ζο^εν ε να μέσον^ ί^ν «φαφέσωρεν τον αλλρν. (ΐέσον α^ο το χε^ 
φχλαιον τ&ν ι^κροανι καΐ ^ντ^τ^ροφως^ ευρΐ(Γκορν ε να ^χρον» εάμ 
«<ραιρέσω|χεν τον άλλον ίκρον ϋτώ το κεφάλαιον το>ν {<.1σα>ν^ 
Το κεφάλα ΐον τ^ν άκρων είναι 12 εις το-ίν^ί -παράίειγ^α• εάν 
άζ" ϋώτ'ο αΦαφ8(Γω{Λεν τον μέσον 1^ μενεκ ο ίλλος μίσο^ 5* «ά> 
δί άφαφεσϋαμιν τον μίοτον 5^ λαμβάνομιν τον 5λλον |χ«νον Ι. 
Το κεφάλαιον τδν μενο^^ είναι 12» β^ν άπ' αατο αφαφβσταμει^ 
-τον ϋχρον 10 1 μένει δ λλλος άκρος 2• • 
» Είς τίιν γεωμετρικίΐν άναλογίαν,.ίάν ίςαιρί^ωμεν το γινβμε- 
νον 84 των άκρων -δια τίνος τ&ν μί^ο)! ΐ•ο2 4ιτ.χ. * εαρίσκρμεν 
.τον άλλον μέσον 2ί# καΐίάν διαιρίσωμεν το γΐνδμ?ΐνον 84 τ^^ΐ^ 
4ίέσά)ν δΐένο; τ6>ν άκρων» το5 1 'κ,χ• ι βδρίσκομεν τον άλλον 
^κρ:» 12. Εδρίσκομεν λ^ΐίκονενα ίκρον» *άν ίιαιρέσωμν τό γι^• 


• 

5 9ΐ; Ή {ΐέθοϊ^; τβν Γριδ>ν βίναί ίργοκηζ Λ ίί Λρί(ΓΧ0(αν% 
>τ.ατα τας ίκτβθδί^ς άνωτίρω «ρχά\ τον τέταρτον δρον γ^&ς «- 
>«λογίαΐ της δπςΐίκ οΕ τρΛς Λναα ίιίο^ιίνοι ^ γνωστοί• 

'Γτράρχοαν τρίδ>ν €ΐί&ν (ΐΛΐα&0( τ6|ν τρβ&ν 4 βΙΛεια» ίΐ άν• 
τιστροφοςί χαΐ ή σύνθετος^ 

Εις τον βΙΛεΤαν % άντίτρο^ον μέΟοϊον τ6ν τρι6ν» υ^άρχοαν 
ΐίαντοτβ (ΐιεταςυ τδν τριθν γνως&ν δρων ίύο τοδ ιίίουτ είδους» 
νΐ δχοΐαι ΐνρέιεβι νά σχη^ιατέζοαν τον 'ίιγο{»ΐ£νον χαΐ τον ίπύ^ιενον 
τοίι ιρρώτοα λόγου* & $.^ άλλος γνωςός Κρος τφβπβι (ΐ2 ταν 3^ 
γνως-ον ν« «χ^ιι-ατίζοϋϊ^ τον ή.γοϋ{ανον χαΐ τύν έττβμνον του Μυ- 
τερού* ο&τοι>; ύζ το ακδλουθον ζΐιτηρ^* 1% έργάτακ (έκαψαν 3^ 
δργριάς^ 18 %ρ*(ίτ%ι ιιέσας Ηλοονν σκάψ&Μ οΐ 9υο δροι το? 
ιτρώτου λόγου §ίναι 12 καϊ 18• εάν καλενωρ.€ν χ τίν αγν»- 
<Όν άριβ[Αον τβ.ν όργυ^&ν τβΐς ύττοίαςοί 13 ίργάται ιτρεΛει 
'νοζ σκά.ψουν« οΕ δροι του δευτέρου λύγου ' θέλουν είναι 3^ 
χο^Ι Χ* *Ζ®Η*^ λοδκσν την άναλογίαν 1^; 18:; 3ϊϊ'χ* έκ τ51ς 
^^ιεοία; εακδλ^ος σϋνάγο[*εν κατά τον άνω κανόνα (ϋΟ) τον 4- 
γνωςον χ ϊ<κ)ν (ΐ! 45 ^ οη δηλ^ οϊ 1& ίργάται β%ά?:τουν 4Β^ 
όργυιά^• 

5 92• ρΙς τό ζ?ιτη|Λα τοϊτο ει ναι φάνερον οτι^ ίάν'ΐί ίργά- 
ται ϊ^αψαν 32 δργυΐάς* οΐ 18 τυρεττει να σκάψουν ιτερισβΌτΙ• 
ρας. Είς τον λίγοχ 32: χ^ 6 άγνωξ^ς χ ι:ρ€ΐητ να ?ίναι ^αγα- 
λίιτέρός του -32 « καθώς καΐ εΐ; τον λογον 12: 18•» 6 ίιε6[ΐενοζΊ8 
είναι (ΐεγάλίιτβρός το5 ίιγου{ί.ίνου Τ25 ϊ| ρ.4 2λλας λε*ςης. 6 λέ- 
γος ουτος' είναι 'ευΟϋς* χαΐ ί| ρΟοδος ειτο[ΐέ)/ώΓ, ευθεία (/.έΟοδϊ)ς 
" «βί» τριδν' άλλ' εί ε-^ηα; Ια^ Λτω|Μνι 84 Ιν^νιτοι κάυ.νοιΙν 


•*. 


"Μ^ ΑΡΙΘΜΗΤΙΚΗ 

Ιργον τι ε^ς ί^ η(ΐίρας\ 36 είς π6<τας ίΐ(ΐέβαέ ^βλορί» χά[)ί*ι τ4 
Βίον* έργον• είναί φανερδν δη ϊέν ϊϋνάρθα να κά(χω{ΐ6ν τ)) ν ά-» 
ναλογίαν.84: 36:;: 12λ %■> έπειϊη ε^ρέΓΧορίν. χ. ίσον {^Ι 18 » τα 
όζοων ?Τναι ίτοττον^ $ιατκ ίνδ 24 ίργάτ^ι, χά[ι.νονιν εν έργον 
εΐ; 12 η^Ιρα;, χως ίύνανται οΙ 36. νί το κάρυν εςς 13 ; "Οθ,ΐΐ^ 
τταραεΓηρόΟαδν δτι ή τέταρτος 2ρος τον άποΐον ζ•/ι;Γθ5^ι.εν -ιτρίπει νά 
5.να& (ζ.ίκρότερος το 5 12•» καΐ οτί ώξκστί^ταί ^ζν ίιαιρεσω^ι^ν το 
γί>ό•χ.2νον των «ριΟ[ί.δ)ν 12 καΐ 24 ϊιά το5 36* ή αναλογία Ίτρί- 
?:£ΐ λοί'πτον' νά τεθ/Ι (&τωζ* 2ι4: 33:;. χ : 12. <> καΐ έπο^ιενως νά 
δάχτ/ν χ Γίον•[ίί 8 ή(ΐ.8ρας, το άποιον είναι όρθ4ν. 

§ 93• Έί!λίτ:ο^ . λοιπόν; εΙς το . «ροηγούρ-ενον παράδειγμα % 
ΟΤΙ άντΙ νά. ?ορατίισα)[ΐ2ν. τον εΙίΟυν λόγον 12: χ» τδ.ν άντεςρε-. 
ψα[χεν εις χ : 12• το δχοΤ^ν σϋν£ς•$ την άντινροφον (ΐί\)ο5ον τω,ι* 
τριών, θε'λορν δειξϊΐ πόΓε ή ^Αεθο^ος τδ^ν τριδν είναι εϋθεΐο^ 
χαΐ -πότε οζντίς"ρ.ο<ρος* 

Ε?;:ο[ΐ^ν δτι εΐ; την [ΐε'θοδον των τρχών υττάρχΛί^ν πάντοτβ 
τρεΤς δροι γνως-οΐ καΐ εΙς άγνως-ο; (9ΐ). Έκ των τρι&ν γνως-ωνι 
Ζρ,'Λν δύο είνοΓΐ το3 α^Γοί; είδους ^ καΐ σχη{^ατίζομν τον πρ€>τον λ4ι-» 
γον τής αναλογίας• ό τρίτος γνωςός ορός δ.ςις είναι ειδοϋς διαφο-. 
ρετικο^ Τίον δύο πρώτων ^ τςςςί 6 άγνωςΌς ος^ις είναι το5 ιδίου εΓ-* 
δους ν.1 τον τρίτον, σχτιαατίζοαν τίν δ^ίτερον λδγον της άναλ,'^για;^ 

Έκ των δρων το3 πρώτου λόγου ^ Ο εις είναι πάντοτε («- 
χρίτερος τοΟ άλλου• και δια νά ίναι ή ά:^αλογία ακριβής^ 
. <ΐζρ8'.τει χχΐ έκ των δρ^^ν το3 δευτε'ρου λόγου ν^ ί^ναι επίσης 4 
|Ις [ΐ.ικρό Γέρος τ(^^ άλλου• 

^ 94• *Η δυσκολία να [ί,ά&ω^ιεν εάν ή {ζ.ε39δος τ&ν τριδν ί- 

.ναι ΐϋΟ^Τα η άντίςροφος^ σννίςχται λοιπόν ^Ι; τρ να διακρινω«τ 

ρ,ϊν εάν ό ίγ)/ϋί)ς•ος δρος το!; δευτέρου λόγου ?ιναι (ΐικρδτ.φος ϊ^ 

α,^γαλητερος τ'^^ γνωςοϊ ορού το3 Ιδίου λόγου• άφο3 άπας γνω• 

ρίσωαεν το^το* χί^νο^%ν τ^ίν άκόλουθον άι^αλογίαν• 

'•0 [πικρότερος ορός τον πρώτου είδους είναι προς τίν |Μγαλ^^ 
^■ερον ορον. του .Ιδίου ^ ώζ 6 {πικρότερος του δεντέρου εΤδον€ ε^νας 
πρίς τον ργοςλητερον τούτοι; του ιΧ^οι^ς^ 


>ίΐΟϊ5εΕΪΟι4ϊΐ£ §4 

. Οδτως Λς το.%οφά5βίγ{ΐ« το5 $ 91 ^ ^χ•{λβν ^ατά «κρίβτον τους 
%ίο «ρώτρυ; δροϋς το5 ίδίοι; ειδονς 1ί ί€»1 18 ανθρώιτοϋ;• ^ τ^ί- 
ΐ:α« δρ?ς «ναι 92 οργυιαί, καΐ δ.άγνως-ος τ,^τ^' νά Ιναι ίΟ- 
€αύτως οργυιαί. ^Οθβχνίάν.Κ ίνβρωποο σκά-ττουν 34 εΐρ.γϋί.άΓ, 
ίίνβι φανερρν οτι οΕ 18 -δέλοϋν σκάψει ττβρίσσότίρονί «7:ο(Αενως^ 
ΛγΛοςος δρος χ ιυρεπβι να ^ναε 'ργαλίιτε^Οί το3 ίφοϋ 32 .τοί' 
^ίυτίρου /^γ^ρ• :*Β<ρα(ψόζοντ8ς λοίττάν τον 7:ρο7ΐγαύ|ΐδνον. κανόνα 
λαρίβάνο^^ϊ' ά(λεσως την αναλογία ν 12 : 18 :: 32: ν* 
. 5 ^5^. •Θρίω< ^Ις το ^αράίπγ^α τθ5..^.^2, ο1 2ροι.το5 τφώ- 
το» λόγοι; είναι. 24 κ«1 36 άνθρίϋττοι- ό «άγϊ^ς'ος ορός τοΟ ί.ί,^ 
τίροϋ λέγοί» εΣναι 13 ήρραι. Πληνίέν είναι ίύσ^ςολον να ι^ 
ίω[ΐΐν δτι εάν 24 άνθροαποι εις 12 ί)|χ|ρας ϊκαΐ^αν 2ν Ιργο^^,. οί 
36 χρειάζονται όλιγωτίρας %έρας >ιά να κά^ωνν το ίδιον έρ^ 
γον. Ό άγν^ύς-ο; ορο:, χ ι:ρε>6ΐ να ^ναι λοιπόν [πικρότερος τ<$δ 
12 • £<ραρρζοντ£ς τέν 4 να» κανένα λα^ι,βάνβρν ά{Αίσ»ς τ*ν άνα^ 
λογ'ζν 24 33 :: χ: 12* 

«γν«ς•ος ίρος τοΟ δεοτίροκ λ,ίγο» ^ν«ι ια-^Λ^ηρος ^ {ΐΐίφ{τίρ<* 
«πά τόν γνΜίάν β^ον το3 ϊ5ίο« λίγοι» * . χαΓίφοϋ «ϋτσ,. γ<νη» 
ία {λεταχ6ΐρισθδ(Μν τόν κανάνα τ.ο5 § 94. • \ 

§ 90. Διά »« χρη<Γ8ιοριν«α$ν ίάν 6 ίγνως-ος. 2ρθ{ .?,>«« -Λβ- 
γβλίιτε^οί^ ρκρότίροί το5 γν«οίθ3, {«τ»χί£ριζί|4εθα τά; ίχο, 
λοόθοϋί ίκίιράίίΐς. 

^Είί ΛνιΜαν μέθοΪΛν τ©ν τριδν λΙγο{«ν• ^ί πολύ ΛρΙ^ 
νά ίώίτι^ *ολύ• το ,δλίγον, ολίγον• ί,,λ. 8φ)ν *βρ»σβΤ6ρο, «ρ,- 
γάταΐ ίΤναί, τίΜν καΐ "ικρισίίτβρον ίργον κουνούν όλιγφτίρρι 
ί_ργάτ«ι, όλιγάτερον καΓ τό Ιργον δ<Γον ι:ερ:σβύ«ροΗ ίιά^ψα 
«ίΛι ν τδίον ^ρίσσδτορον κΛιρον χί,είαζόρθα να τέ 5ίατρε'ςω(«ν• 
«σον όλίγώτερο... τ5<τον χώ όλίγώτίρον καιράν χρ&.κ^%θα. 8σον 
.«ρΐ(Γ(Γθτέρ« ι:ρ«γ[4«τεί»ς αγοράζουν , τύσον καΐ %ί^κσ^ζζρΛ 
,χρίΐμαΤΛ •κλίΐρίνθ{αν• βίοοόλι^γωτέραί, τόσονκαΐ όλιγώ•ζ6ρ<!£ κτλ». 
**«• ^"^ «>^(νίοί>ο? ΐίΛδ}*»» ^τ»ν τριδν ίΐΡβντίζς^ λ,ίγβ«4ν.• 



το -ΛοΧί) ιτρΕπίΐ ί»Λ ί&(ί^ ολίγον» κοίΐ -ίδ δλίγδν ίτοΙλδΓ βί^βος* 
δσον ΊΓίρισσότεροι ίργάται εϊν» δίΛ νά 3οά{ΐ4ϋν έργον τί, τίσον 
όΤίιγδτερον καφον χρίιάζβνται• ΪΛ» βλιγώτε(^4 ^ί(ίίν ιτίρκΤ- 
βδτερον• δσον 'ΤαχυΓΕρΐ τρίχό{ΐ8ν^ τδοτον Λιγώ'Λρον -/Λίρον χρέία^' 
ζό^αβοί ϊιά να ϊδατρίςω^άν ^ρβ^ων «Τινά* κα^ δ<Γ^ άργίτερα^ 
τίσον τίερισσδηρον καιρόν χρειάζ&{ΐ.εβα> κΛ. 

^ 91. *ΐΛού ην« τταραίδίγ^ιατα της €ΐ6βΐ(ί: *Α& <ντίίςρβ(ρ^οιτ 

ρΟοΙου^ τ&ν τρ^&ν» 

ά 24 κτΓςΛΐ Ικτ^»*• 56 τιτραγω^νίκα ^ιίτρα 'ί&ίχοι/• 30 -κίσοέ' 
τετραγωνικά [ΐέτρα 'Τοί) ν92ο(> Τοίχου καΐ εΙς τ2ν {$&• ν καιροί^ 
ΒΙλονν κτίσευ ίι αναλογία &: 30••.: 56:; 3^9 ίέ^ει ΐ€^36 ρ-έ-^ 

♦ρα ΤΒ^γωνικά. 

»Β(ί£ροίίρδιιος τΐ€: ίιίτρδζβν «8 Χευγ»: ίίί <* 6ρο*• 3«) ρΐ) 

^^ν ϋίαν ταχύτητα^ ιΐς *ίσαζ &ρας δέλ^Γ τάς ίιατρέξει ; 'Κκ;^ 

τϋς άναΧογίας 85: 3606ι-. 65: χ« λα;ί.βάνοίΐει^ χ Εουν {ΐέ »15 &-- 

ρα« καΐ σχιίδν -^• 

44 «.έτρα τσβχηί τιρ&ντάι 3ΐίΚ δραχμών τ©ν βί τηί |ϊβ[€^ 

Φτδχιΐζ ιτονΛ,€Χναι4τιιι.ίι» Ή αναλογία 44^69ΐί308:χ διίιι τδι^' 

4γν»ςον χ ϊίΓον {ΐΐ 483 ίραχί^άς. 

« ^' 90: τίκτονες ίτΛ•ί»)σαν (ΐίαν ς•ίγητ εΙ< 3?ϊ ί)|ΐΓρβι;• 3ΐ8^ εΐ^ 

«δσας δύνανται νάτι»/ τβλΗωσοο,νι Ή αναλογία 20: 36:: χ:*3ί 
Ιίδει τον αγνωςον. χ Γσον {ΐΙ 15 ?ϊ{ΐίραί.^ 

»Ι^ΐΓθ< τχ€ τρίχων ΜΌΟ ρίτρα ιι« ϊκαιτ'ηον λεΐ:τον,Γ (τριζβ δϊ^ 
Ι^υριδρτρα• έάν ύς ?καςον λβίττον. τρίξΐ|'898ν^όσα ρριδ{λ8^ 
<^ρα&<λβι τρέξει εΐί τ4ν ίϊο^ί^ καιρόν; 'βκ της ίναλογίας 898^ 
Ι00α::χι2 λα(ΐβάνβ{ΐ;«/ τίν ίγνωςον χ ιβι>νϊ (ΐί 1 {ί.ιφιδίΜτρολ' 
ΚαΙ 196 {Μτρβ•^^. 

Περί τίίς σννθίτοϋ μεθ'ίδου των τριφν:^ 

' ^98. «Οταν τα ιτροβαλλδρνα ζητίι^ιατα, -τα δ7«)ϊα λύονται 
Ιια της ρ-εθοίοϋ τ&ν τριδν,^χουί' 'υΐζέρ τώς τρεΤς γνωςοίις δ^. 
^οΐλς ί ή λύσις των τί τβ ίξαρτδτα^ άι:δ -ττερίσσο-τΐρόΐ); ^«ρά *δ^ 
λύγονί* Αιά )»ά λύσωρεν, αντί, ι^ρί'^Η ν*. «Α£ί(σΐΛΐΜν ιτοΧλας 


^ΐΓίιεκ6{ΐί6ν«ι κβΜτά τΑ; αρχάς τ6ν Λπλ&ν {ΐ€θΪ5ίον τ&ν η}ίίΙ)ν« 
^Τ^ζΛ (ΐ;ί&6^( ^χ.^)» ύ<ΐΓον»ν «ονβΐίτονται εΤναι % ευθεία^ ^ ^^ 

^ 9&.' "β^ω νΛ λύσω[ΐίν Ιτο οαδλοοΟοίν ζίίττΐ[ΐα• ^ ίργάταχ 
Λς 3 ί^^Μ5ροίς »1^ϊλΐί»<»χν β5 {ΐβη?α ίργοϊ^^ 30 Ι^ίγά-ταίβΙς 8 ήρ,ί- 
^ας ιτίσα (ΐίτροε ^ο5 Ιϊίβν ϊργου ^Αονν τελειώσει) 

Κατά ΐΐτρώ^τον }«)^(ΐ8^ νά 'πα{)αλείφ6){ΐ«ν "ϊΌν άριΟριον τ&^ 
7ΐ{χ.ερ&ι» καΐ να Λυ^ωξίεν το 'ΐξρ^τον ΤοΣττο ζ}ι.τίΐ(Αα^ 2ί εργάτου 
ίτελείβοσαν 65.ΐΛέτρα εργοβ• 30 εργάται* -ποσό/ ίκ του Ιϊίοα 
^ίργοϋ δελο'βν τιΧ^ιώσει^; τ4 όΐϋόϊο» ϊίΛι 'ΤΪΐν άναλογέζν £5ϊ 

30:: 65: ^>» ϊ| χ *σοϊ» [ΐ,ί — ; ί-1— ^ 

λΰτη βΐναι ή ιτοσ^τη; ^^^^^ ιι{τρ(ύί^ τά δ1^β^α ώ 30 ίργά^αι ^-.^ 
^ειόνοον εργαζδαενοι τοσας ημέρας όσας καΐ ο1»6, * 

Δυνάρ,εΟα ίίά ίϊΐ/ν^ο^ιίαν » να («Γαχέιρίίτθδ^[«ν το σηξίε'Σον χ 
"ίίροζ ^αράς-ίεσιν το5 τοΧλαπλασιασρυ » καΐ νά ΐΕάραί}ϊσω{ί.ε» 
ί3Λ νά π(ΛλΛΐήί»(»ιις<ι^γ^ |44. 65 36Κ65< 


^ 


^:ά«*ΜΜ 


&5 ^5 

ΈπίΛ)) ?ί5η οΕ έργάϊβι οίτοι ϋργχίτθτι*» τον ίϊιον «(^(θ|ΐ&)* 

»»ν ίιι«ρ6ν»• -τρέπει νά Χίχχύψν ίο άΙΧς το5το ζί,τημίΛ» ί(ΐγά^' 

30^65 
*αι τινίς εΙς 2 ^^γ.^^ ίτελείωσαν — τ^ {*ίτρα ?ργοΐί «ι Λς % 

<ϊ{ί.ίρας -πίσα το5 ιϊίσυ ίργοιι Βέλουν ^λβ&ύσ^Μ το δϊϋόΐον δίί•]^; 

. , . , 30Χ&5 , ^ , δΧίΟ>^5. 

^ην αναλογιαν 2:8:: ^ ' ^ '.χ^» 'ίϊ χ ίσον ρ — ~^ 5| 

25 2X25 

^*^'τΧΓ7Γ<^ον {λΙ 312 ^^τρα* 

Είς το χροτβΐέν ^τηαα αί δύο άναλογίβίι ?)β8&)^ εΙβεΜ6Ε• τροο^ 
τούτοις οί' 'λέγοι 25: 30 καΐ 2:8 «Ι ίποΐοί «ίναε εοθεΐςί είνα^ 


^ 100• ^Έςω νά λύσωρν τ&άχ6^ομ6ον ζ{)^π}[λα• &4 2ργάτα(^ 
ΐργαζ0ρ.&νοι 1^ &ρας τ^ν ή^ίβραν «^ς ;)0 νι(^<ρας .«ίφελβίωσαν «ι» 
Ιργα)^ '32 έργθ6ζυ{ΐ6νοι 4&ρα( «*ν ήι^έραν» «ς ι:*σοις ίϊ^ροί-. 
δβλουν ττλδίώσβο το ίϊ^ον ίργοί^ $ 

Παραλ;(;ΐπορν τον άριθ[£0> των £ρ|)ν χ«Γα Φας Λιτοίαζ οΕ ίρ•^ 
γάται ήρ.γάζοντο^ καΐ λύορν κορτα ττρ&τον το ζ{|τη{λα τοΰτο*, 
54 ίργάται ΐΓελείβυσαν Ίν ίργον -εΙς 30 7ΐ|Λ'ρας• ^* εΙς •πδίαζ 
&€λοϋν τελειώσει το ίδιον ίργον^ ^^Επειί^ «Ιναι ΐΓβρΓσσδτβροιίρ— . 
γάται 9 χρειάζονται καΐ όλιγώτερον καιρόν. ^Η ψί^ος λοιπόν^ 
τών .τρκ&ν είναι αντ^ςροφος^ καΐ δι^ει £4: 12^:: χ; 30^ % )[ 

30Χ&4 

Γσον ψΐ - — -»5ςχς είναι δ αρΛρς τ6ν ήρίΛρών κατά τάς δ- 

ΐΓοίας ά 1% ίργάται τελειδνουν το Ιργον* 

Μεταβαίνοντες %ϊΐι βίς το ίεδτερον ζίιτη^ια. λίγορν εις 

?^^%έρας ίργάται -ηνίς ίτΛείαχταν 2ν ίργον ίργαζδιιενοι 

η δρας τ)ιν ίιρραν* εΙς πδίας δίλοϋν τελειώσει το ιϊιον ίργον 
έργαζδρ,ενοι 4 &ρας την ήρραν^ «Οσον όλιγωτίραΐς &ρας ττν τι- 
ιιεραν ίργάζονται ι τδσον ιτερι^σοτέρας ^ρ^ρας χρειάζονται^ επο- 

30X24 
ρρως ίΐ γΛ^ος Λναα, άντιςροφος» ΧαΙ ίίΪ8ΐ 4: 12:: -■ ^^ ' •Χ• 

^ χ Γ^ον ιιέ ^^^^^^"^ » ΪΙ 30Χ Ι^Χ«- , καΐ τΐλος χ Τσον ριέ 

30 Υΐ[ί.έρας• δηλ. οΐ 12 εργάται χρειάζονται επίσης 30 ίμε'ροκ^ 

5 101* ^^^ 'τδ ^αράδειγ^ιια του ^ 99^ ε)υνά|ΐ.ίθα ειτίσης νά 
εΐιτω^ίεν δτι «ς ίνδς |ΐ.έρο(/ς εκτελίσθησαν 65 (ΐ«τρα Ιργου^ καΐ 
9τι εκ τοϋ 2λλου εχο^κν τους λόγους• 

£5: 30 3ιά ταν άριθ^ιόν τ&ν έργατβιν* 
£: 8 δια τδν ά(:ι?{ΐ€)ν τ&ν 7,ρρ&ν• 

Ο,ι -περισσότεροι εργάται έκτε^οίϋν χερισσδτερον έργον ίίτΰο* 

(ί&αις δ λδγος 25: 30 είναι ευΒ6ς* καΐ εάν πολλύέτελασιάσω^ιεν 

«... 

65 (ΐ^τρα {λέ τον λυγον τοϋτον » λα|ΐβάνορ.εν 65Χ ~ η τον ά« 


•χαιρό)^ '> ύς όσον καΐ οι Ά6 τα 65 {χ4τρα• 

' ^Ο(τον 9έ 'περκτσοΓΕρα^ ^ϊρας «/^γάζοντακ, τυαον χαΐ «κερισσί* 

τβ^ν ίργον βχτάλοϋν* δ λόγος 2: 8 «!νβα εΐιθύ;• '£άν ^ολλα•^ 

'ΚίλασιάσοφΕν τον άρώγΛν 65Χ ||• ^ί τον λύγαν τούτον ^ Τ^αγ^ 

βάνο[&6ν βδΧΐΙ^χ-Ι' 9 ί(| τσν άριθ[<.όν τ6ν ^ατρων τά 6ΐίοΧα οΕ 3(1 

ίργάτακ εκτελούν βίς 8 ήί^ίρας^ 8ταν «ί 25 Εργάταΐ «ις 2 η[ΐ»« 

ροκ τβλβούνουν »65* *>σννάγο(ΐ^«ν λοκΐόν ώς χαΐ τιροηγουρνοος 3ϋ^ 

Ι^έτρα. ^ , : 

5 102* Ώσοώτιος εΐ€ το ΐΓαρά>β».γ|ΐα τβ5 5 Ι^' ?χο{ΐΛν ίζ 

4νος |ί.έροϋς 30 7ΐ(Λίραζ5 χαΐ ίκ τθ5 άλλου τους λύγους. 

24: Π2 ίιά τον άρΛγΛν τδν ίργατ&ν 

4: 12 λά τον άριθ[<.όν τ€)ν ώρ&ν. 
Οί -τεερισσύτβροι ίργάται Λί όλιγό^τερον καιρόν «λειδνουν τ4 

αυτό Ιργονν 6 λδγος λοιπόν 24: Ί2 β'ναι άντίςροφος» καΐ ι«)λ• 
λατνλασιάζοντες αυτόν {ΐέ 30ϊχοιΐ8ν 3θΧ^, % τον ίριβρντ^ 
^{]ΐρρδν κατά τα; δχοίας οΕ Τίί εργάται ϋάγ,νουν το αυτό ίργον^ 
*κοϊον καΐ οΕ 24 «; £0 ψί;ας εργαζόμενοι τάς οώτάς δροκ τίΐ» 

ίαέραν• τ 

«Οσον όλιγοΰτέρας δρας τϊ-ν ηρ.βραν ίργάζονταΐ'» τδ/τον »^ 

Λερισσοτερας ί^μ-ερας χρβιάζονται* δ λίγος 4:12 εΐναι λοιτζοι^ «ν- 

τίςροφοί' κα^ ιεολλαπλασιάζοντες τον άριθρον 3θΧ*^ Ι^ -^.? 

<ίΛα{ί.€άνορν τέλος 30Χ ^'ϊ^•^ 1 % τον άριθι^ον τίϊ>ν τ,ρρδν*• 

β^ατά τάς δποίας οί Π2 εργάται έργαζδρνοι 4 δρας τ%ν ίιρίρα» 

*αρ^ειδνοον το ϊϊιον έργον•» το δ-κοΤον καΐ οί 24 εΙς 30 %«ί»ς^ 

ίίο τ^δρ^νοι 12 δρας τίιν ί;|ΐ3ρα»^• δ αρι^^Λς ούτος είναι- ώς καΐ 

Εΐη'ρω 30. 
|«» «ννο3. Βλε'ΤΓΟίΐδν λοιιτον οτι χρέττΜ εΐ; τάς ουνδίτους ρ^^ 
ίίαντρδφ^ν τρι&ν, νά:'7:ολλαπλα?τιάζ'ύ{Λ8ντονί6ίο{ί£νονάρνθρ.ίιντ^δ 
ί^τος^ δςις εΤναι το3 ,ιίίου εΤίου; ρ-ε τον ζτττουρ^νον^^ρΛ 
βΟΟΟ^ς ίίτ6 Ευθείς, είτε άντιςρδφους» τδν 'ττοσοτ&τβΛΡ τβδ 
ίϊίς ?λ•ης κλ ^ ^^^,^ δποίους ή εκφρα/η^ τοδ -ττροβλίιρατος δώει• 
^ς'^χίρ\^^^ <7ννίς•αται >ά γν^^ρίσω^κν 7:δτ8:δ. λδγος εΤνα^ 


ύΛκ \ αντίςρο^^ ^ '^οβ^^ χαΛηζ (96) 4δν«^Λ %άή(ΑΑ ν^ 
ρΛς 6>ηγίισοϋν Λ; τάύιτήν *1ΐν ι»ρ/^*ίν\ 

II|)ο^^ο6τοι^ (^ϋνάρβΟοι ιτρος δίηγίβν (ΐίίς^ ν» -ταρατιιρίκΓωίών 4 
8τι άρΛίίδ; 'Τις 6λο<ίχΕρ}ι: δτβν ΐρολλα7ϋλασΙ«?σ*3 {ΐί κλάσ|ί.α {λί-ί. 
)ιρ6ηρο> της ι&ονά^ος^ ίίίβΐ γινόαενον |ΐικρότ?ρον τοδ άρΛτί-οδ* 

{χ^»νά)θς (58 καΐ 69). *Οθίν *1« το ΐΓαρά>«γ|<.(ϋ το5 ^ 106. ί* 
«βΛ)ΐ οΐ ΐϋβρι^σΛτίροι ίργάταί χρΒίάζονττΛ δλιγωτίρας ί{ΐ.ίρας^ 
Ιΐναι φανβρόν δτι 6 ^ρώ^^ιο^ 3& «τρΙ-τΛΐ νά τίολλαχλασιάβϋ/ϊ (ΐ.} 
^λάσ[ΐο6 {ΐΕκρίτ«ρον τίς [ΐ.ονάίοίΓ'» ί^λ. [ίΐ τδ ^ * ^ ί^« «ρι6|ιΑς 
30χΗτ. ρίί ν© χλάβτΜ -^ί τύ ό^όϊόν^βΐναε (ΐεγαλτιτ^ρόν Τ7ίς{;ΐΛ* 
νάδος» ϊ%%Λ\ εις τ4 γινδρνον* 'ΤτρΙΐΓβι να «βρωρΛν ικρεσσίτερο^ 
ίριΟ(ΐ.ον ^{ΐερ&ν^ ίωη ^ άρΛ[ί.ο^ τ©ν ώρ©ν «ίναι [ΐίκρόττρος• 
* ' ^ Ϊή4. Δ?α τών ^εωριΘν Τί^ων κβί τ6>ν ϊβϊο}ΐίνων κάνίν^ή•/ 
ίΐ6θ{ΐ6ν δλβ τά 'ΛΌλϋσύνθί'Τα: "τ:ροβλ7ΐρ.ατα τούτόυ' τοδ εϊϊβι^ς^ 
3Βς•ω "Τ. χ. νά λύ^ρεν Το άκίλοϋθ§ν ίτρέβλγιριαι το δτϋοίον ό^ατΛ 
Ιτρδτον φαΛεταΙ -Λολλά δύίτκολόν* 

'β έργάταΐ {ρ;|ραζ'ί(ΐ6νόι 6 δρας -ίίιν η(ΐ./ροΡν, ει; 3β ίρ-εράς 6ΐ-•' 
Μ^όμησαν ίν κτιριΟν ίχον 60 {ί,έτρα {ΐίικοϋ;^ Ιί ΐίλάτους* καϊ 
β ίψους* 40* ίργαζί[ΐ£«>ι ^ &ρα; 'ττίν ίι^ίραν εΙς 'ποίΤοις ί^ι^εροδ^ ' 
θέλουν οικο8^θ[ί{ΐο%ι (ίλλο κτίριον 2χον 33ΐ6 {«.έτρα ρΑκους^ ϊβ^ 
ίτλάτου; καΐ 9 δψους; 

!£ωριζοαεν κατά ττρΘτον Τον ίριθαον 30 ^(&ν 7ΐ|ΐ.6ρ©ν τά^ 
%οίας οι 8 έργάταί Ιχρειά(τθησαν^ καί ί*ον όΛοΐον ίτρέτϋεδ νοί *τ 
λα7:λα*ιά<Λ)|ΐβν {ΐί τοίις λίγου; / - 

'δ: 40 ϊεά τέν αρι^έν ^ϊ^ε^ν «ργατβν^ ^; ' / 

6: 8 δια τα; &ρας καθ" ά; ίρνάζόνται* 
Ί60•320 οιά το (ζ-ίί^οί τοδ κτιρίου < 
.12: 15 δια Το ιτλάτο; αυτοί 4 

ία: 9 ϊί» τ& δψοί» «ν»,^ 

οι πολλοί ί^ί-ία.: χ<58ΐ5ΐζβί*ϊβι δλιγωτίραί «Ιιί/^<' *"'£** 

2ντίς•ροφοί• ϊ) ;^. 'ί '.,ίοΛϊ 

• «Οσον ΐΓ.ί«»^τ/ί»« &/><« ίρτάζ»»"^•»» '^'* δλί<«τίΡ« -Λί^^Ρ^ 


"Ο&ν το ΐΓρδβλιςρα κατάι^Ι ήβ το νά ΐίο1λ«ΐΓίί<Μΐάβϋ(ΐΕνδ-• 
ίβάχερη τένβ άριΒρν ρέ τ* γιν4{ίβι^οι^ ιτφλλΰν χλόΐα^άτων (65, 

1ί«ς 45 ίιρ.6ρας# 

5 105. Λίάτίς[ΐ£θί5θϋ.ταδτηζ'|ΐοιράξθ{ΐ£ν!κριβ[χ^^^ ρ/ΛΙ 

^οντα |Μταξ6των λίγους ίΕδθ{ΐίνου<^' δνοράζεται & βΒτω,, ίΥβ«(3)Τ 
ίΐ άυΊΤ'ης «ϋρίσκο{ΐ8ν τίιν^ ΐτοσοτητβ ί» το κΙρ<)θ(^ τ4 λλοΤον άνίΐχκ• 

<1( εχαςον ρ^λος^έτα^ρ£ας. τίνος ^ϊ άναλογιοΰς τΟ>ν χρϊί(Μκτων φιΙ 

ί^οια χατίΟεσε^ 

*Η (Λ^θρβος της Ι^βκρίίχς^ ΙχττΧβΤταΓ 2ί«ά τΐ^ς^ ^6ρ£ς άναλϋ^ 
^ι&ν 91 ων ττροσί&οριζοίαν τ)ιν χαταβολ))ν^ το χΙρίος^ τον χα(<•ότ 
^ζάς-οι/' συντρίφου, Ι τίιν ποσότητα "^ν οιεοία»-ι;ΐρ{π6«^^ ν« ί^αβι^ 
η•ά τίΐν ϊιάλιΚΓΐν της εταιρΓχς» ^ 

^ 106. Ες'ω να Χϋσω|ΐ8ν το άχί'λουβον ζΙίτιΐ(κ«ν 
ι ΐίσ^ταρες Ι^ιτοροο ίσυντραφΐν««ν εις τίνα ε^€χ2φηϋην οέαΐ £• 
)ρΐ{ώτιοαν ίν κεφάίαιβν 60^00 δραχ^ι.6ν. •ϊ) ιτρώτος χατβν 
δ« Κ,ΟΟΟ•» δ 4εότ•3ρος Ι^Ο^ΟβΟ» 6 τρίτος* '7;«(ΚΓ χαΐ 6 τέ- 
αρτος η,50σ. ^Εχέρ&όαν θ,βοα; Ζΐί^τείτάι τ© {^ίρος ίχάς-ο» 
(^ του χΙρ^οας τούτου.^ 

Εϊναι φανιρΑν χατά ιτρΛτον δτι το χί^ός ίχ»Γ(ί<> «ρΙΐΛΐ ν# 
Ιναι άνάΧογρν της χαταβολϊς του *•χαΙ της 8ί ης χαταβοΧης τβ^ 
#ι*ντρόφων. Έπειίίϊ * καταβολή ίκά^ον τίΛ** συντρί^ων ε1^ τί 
Ϊ500(Τ, 5 10000^ /ί'500 Μ800 

βοοϋο- 6ϋοοο 6θ0οσ βοοοα 

Τίς ολ-ης καταβολής 60,000 ^ είναι φανιρον^ δτι τα [ΐίρη τα*ν ώί 

Ιϊρος ?ά χίρ^ϊΐ ^β%^ ϊ* *χ<^νν τίν βώτβ? λ^ϊ^ν- 'ΛβΗ«νΧΡίρ 


3ΐα χαΐ το^ τ%ρν τοϋ ?5ΐ<ραλαίοι;. 

ΚάθΕ ^φάλαιον το όιτοΤον ^νιι^ικ τ{^« |ΐ 9($8( 2ιά ν' άγτ 
ράσ-Α Ιίιώ^τ^ϊσίας'» ?|^αρ5ομςι ικ|»0Εγ^ατ<ύ3ΐ^ « χτλ,* νποηΟβτα^ 
ΰτι φίρεκ τόκου ς* 

Ό τάκος συνί\%]ΐ$ λογαριάζεται 'ϊτρδί τβ^α τοΤζ έκατο>^ "τον 
χρδνον >ά[ΐ,βάνο[ΐ,8ν ίηλ• το ^φάΧαιον |(ΚΙ ίιί νί * }^ίς 3ζρν 
€Γΐ(Λ£ύση'άς (ΐβσον ^γκρίσ€ωί• 

Οϋτ«; οταεν λεγϋϋ[<,8ν) 4 τΙ^Χ,ος 'βιναι ιτρδς 5» 6 % 1 χοίς ΐκοι* 
το» τον χρβνον-ί 6νν<»5{Α6ν ΟΤΙ το χεφάλαιον 100, τιθέρ.δ/ο». καθ* 
47:θΐονϊί)ΐΓοτ8 τρίπον^ φίρ«ι ιΐς το τέλος το5 χρΰνοιι ^ 5 ^ 6 η Τ 
τδκον χο6ρ£ςά»ταί ϋ ώτ»* 5 τ. <^ο» βτ. ^\ο 9| Τ τ. ο\α * καν 
«χαγγίλλβταε 4τ τοϊς ίκατον^ 6 τοΙς έκατον^ 1 τβΐς ίκατήν^ 
Η τψ^ τβ5 τύκου {αταβάλλβται κατά τάς ΐί^ρ ιςάσεις• 
3 110. Κς(ύ να λ69«ι>ρ.εν τ4 ζίΐτη{ΐα το3το* 

Πόσον τδκον φίρουν βίς ίνα χρδνον ;50σ ίρ.^ ττρος «τ-ο^) τω^^ 
χρίνον; 

άΐΛ να λϋσω|Αεν το^?{ιΤ7ϊ(ΐα τοΰτο λεγομεν• ίάν ΙΟαϊρ. φΙ. 
ρβι>ν5ίρ. , αί 1500 χδσα;5 καΐ λα|Αβάνθ(Λεν την άναλογίαν 
100: 5;: 1500:χι βκ τττς δττοίας ευρίσκθ(ΐ8ν τον (Ζγνίϋςον χ Ρσον 
,Λ><1500 

^ ""ωο — ' "* ^^^^ ^* "^^ ^Ρ"Ζ• ^'^^' *^^^ * '^^'"*^ ^^δ^ν - - 

1500 δρ• εΙς ίΰέςτ,μα-βνος χρόνου ^ ιτρος 8τ: ^ τον χρόνον, 
^ § 111. Δυνάμεθα ιτρος τούτοις να ζητίι<«»|«ν τΐιν όλικίιν ^β* 
<ϊοτιιτα το5 κεφαλαίου 'καΐ του τόκου ^ν δχοίαν ιτρε'ιτει να, 
ίκληρώσωξιεν ε^ς ίιάςηαα ίνος χρόνοιι ίιά τάς 1500 ίρ. ^ προς 
θτ. ^0 τον χρόνων. 

Ει; την περίς-ασιν ταυτην λίγο{ΐ8ν• βάν το κεφάλαιον 100 γί^ 

>6ται εΙς το τέλος του χρόνου 105^ -κδσον δέλει. γέν^ι το κε- 

^άλα^ον.15001 καΐ σχηρατίζοι^εν τίϊν άναλογίαν 100: ΙΟδΤί: 

1500: χ» ιχ, της διτοιας λαρ:βάνο[ί.εν χ Γίτον μί 15ΐ5 δρ. -ι• τζ^μ. 

--^Γητα αυ|Λφ«νοδσαν ^ τ» ίτροηγοίϊ^^νον ιτύφϋιιγρΛ•. 


νου• φις ρ&ν τίΐν ιτρώ^τιΐφ» %ιμςζίβΐν |υ|ΐσχο{αν ι^ον τόχον 2(1 ?ν« 
χρ^νρν, .χαΐ 'ζτρν τεαλλατΓ^Ο^Φ^^ζομν μιί τ^ν ,άρ(6{<ον τΰν δβίορ.έν»^ 

|ί%όλονΟον ζητιτ}!.»• 

χ . *'£;{χ.χορ3; τις «{(.^ν^^σ^η βΐ; «^ος: 3ί1 3^|Ρρ0Ρ^^ου« άπό τίνα 1)^9• 

την ί^5,000 δρ. ιτ()3ς βτ,^'^^τέν χρ6>0νί χαΐ τάς βίι^ίδφχβν <|ς 

τας 1β έχτωβριου τοΟ 13ιΌ(> χρόνου νζιΐ}τ^1τα& να ε&ρω^ν τον τδ« 

χον το3 χ8^αλαιο(; βίς τύ ίι^ς-ηρκα το5 χαιρο5 Γούτου. 

* *Εάν χατά ΐϋρ&τον ζητίισω[ζ.»ν τον τύκον τδν 25,000 ϊρ• %\ζ 

ίνα χρόνον -ττρι^ς 6τ» ^\^ » βορίσκορν ώς άνωτίρω (ΐ1θ) τ))ν «νβτ- 

Χογίαν 1{0θ:β::25000;χ ίκ τί(ς βιεοίας λο&{ί.βάνο|Αβν χ Γ(ΤΤ)ν μΑ 

1500 ίραχ{ί,άς• καΐ οίτος είναι 6 τδκος τΦν 25,000 4ρ• ίΐ βνΛ 

'^ρ^ν. 

Ό χρόνος σύγκειται εκ 365 ίΐ[«ρδ)ν^ κοΛ ίκ τ&ν 91 <ρε»- 
ρουαρίου ρίχρι τδν 16 όκτώβρίαυ^ ε-ίναι ^38^ίΐ|ΐ8ραι• όθεν εί- 
ναι φανερόν 3τι βάν-» άντΙ να κρατίι^ τά χρί»{^«^« 3β5 ?^ 
Ι^ερα;^ δίν τα κρατίιση ύγ,\ 238* ϊέν χρεττει νά -ττϊ^ηρώαη 
1300 ίρ. τίκον•» αλλά ρ,δνον τδν τύκον τ^ν•238 η{«ρ&ν. Κά* 
{ινοντες λοιίΓΟν τ/ιν άναλογίαν 238 : 365:Γχ: 15(10^ ί» (τκοΙλ 
{χαράζει ΟΤΙ*) εάν {(ια 365 ήμερος {ιτλίιρύασε 1500 ίρ; τδκον^ 
^όσόν ιυρΙτίει νά ιτληρώση ίιά τάς 238^ καΐ ίκτελονντε; Ά^ 
Ιργασίαν, -ώ^σχΌΐ^γ χ Γσον ρ.1 ΟΠίβ ίρ. καΐ β λειττά* . 

^113. Ενίοτε ζητείται νά εδρα>(ΐΛν ττρος ιεδβα τοΤς ε«€ατοι^ 
κεφάλαίδν τΐ ίτΛιι, το όττοΊον ε1ι το τίλρς κβφοδ ^;νος φέρβί» 
%ροσϊιωρισ{ΐ.ίνον τινά τοκον• ^ .... 

Προ; ι:δ*α τοΙς εκατόν ίτίδη ιτ.χ. τοκεφάλα^αν 28ίΟΟ.θ5ρ> 
Το ^οιον εΙς το τελο; 3 χρόνωνι εδωβε τόκον β-^Ο^Ο ϊρ. 

Κατά ττρ&τον Ιχει))) ό τίκος τ6ν & χρόν«ν .ι^να* 5040 ^ δ 
τ»3 ίνοί χρ5νοϋ ^λει εΤνβι τ4 τρίτον, τΛύτι» της «ο^ύτητο;» •^ 
Ι68θδρ• 9 βθεν λεγο()ΐεν^ ίάν 2&|Θ00 0ρ« ης^ς-φρα^Ινος ^^ρόνι^ 

ί^ρον ιβ^ 4ρ/ » λΙ }(]^ ίΓΟ£*^ |ίλονΐί; γ4ρ<^/. ?«1 5ίχ»ΐ'•β'' "^ 


ι 

^* ΑΡΙβΙΤΗΤΙΚΒ 

ίναλογιοοτ ^βΘΟΟ: 1680ν:ΐ0θΓχ» έκ της; ίτζονα; <7υ«ίγ(»(«ν χ; 

Ισβν |ΐί 6, δς-ΐς εΐνα^ δ τδκος τδ> ιοο ίς ?να χράνον• 

^ 114. Ποίον κδφάλααο> ττρίπε* νά &β<τω{<.β)τ^ ιτρος Ίτ. ο^^ι ίιί 
,νά λα|ίβάνω{ΐεν κατ' Ετος τοχον β^ΟΟΟίρί. Γό τδκος Τ ίΐ ενχ 
χρόνον^ βίναι.ττροί το κίφάλαιον ΐοσ^ καθώς 6 τδκος 6000* 
ί:ρδζ το ζη-ί-ούμδνον κεφάλαιο ν όθεν ίκ τής αναλογίας Τί: 100:5 
6000: )^* σϋνάγο{Α8ν ά^ιίσως Ζτι ΐίρϊπβι να δέ^ω^ιεν κεφάλαιοιιι^ 
85,Τίΐ4ΐρ. καΐ 2^ λεπτά• 

ηϊρΐ τΤίς {Λβθδίοϋ της Τφαιρβσεως (βδοοιηρΐ^)^. 

§ 115. Όνο[ΐάζβτα6 υφαίρεσις 6 τδκος τ&ν χρηρ,άτων^ τα δ- 
.ΐΓοΊα τραπεζίτη; τις ίίϊει είς τίνα οςις τον πάροίλσιάζει Εν γραα-- 
ρίτιον^ ^ο3 χοίοϋ Λ 7Γροθ2σ{ί.ία άχδ{ί.η 51 ν εφθασεν «ϋ η χαριζο- 
|ί.β'νη ποσδτο; εΐ'ςτίνα χρεώςην ίιά τ5)ν έξδφλαισίν ένος γραιι- 
ρΛτίοϋ» προ τηςχραθεσ[λίαςτοι^. Ή υφαιρεσις λ«{ί.βάνεται διττές 
ϊςωθεν καΐ ϊ(τωθεν. 

Άς &π(ίθίσα)[ΐεν οτι παροϋσΐάζθ{ΐ,8ν εΓς τίνα τραπεζίτην βνΎρΛυ^ 
.|ΐατιον 6κ &000 ορ. ^ το δποΐον -κρίχει νά πληρωθώ) αετά £να 
χρδνον» καΐ 8τε σϋα<ρωνοδ{ΐεν ^5.* αατον νά ρΛς το πλήρωση μ4 
δφχίρδσεν.προς 6τ. θ\α τον χρδνον νά |ϋ.δ< πλήρωση δηλ. την 
•ις το γρα{4|ΐάτιρν περίβχορ,ίνην ποσότητα ^ κρατ&ν τον τδχον. τ&ν 
δΟήΟ δρ. πράς 6τ. ο^ο τδν χρδνον. •0 τραπεζίτης τότε κρατεί 
1%0 δρ. δφαίρεσιν δια τδ γραμψιχτιον των £000 $ρ. » καΐ [Α«ς 
ρ.βτρ4 μόνον 1880- 3ςαΙ αδτη είναι ί δνορ.αζο{Λ8νη έξωθεν υφαί-. 
ρεσις. 

• § 110. Ό Τραπεζίτης |ΐοις ϊδωκβ πραγ{^ιαςτικ&ς 1880• άλλα 
6 τδκος τών 1880 δΐ ?να χρδνον προς 6τ. θ\^ο είναι 112 δρ. καΐ 
βΟ λ.• κρατ&ν δέ οώτδς 120, ίλαβε περισσότερα παρ οσα πραγ- 
αατικδί το3 ανήκον. Δια να προσδιορίσως&εν λοιπόν τίιν καθαυτό 
ΐΓοσοτητα τί>ν.δ^οίαν πρίπει να (ίΛ; ίωση ^ προς• ρβχο«.εν εις τίϊν 
άκόλοι^θον (ΐβθοδον τδν τρι&ν. *0 τδκο; 6 8νο6{χ.6νος γ.1 τδ κε- 
'ίφάλί^ιόν ίσο ή 106,. είναι πρδς το κβφάλαιον ίνοόρίενον |ΐ4 τον 
Τδκδν τον^ 3000, καθώ; 100, τα δ«οΙα ^'λθ|ΐ8)» λάβ&ι δια 


2Ι0ΙΣεζαΔΒΖ ^ 

]ΙΙ&;^'^ς.το ζιτϋρρΕίΡΟν ΧΕφάΧαιοΐι^ νΐΟβ: 2000:: 100: χ^ ^ 
ο^ύΐΑ δι$2( ττη» χ•σδηιτ«:188β. ^« χαΙ Π9 λ• τ9)ν όχοίαν 6 τρ«- 
'^ζίηκ ιερίπ&ι ψί τΛπρ&η λμ ι&ν.Ι880* χαΐ αΰηι €ΐια& ^ 
ίσαιθεν αφβκρεακ^•. Εκ «}ν>•«ρύτι» «ρίςασίν &»τοοΜ 120 ένοό* 

£90Ο- χαΐ <1$ /ιίν ^ί^ιηιρ^Βί^ τίαιας Ιΐ3ί• χαΐ21λ• ^ν1380 

«ι; &Ο00., 

ΠΡΟΒΤΛΒΗΛΤΑ« . 

43^,458 4^101,033,020• 

— β:84β,354Λ0ίΓ*— ^ 9Λ54>6β,001.— 8*13;3Μ^000*- 

3,582,504,386^ 

' Α . 39,321^)02425» - 

ΤΙ. Ποϊον Λναι,το Λ»φ*1βίβν^ϊ β.άκΛοδ0»ν άρί0|ίβ)»; 52, 
Ι4β ,432 αΟ^ί Ι^ 2Ό,40ρ,012,345.-ί• 42 ,053 ,β18 ^01. — 

Μ,η08»023,45€;— ΙΟ^ΐ;ϊ89ΐν>1*• 35^31,043,5β1- 

Α. 130^ 406» βαΟ^-ΟΛ•. 
Π. Ν* άφίίίρ6<Λ>ρ^Η 
^ τύν 4,042,843 £^ 5^)00,000. -^««*^• δδ'^ΜΊ 

28Ο,00(Τ ίχβ 42,000νί*>• — κ«ρτ^• 4Κ'73Οι00β 

«,183^543 άχ» 23^33^3•— ^3ΜΡΓ»*• Ι00/«0 

:ΐ-.42,8ΐ2.'ί4ί *Κ9 ίθΟ9ν»Ο,00Ο^— «^ά>• &«-Τ,12%«*•• 
Π. Νά «ο11»:%αΛί«^^ 

β8Π,000 |ΐ>35β/ γί>δΐ^• 944,η^/>^ 

530,614 μ 490Τί. Τ'^^' 21,«β4|Λ44,1ί3. 

— 1,931 315 ΐίΙ ίΟ,ΟΟΟ. — γ<>*1^^ 3^91^4ϊ,«ί»,^9 


1 

^* ΑΡΙβΜΗΤΙΚΒ 

άναλογίοοτ ΜΘΟΟί 1680^-^ΙΟθΓχ» έχ της, Ηοιιχζ <7υ«ίγ(»(«ν ^^ 
ϊσον (18 6, δς-ΐς είνα^ ό τδκος τδ> |θθ ίς ?να χράνον• 

^ 114. Ποιον κίφάλααο -κρίπε* νά &β<τω{<.€)τ^ -προς Ίτ. ο\|| ίιί 
,νά λα^βάνω{ΐεν κατ' ϊτοζ τ4χον 6^000 ίρί. ^ Ό τάκος Τ ίΐ ενχ 
χρόνον^ βίναι.ττροί το «φάλαιον 100•^ καθώς 6^ τ&ίος 6000% 
•πρδς το ζη-ί-ούρνον κεφάλαιον όθεν ίκ τνίς αναλογίας 1: ΚΚ):5 
6000: ;^* σϋνάγο{Λ$ν ά[ΐ<σ(ι>ς 8τ6 ΐίρΐίπβι να δβ^ω^ΐίν'κεφάλαιοιιΐ' 
85,ΤίΙ4ΐρ. καΐ 2^ λβιττά• 

Π£ρΙ τ•3ς|ΐ«θδ4οϋ της Τφαιρέσεως (βδοοιηρΐ^)^ 

§ 115. Όνο[ΐάζβται υ^αίρεσις 6 τδκος τ&ν χρηριάτων^ τά δ- 
.ΐΓοΊα τρατΓβζιτη; τις ίιϊει εις τίνα οςις τον παρουσιάζει 2ν γραα-- 
|ί.άΓΐον, το3 χοϊΌϋ η προθ2σ{ΐία άκο{ί.η 5ίν ϊφθασεν ϋ η χαριζο- 
|ί.ίνη -ποσύτο; εις τίνα χρεώςην ίιά τ5ιν έξόφλαισίν ένος γ>ρ«{Λ- 
|ίΛτίοϋ* τφο τηςπραθεσ[λίαςτοι^. Ή δφαιρβσις λ«{ί.βάνεται διττές 
ϊςωθεν καΐ Ε(τωθεν. 

Άς υπαθε'σωιιεν οτι χάρου σΐ6^0{Λβν εΓς τίνα τραπεζίτην ,βν γραα* 
^ατιον έκ &000 ίρ. ^ το αποΤον -τρίττει νά ιτληρωθ^ϊ αετά ?να 
χρδνον» και δτι σϋα<ρα)νοδ|ΐεν {ί,'αατον νά (ίας το χληρώίπι μι 
δφχίρδσιν -προς 6τ. «\α ^δν χρδνον νί ρ.δς χληρώση δηλ. τίιν 
•Ις το γρα{ΐ(ΐ.άτιον Ίτεριβχορ,ίνην ποσότητα ^ κρατών τόν τ6κον.τ6>ν 
δΟήΟ δρ. χρός 6τ. ο^ο τδν χρδνον. •0 τραπεζίτης τότε κρατεί 
1Μ δρ. ύφαιρεσιν δ ιά τδ γραμ^άτιον των 2000 $ρ. » καΐ ρ5ς 
ρ.ετρ& ρ,δνον 1880- καΓαίίτη είναι ί όνορ.αζο{Λ8'νη έξωθεν υφαι^ 
ρεσις. 

5 11β• 'Ο Τραπεζίτης |ΐδς βδωκε πραγι^αςτικδς 1880• αλλά 
6 τδκος τδν 1880 δΐ ?να χρδνον προς 6τ. θ\^ο είναι 112 δρ. χαΐ 
βΟ λ.• κρατ&ν δέ αΐιτδς 120, ΐλαββ περίσσότερα παρ οσα πραγ- 
ααηχΰς το3 ανήκον• Δια νά προσδιορίσω^αν λοιπόν ττιν καθαυτά 
ΐΓοσδτητα τίιν.δ^οίαν πρίπει^νάαβς δώση^ προ^ρβχοιιεν εις τίΐν 
άκδλοι^θον (ΐέθσδον τδν τρι&ν. Ό τδκο; 6 ενούριενο; γ-Ι τδ κε- 
'ίφαλάιόν ίσο ή 106,. είναι πρδς το χεφάλαιον ίνούρίενον |ΐΙ τον 
Τδκδν τον 3000, χαθώ; 100, τά ^οΖα ^'λο^ιε)» λάβδί δια 


. Ν 


2Τ0ΙΣ£Ιί2ΔΗ2 ' ^ 

Ίί^^^Ί^ζ.'ύ ζ»τθΰρβνον χβγάΧαΐ0)ΐ9 %•106: £000:: 1ΘΘ: χ<> ^ 
ό^βια δι$8ΐ τί»ι» ΐΕ#σδτητΛ:18β^ 5ρ• χαΐ Ί% λ. τίιν όιιοιαν 6 τρα- 
^«ζς^7|ς τρέπει νΐχ τεληρώίιτίτ» άντΙ τΙ^ν.ΙββΟ* χβιΐ α&ηι €ΐναΕΡ ^ 
ϋσοΛδν &<ρβιρβ<κ€^ £1( τϊιν^^ ιτρώτι» «•ρίς:ασίν 6^τόκ!κ ΙΛΟ Ινο4- 
{«βνος ^€ τίιν. «ασίτητα 'ΐΑνν %οίαν 6 τραιεεζιτης δίδει παράγει 
£90Ο* χχΑ Λςτ3))^ίηυτίρζ/»ί.τί7Ϊος 113 δ. χαΐ21λ• τ&ν |38.β 
κχΓ ΤΟ^./κρβσβλτδ^ι^νος, «Ιί τΰώίπο^ 'κίτντ 'ΐεοφόττιτοι. ιπχράγη ειτι•*• 
βη; 5^000*., 

.. . . ^ . 

ρ ι θμ&ν* 

43^,458 "4,'701,033,029^ 

— β:84β»354^0ίΛ.«~^ 9*654^966,001.— 8*13,152^001. 
3,582^04,3»6•. 

* Α. 39^41^)024^5•^ "^ , 

II. Ποιον 6Ϊνα6.Λ•4 «φάί«ίόν^ί β,ίκΛουβων.αρΛρ^)»; $2, 
14β ;43*α09^ϊ ^ δΡΌ ,4€ί ,012,345;-=- 42 .053 ,618 ^01.— 

* 19 ιΠ08 >023 ,45€. 1—10 ,Μ? ι389ΐ^1». • 35 ,631 ,043,561•. 

Λ. 180^406^910^390*. τ - . 

Π. Ί$\ά(^ζΐΐρί(ί^^^ ...-'- 

τόν 4^642,843 χπϊ 5,000,000. -?-α«τάΧ• 55145Τ. 

280,000^ ίτά 42,000/ΗΚ>. -— κ^ρταλ. 41,73:0,000 

2^,183^43 άχο , 23,633;643 . — « χατάλ . ΙΟΟ,ΟΡΟ 

^ί-• 42,812,1^41 *7Γ3 ΙΟόΟ,ΟΟο,ΟΟΟ^*— «ατάλ• 951,121,?59.; 
Π. Να το1λαπ%ασιάσω^ί.εν \ * ' ' 

τον 15^649 ^6^519,; — γινύ^ιενον 43^800,111* # 

681^,00δ ΙΛΫ'356.-~γιν6ιι. 2 

— 530,614 ^ί 45001 . — γ:ν%. 23,884,044,11'8. 
^ _ Τ[^901ν3ΐ5 {ίί $0,000. — γι νύ^ι^ί 91^641,250,000 
ΗΡ— ίίΠ,08*,009 \^ί ^>ίθΟ• — -γΛ^βρ. 31ΐί2'5δ^^8,«»Λ•0 

' ' - ^ • ι ♦ • • * 


β^ ΑΡΤβΜΗΤΙΚβ 

^-^ 103»03σ,405 ^2 504^,031,^1« *--*ρο{/^. 61•43ΐ6«465^54^, 

961,405 . 

Ποίον ιΐναι το ιτηλίχον )|^. 

το3 43,δ(>0^'7Τί1 ίιά 519. ιιηλίκον. 15,649. 

£44,512,000, >ι« 356. ΐϋτιλίπον. 681,000 

23^884,044,1X8 ίίά 45,001. ιτηΧ. 530,614; 

— 51,659,066,400 ϊιά 55,600.— ^ιτΐιλ. 961,434. 

619,543,820,000 ίιά 10|000.-—7Γηλ. 61»954,382:• 

ΠοΤος εΐνβκ ό [ΐίγκΓος χοινιος 9ιαφ«τ^ (ΐεταζα τ&ν ά|>(θ(ϋ.&ν * * 
9024 χφΙ αΐ60) χαΐ (ϋτβξίΐ τΰν ^1 χαΐ 41. ~^ 152 χαΐ Ι 

Π• Να φίρ«ιΐ[αν Λ: τίν οΣιτον ι;αφονο(&ο(ς^ν ά. χ& χλάσ^ιατα Ιρ^'^ 
Π. Να φ«ρ«ΐ)ΐι,8ν βίς τον αυτόν ταρονο^ς^^γ γοί χλάσ|ίατχ • ϊ^^ 

^ , 1 -ί 1- ^ϊ , υι ϋ «^ 4τ ^* 

3,4* 5 » 6 * 10 Ι^ί » 15 ' 30 ' 60 • 
-^• βΟ^ δϋ' βο' Ιδ' 60» βό'ΛΓ ^ 60' 60 ' 60* 

π. Να φέρω^ιβν 4ΐς 'ζονν αττλους-βραν τα>ν ^ορ^^ν τα χλάσ{£ατο( 

84 *^ Χβ4 ^ 6θ• " δ02Ϊ• 

21. Να Ίζροσ^ίσιαγΛν ά τα κλ4σ|ίΛτα ^*^ ' ^• ' β Τ ' Τ * 

Π. Ν• άφαιρίβωρχ ά .% άι»4 * Ρ'"^"^ ^-^^4 «*'* ^^**'^ 
Ο, Ν» 5®λλα«λααώ<τ»ι«ν ά ^;* Ι^* Τ* ^ 1& ^^^ ^^ *' 


Α•...ώ. -1.. ^ίι ^^ι γ'^..^^6^^'τ4;, «•' ΐ8 •ΐ:•'ζ:•.-|^^ 

ί - '45,(Π0(ίν ίίί14ί©7β95»ν 0%9'35β4Φ> • - 

1^3^0057^ 78;α54«0(>^ 0^)00598 

74:,70δΟ. 44,78900α. Ο.8ΘΟ70α 

!^*%9000- 8:Αί>0ρθ(>^ σ;«40530 

Λ;^ 318 ,33 57 ( 8}^ «21898;^. 3 «1627^7 

ΙΓ. Ν' •άφοίΐρίβω[ΐ.£νι^:τοίίς άκρλού^ας 58Χ#ϊ1κοιις άρι5ρ.οος.τον βνβ,: 

Τί ,4841 4ίΐ7^ ί ^ ^7? ν0Ο34 χ 
43,375: 89 ,65 7; 5. 7 >876 ; 

Λ. *9ι9ί»;> «47 ,843.; ίΪΛ^. 

^ν. , 5?7»956*(αΙ 0^518:,— τ*^γϊνί{6ΐνον,'' ^, 

32,?79068^^ 
-^ . 7«6843. {ί:έ^ 5;ί«ϊ*β^Γ^χ$ν4{ΐ.βνίη^. 

415«5^5778 

Ό,0ί2^3144β. . 

σ^3£46. [16,0,0236^^ γ&νο]^βνβν, 

σ,(ησ767£544^ 

Γ8£ίΙΙφβΐ3Ι^• . 

το3 0,^4 ί ιά 4. — τηλίκον 78,5. 

— 295, 75 ίια β^ 45•-~πη?.ί;<:ον:5ίί^ - ^ 


68 ΑΡΙΘΜΗΤΙΚΗ 

-^ 180,516. ίδά ^^^3• — • ΐϋ7ΐΧ&•ν Ο^Λβ • 
-^ 34246,056 ίιά 406. — ιτηλικσν 18,546•* 
— 7,Μ406 Μ ΜΙ• ιτηλαον Ο'ΟΟΙδβ/ 

• - . • ^^ ι 

ν • 

Μέθοδοςτων Τρ(δν*. 

Π • 30 [Λβτρα τσδχης τι^ιδύταε 800 ίρ3ίχ{ίδν • τ« &40 της ν* 
ίίας ποιότητος 9 'τυόσωνί 

Α• 6400• . 

Π• 130 χ«λε6γραρ.{ΐα οΓνοϋ ηι^ίονται 90 ίρ«χ{Λν% τα 300 το.* 

, Λ. 20Τ 4ρ, καΐ 10 -ιτβρίποϊ/ λ&πτά* 
Π• 8κ ^ιίτρον υφάσρ,ατος τιραταβ 6 ϊρ• χίχΐ ί5 λ,» {ΐί 281 ^ρ^ 

Λ• 45 \ί.έτρΛ^ 

^\ 4" '^^'^ γίτρου υγάσ[ΐΦΓος τερ.©νται -^ της. ίρΛχμης^ ιτδν 


σου τα —; 


Λ • -^ της *ρί3^1^ίκ « ίΐ. ΐΛρΐΐτίιΐ 83 λ^ττ^ν» 


0(«τ 


π• Το χδρτον λβκβο&^ίου τίνος άρχιΐ νά 3ρ«φη 18 ΐχιΛυς Ας ίιί 
ςηαα 1 έβ)θ[ΐά^ων* 42 'πδσσν χαιρόν \ίί Χ9 (ίων χόρτον )αναν• 
ται να τραφοΟνι 
Λ* 3 εβδομ,άδας* 

Π• 800 ς:ρ«τιΙί)ται ΐΓολιο(&ού{ανα{ ιίς τίνα ιτίλιν^ ϊχοϋν (ΐΛνο^* 
00 -^ ή[£&ρβ>ν ζΰύοτροφίαν• κόστΗ ίΐ( τδ>ν ς•ρατι«τ6ν τούτων ιτρί-' 
ΐΐκΐ να ίξβλΟοαν ):ά να έπαρχέσονν (Ις τους Χσικους αΓζ»(^-» 
φ&αΐ; αύται £20 ήριβραςι 
Α. 680 ςρατιΘταί*^ . 


ηον τΙΙ»ν ι:ολ(ορχτιΤ&ν, ίφονβόθησαν η α.1χ(ΐαλ(κ>τίσθησαν β6θ* ζν 

π. "Βαν ϋ ατινα χρήσιν βίν^ι δΜβρίΑ^ακ: 1^;((4τμι 1φάσ}ΐα70<' 
Ιχοντβς ιυλάτος -|- -Ροϋ {ΐέτρου ^ ίιά τ)ϊν αϊ#τίιν χρϋσίΐτ«»•ο<ι11<ρΛΑ 

Π• Διά νά ρ*Μι?ίρΛ τκ Π4*,οαο•χΛί!ίίβ{λίΙά* Λ; ί> .νςηί 
μ^40 {ΐΛρβα^έτρββνν ίλαββ'ίφ» ίρβΕχ|*.«ί . κ^Ι 94 λ^τδ^τα•. Β1? 
ΐίίσα {ΐβριδρτρα -κρίπίΐ νά (αταφέρτι 423,000 χι?λφγρρίί.ΐΑα μλ 
ϊ)ιν Ιίών «οσάταταί . : •. ν '. ^ 

Α; 1ί>,449 ρρ**{Λτρατ .ν — ' . >: 

Ε^ »ΑρίίΡΓ*3ΐτ»ν τις ίί»ν?ΒΤ«ί νοι ,οΙκοϊθ|<Αη^-.οΙκ4ν τ»α.;ε\ς83 1^ 
|ΐ1^ς («.4 £4ι έργοΜς^ «ς ^^^«^ ?>νί^ .ίΑνατβ^ νά τον ,οΐ^οϊο- 


Α; 58 -χ• 


τ4ν Γί^ον δρδρν ιιεριΐϋΟίτών 8 δρα« Φ ί,^ραν* 

, « . # »* • • . •» .^ * 

ΙΤ/Μέ < δ*ατ4Τ^ιτρβ ^χυροιι τρέφονται 4 Ιιερ,ΐ' 8.ίΐ{ί.ίρας; 'πί^ 
«({ ή|ι^ρας ίυνανται νά τρα<ρ<ών 3(^ ρ 136,5 ίκο&τδλ*τρ<? $ .^ 

Π. Μέ 2400 $ρ• ιυλτιρίνορν τ4ν {ΐ-δσθον 5 άνθρό)7:ων εΙς ίιάςν 
Μ 9.%. εδίηιι^ίίώΗ κί0 6 ν.ΐι^ρδ^ν• ^ι^ 3600 ιτόαα; ββίομάδας δυ- 
νά|ΐεβα νά -πληρώσωιιεν 13 άνίρώιτους» , ^, 

Α< >ϋβίοράίβΜ ^Λ » ίΐ«.ίρας• /. • 


* ,' • 


5 ίήίΑ^Λς• ^3Λ %]^4ΐ ίρί^οζψίνο^ Λ4 %ίί4^ Ηρ•α«( ^Α^ 
* λά&Μ 

^«• Ζ«γ(ίάφο< τ« ζ(βγ|ί«ρ6ν %ώς ίτώχους ΙΛς^ όι«6οιι 9 ^ίζύ(ρόή^ 

-Π. 90 ίργάται %ρχοζ&^ιΖ δρας -τίρ: ν^^* ^Λ Μ ^^ 
δίτίαψίίν ?να αυ^ακβ 50 {λίτρων |ΐήχονς'« 12 ΐ!λάτι^ν$<»^χα1χ 
βάβώί. 'ΟΟ ίρτ<ί*α«Η 1*•6|«^ ^^ *ρ^|»»V Λ« νώτ«ς χί4ι«)^^ 
^ά σχίΐψ^^νν ^^λλαν ^αΚλακΑ ^120 [(^^ήΜΗν^ήιβΑΰρι 141 %λ4ί 
χβίΐ -8 Ρα&ρι>ς ι 
Ά• 20 ίιμίίραί* 

γΙρΛς ϊσ^α^Λν ίνα "ϊβ&ΐΐαχ* -900 γΛΐ:ρν^ 1^ίκαχΜς% 1 (ΐβΥροα .^φ•^ 
Ίθαυς« καΐ 2 ρ.£τ(Κι>ν τιλάτοικ* 16 ίλλοι Ι^όντβς 8:βα0{^^ν^ 
να{ΐ.ιν 9 ίργαζδ }ί.8νο«Λ £ΐς γην Ιχοίΐ^οεν 4 βοβθ|Α6ν οτχλίίίρόΏΤΓα^ ΙΟ 

Λ• 142^22 γίψί^ 

ΪΙ• ΤρϊΙί: ϊ{ΐ*ίφοί ίγίρασαν {ν Ίρ»ρτίβΐί Ινίικοδ (λοϋ^άκι)• ί 
ίτρβρΛέ ίί^ώϊα 21^$00 ίρ* ν δ ^6φβρό> 47^500 » καΐ δ τρίτο; 
8θ«0θΟ* *Εκ τον (φορτίου τοδτορ ίκέρβισαν 15,000 ίρ^ ^ιτη|« 
Ται να ίδρββμίν τδ άναλόγον κίρίος έκάς-όυ ί 
Λ^ Το? ιερώτοα ^ΙναΙ ^Ζ0ύ> τόδ ^«ύτβροϋ 5ΐθΟ^ καΐ τρΰ τ^ 
♦ου 6000» 

Π• ^Α>Λρ»7Γ&ίΤΐ^ ιΙποΟανων ί|α(νϊ χρίώς-^ ΠίΟΟ^ρ. ιΐς 3 ία^ 
ν«νάς•6ΐςταν τρίρβτ•^» 3000ί{^^^Γ^ ^φνρον 262β;ΐ 9(||{ 


' ' • ' . . . : . . . , ,^_^ 


• > ^« • 

]^ ^ τφίχον Μ121« "^^φΐΙοΑ (ΐίΗ>ν βΐ^ |αΐτρ9|Μ 4500 >ρ« 2η^ 

ρίτβΐ «όσον ϊ?^»?,ο^ ^νιιςίκ ιφίπδΐ >•1 λ«&ί Ιχ -1% ΐτοσότηη^ 

ίΰύηρος ^-|«.9 χαΐ 4 τρίτοκ τ» ||-.* ΙΙοΙον ιΐ^αιτο (ΐβ^ος ίχάτ• 

^Ρ^ 2χ .τ«ΰ χ<|&)ους τΑν 43,1100 ίρ• | 

Α« 3Γ^ ιτρώτ^• Ι&^ΜΜ^ τ•ΰ )£θτέρΕ;υ..1$.φΟΟΟ μΙ τ<οδ χρίτρνί 

ίΟέΟΟΟ- 

^ιχ^ν •ιεΐχ£ίριισιν* ί χ^τος ίθ^σΐ ,98^000 9ρ• αΙ ^^«[ρίαι^ί-ι 
(Μίναν ^1( τίιν ίταιριαν 1 χρύνον^ <Ι [ΐ%ι«ς« χαΐ Ιβ ^ιι^^έρβίζ*,^ 
Ιβύτ«ρος ^«500 1 ΧαΙ {{ΐ«ιν«ν 1 χρόνο)^ 9 («.ήνας % χαΐ 1βή(^^ας• 
1 τρντθ( 81,5009 9(αλ {(ϋΐνΐη^ 1 χρίνον 11 |ΐ^ιν6κ« Υ.Α (£ %ΐτ 
1^• 'κίβον ϊχαςος χούπή» ^ίλβι λά£&ι Ι« .Τ9δ χ^ρ)ο(ΐς τ€^ « «^ 

ί*•οθβί•'; . •.•. '- -•; 

Λ• *0 ιτρ&το; 9,131 }ρ• χορί ^2 Χ$\ί Ι&Δ«?^ Χ1%407 χαΐ ^ 
:ιιαΙ 6 τρίτος 13,811 χαΐ 10< 

15 ^Μ>0 ^ρ« αΐ ΑιροΙα^ τρίχ^ >ί« ^ιαα.οιρα^ρ&ν ,^τι^ύτη^ ά)^ 
^γας τ6ν (ΐι^6ν <ων χαΐ τοΰ χρ^νρϋ τϋς ^ιηηρ^σιας φ^• 7^ 
^ντβημιτάρχιις Ιχι^ (Μσθον 6000 )ρ« χ«1 12 χρ6ν»κιΗΠ)ρβ9ία^; 
λ 6(ντ|0!|ΐνΦαγ{ΐατάρχιΐβ ^{000 χαΐ 1& χρένΐι>ν {^ιορί^ιαν £ ταγμ^ 
«^"Ος 4000 χαΐ 52α χρ^ν υιειιρβσία^ν ^ χ«1 ύ λοχαγ&ς 0009, 
χαΐ Μ χρόνων £ι«ι^ο/αΫ• ΠάτΟ)» δοκλϋ λάβκι ύ χαθ£(<{ 
Ά. Ό συντ•αγ{ΐοβ««ρχτις ^4682 >ρ-< χαΐ βΑ>•> 4 ίντισννταγρ/ϊ* 
«τάρχης 3836 χαΐ 1• δ ταγ[χβτάρχιις 4091 χαΐ 80• χαΐ δ λοχφ- 


♦ ■ 1 ' ^ 

τΐ{Αίι «ό5 χιλιογρά|ψο« ι?οδ;{ΐ^(γ{ΐΛΤθ€• ^ ..- 1 

Α. 131 4ρ. καΐ 18^ λιιτρά. . . .• 

γάτοί» θηλ. βΟ κτί^ί»ς-^ρος3ΐΙ δρ. κβίΐ 15 λ. Ι^ας-ί^ -τΚν^Υΐρ^ 

ρχν• 5 ιτίϊΐϊρ«τΛς'^ι».χΤ4ςβ)ν?3Γρβς Ι 3(αΙ 50* 6 ξνλοχόττοιι^'τροί: 

>^ 4 λδ^τονρ^ς . ιτρος 3"Χβ(1 50* II χλβ(2θ9ΐθ£ο•ι< «ρός.^ χοοΙ 

ϋ5* 9 ξνγρά^ρους ^ρδς Ο^χαΙ Π5• 4 χαρτοχολλΐ|ς-ας;^ρος6 μο& 

80• * ςβγαςά< «ρος & καΐ 85• 3 ρλιβίου^γαύς -κρβς 3'κ«1''10.*• 

.ΖίΓτεΙται ί) άνάλογβςΛς ^χαςβν ίΛ^ίρι^ίϊί ♦άν-Λτοισν^ι^ν!^ 

σβυν νώ ττλιιρωθοίίν 4ςίαον-; ^ * • ..»...- 

;Α. δδρ* καΐ ΐΰΐρίτΓβϋ 95 λΐ^τά• . .:. »..^•.• • 

Π• ^Λ ^^165 ίρ^ίχ^^ιαί-'ι^ 5τ^ ορ^ο ιτ^σα^ &&λ0«»ν.γ£νβ^€2ς «& 

τέλος ««5 χρβνου ι : . .; 

Α.• 21,053 δ}>• χαΐ £5 λ^ * ..^ • : 

Π• Ποϊον κβφάλαιαν τ,ρέτ:ιι να ^ί^ής €ΐζ •ηίκονκρρί βτ* 1>\τ 

λα -να λα{ΐ.βάνη λΛτ'ϊτιρς βΟΟΟ 8ρ• 

Α• 120,000^ . ^ 

β• ΜεταπωλΕΪ ης Λκίν τίνα τδν *ΐϊοΙΐίν ίγδρβκτί'» καΐ χερ^&'βι 

13,000. ϊρ• 5 α4 τβ κ^ρδο: το» βίνο» ΐζ|)4ς 15τ• «\ό• ιΛσ^ οΪμγο« 

ϋγόρασβ τίν οίκον τρυτονι 

Λ** 80/Κ)0 ίρ• . . ' 

Π• "Ε^ίΛορίς ης λνος^ϋρ&ν κατΙθβ9βν«!<τ(να τραβλβζίτιιιρ |^ τό« 

7ί9¥ το κβφάλα6ον 6,500 {>ρ* Μιτα 3 χρόνοος καΐ £(ΐϋνας δ τρα^ 

•πβζίτης ίπλίϊ|)ωσ8ν βίςτον »«&ςρίψαντα-1{ΐ«ορον Π152^ί* χβΙΐΊ 

%• ζκιΤίΤται % τ([ΐ{ι τοδ τόκον• '* * ^ . 

Ά•. 5τ• θ\ο• 

]2• ^Ιδιωτηςτκς κατίθβϋΐν ιιί τοκον βίς τίνα Ι(&ιτορον 6γ5Χ)0 ίρ* 

Φ:ρος 5τ• <^^ τον * χρ&νον• ζι^ύται/κίσον οΐτό^ ιτρίττει ν• λά6η 

(ατα 3 χρόνους καΐ 2 (ΐ^^αςτ 

Α? 152» ίρ. χαΐ 11 λ• 

η* "^ΐΓορ^ τ(ς (ΐ)ι ίϋνάμνος ίίά τινοκ( ^ρκςά^βκ να ι^λΤιρύΜ 


150 ϊ^-'^ >χιλί2γροίρ.|ιον• χΛιίγραμρΐα 3^ρο^ 142•• *ϊ χιλ^» 

Α. 131 δρ. καΐ 18 λβιτρά. . * 

γάτοΐίί θηλ. βΟ κτίς-ΛςιίΤροςϊίΙ ίρ. χΑ 15 λ. Ϊ«ας•<^/ΐ:}{ν-γΐ{ί4^ 
(ΛΫ• 5 &ιηϊρΒΤΛς'Λι»^Τ4ςβ)ν,τρβς Ι οβαΐ 50^ 6 ξνλοχ09Γθ«ι$''9Γρο^ 
θ^ 4 λδπτονρ^ς . ιτρος ^ -^χάΐ 50* II χλ£(2θ9Μ£0•ι< «ρος.^ κοΑ 
ϋ5* 9 ζ•«γρά<ρουέ ^ρος^3^χαΙ Π5• 4 χαρτοxολλ1|ς•ας.']^ρο^^^ μο^ 
80• * ςβγαςά< «ρος 2 καΐ 85• 3 {ΐολιβίοιφγοίις ^ρβς 3'5^ΊΙΟ. 

σβυν νώ ττλτιρωθοίίν^ξίαου^ , * • ..,..- 

;Α. 2δρ* καΐΐΰίρίπβϋ 95 λι^τά• . . :. ν^ . 

Π* Αϊ 25^165 3ρ6£^{ΐι&1•ιηρος 5τ^ ^ο ιτ^σα^ &6λ0«»ν.^«£νβ^«1ς <^ 

Α• 21,053 δ}>• Μχά 2^5 λ^ * .^ / - 

Π• Ποίον χβφάλαιον «ττ^έίΓει να ^ββ^τις εΙ< τίχον^ρρί βτ^ ^\^ 
Ι(ά Λ^ά λβ{ΐιβάνΐα ίϊΛτ• ϊίρς βΟΟΟ 8ρ• 

Α• 120,000* ^ 

β• Μ8τατ:ωλβϊ ης οίκον τίνα τίν ί5ΐϊο%ν •&^δρβΜ«'» καΙ χβρίδ'βι 
12,000. )ρ^ ^ 9Μΐλ το κίρδο; τον »Ινβκ ιφ^ 15τ« ο\6• ΐΓβ9(^ οΖι^ο€ 
4ίγόρασ€ τ4ν οίχον ιτ^&τονι 

Α** 80/Κ)0 ίρ• . 

Π• ''£(ΐ.χορ6( τι% 2ν6ς[ϋρ&ν 9ΜτΙθΐ(τβν«!<ταια ;τρ»λβζ4τΐ9ν.|^ τ&• 
>(ον ^ χβφάλαΜν 6,500 {>ρ* Μιτα 3 χρίνοος χαΐ 2 (ΐϋνας 6 '^φίχ^ 
^ζίτης ίπλί»]ρωσΒν «Ιςτον ί^ιςρίψαντα 1{ΐ«ορον 1529 ϊ- χαΐ ΐί 
%• ζκιΤίΤται 4 τΐ[ΐ1» τοδ τόχον• '» * ^ . . 

Ά•. 5τ• θ\ο• 

]7^ ^ΐίιωτΊκης χατίθβϋΐν (ΐί ΤΜ(ον βΐ[έ τιμβ β(&ιτορον 6^500 ίρ• 
Φ:ρος 5τ• <^^ τον ' χρ&νον• ζιγτεΐταί* ΐ7&σον οΐτό^ ιτρί^ΤΕί ν» λάβη 
(ατα 3 χρόνους χαΐ 2 (ΐ!)νας•. 

Α? 1529 ίρ• χαΐ 11 λ• 

η• "^ΐΓορδς τ(ς (ΐ)ι ίϋνάμνος ίιά τινβκ( ^ριςά^βκ νά ΐ(λ'ηράβΐ{| 


'φ'λτιρ&€Π\ ίσον 'τάχιςα 6,500 ^• λεγαρ^ύ^^ ^ώς τ&^υς η:ρος 
• ^\ο '^^' χρόν•ν• οδ-ρος {Λ*τά τίνα κβ{ρον ϊπΧίιρωσδ κβφάλαιον' 
1 χόχον ''7529 ^• χοί 11 Λ« ζΐϊΤοχται ι:έοο( χακρος ίπΙρα<η/ 

3 χρύνοι χαι 2 |£5νΒο^ 
II • Γέρων τίζ &ίλθ5ί να λα^ιβάντι Ίσδ&ον ε1σέ4η(ία 400Ό >ρ• κα••* 
^"* Ε-τΌ;^ 9ίτων τα ^ρίιρΑτά του ιερός Ίτ• ο^» ιεοίαν ΐΕοσότηται 
^ρ«ιτβι να χαταβέβηι ^ - , *- ν 

^^• 51,144 ίρ• «κΐ Ε5 λ% 

IX « Προς Ίίοσα τοΙς έχαιτον 9Γρ(ΐΛ(«•να &£9»(ΐ€ν το χβ^άλαιον • ^ 
190^000 ί^ρ•5 ίκά να ^{ρη €Ϊσό$7){ΐα 1,800 ίρ•Γ ' 

31 • Ποίος είναι δνδχο; το3 χε^αλαιΌυ 42,6259 ^τρος 6 -^τ•<^ 


χρόνονϊ "^ '* 

- 2,110 >ρ• καΐ 62 λ• 

4Β• ^Εριίεορβ; τις €}<.χορβυόμνος !ν γρα(ΐι(ΐάτ&ον 4500 ^ραχρ&νν τ& 
«ποΤον ικρε'Τϋβι να έζ^φλοισθΐ εις 6 γΛνούς χαΐ 10 {ΐ(αρας« ιτβσβ^ 
δέλει λάβεις συ(ΐφων7ΐ6εντος τα5 τδκου 6τ• <)^ τόι» χρόνονί 
Α• 4351 ίραχ• καΐ 5 λε-κτά• 

Π* ^Ε^ιτίορος τις έλαβε 4351 }ραχ• καΐ 5 λ• {(Ην 7ρα(ΐ(ΐάτιον^ 
το δποΈον ίττρείΓε να έξοφλοισθ^ εΙς 6 μ.7)νας χαΙ 10 ^\γΙρΛ^* ^ 
τραιτεζιτης εκράτησε τόχον ιερός 6τ• ο\θ• Πο«α είναι ^ εΙς τ} 
γρα[λ.(χ.άτιον ίτοσόττιςΐ 

Α• 4500• 

Π• Κβτέβεσε' τις είς τίνα τραιτεζίτίφ» 4500 ίρβχ• Χδ<ράλοιον, 4 

ίτυοιον χρβ'πει να ίςοφλοίστ\ £ντδς 6 (ΐ,ηνδν καϊ 10 τΐρ«ρ€ί)ν• 4 

φραιτεζίτης ειελ{ιρωσε 4351 ()ρ* χαΐ 5 λ• Προς ιεόσα τοι^- 

τον έλαβε; 

Α» 6τ. ο\β. 


ΐΜ ΑηβΚΗΤΙΚΗ 

Η• ΙΕυμυ Πί γραΐΐ(ΐάτιον 64*000 'ι;Χηρώτ(ρχ •1ς Ινα χρί'-Όν ^ 

χίιΐ δελων νά ιτλ^^ρωβί [ΐί ««ραΐρβ^ιν 'κρος βτ• ο\ο τον χρ5νο>^ί^ 

ηίίσον τρίτΛΐ νά λά βτ» Ι . 

Α* •ϊφαΙ<»σις ϊςωβίν 60»1βΟ• ίσώθβ^ βΟϊβΐΤ 5ρ• καΐ 35 λ^ 

ύ' Π&ον δΛίΐ' λάβιι «; ϊι» 24,000 ϊ|50^{*άς ιιλτιρωτέοίί βίζ' 

η ρνβς χβΐ 1Λ ίιιΐίρβς» ιΐί»€ βτ- ©ν «> χ(ώνον$ 

Α• •ΪΦαίρεσΐί ϊζω^ί»» 93,100. ίβ• ίί»β^ν 23,135ί 5- καΐ 8ί5? λ-^ 


* ^ 


Τ * Α Ο 2 • 



ιβΙ^ΒΒ 




4. 


■ΜΙΙ 


Τσον 


οδ| 



ί • • ■ 



2ΤΟΙΧΕΙΩΔΗ2 ΙΪΧίΜΕΤΡΙΛ. 

^ΕξΎιγΥ^φ^ζ των Ιν χβ^^Β4 «ί ί Τΐ^-ϊί- :. 


»• 




ΟΤΙ ΑΒ ΙσοίΛο* (ϋ•ΒΓ• - ..... 

. » — .^ **" - » .. • 

ΤΤΛΕΟν. , ί: 

ι. . - . ζί ' - . * _ .4 

«έΤον. • . ; ..... * , ,. ' 

ς•άν2Λτρ γινό|ιβνόν ΛΒ έττΐ ΒΓ• «Όταν ΐΓθλλαι»λΛ<τιάζωρτ-ΐϋολ^ ϋ?^ 
τορσόττιτας ίιά |ΐ»ί4(ί χαΐ τίς αοτη< ΐΓοαδτϊϊτοςτ ίνδ»ορ» ^λαΓ'εΙ^ 
{ααν ι:^ρένθξ/η)ί•> {(ΐιτροσθεν τικ διβοία^ γράφο|/.εν τ))^ χοίνην πόαέ^ 
<Ζ7ΐτα τίϊν ΤΓολλαΐϋλρκηβζοϋσαν δλ«ς• <)2ίτβις ΑΒ(ΒΓ-|-ΓΔ— Εζΐ 
ίΜυνίχρΙ -ρ* αΒΧΒΓ+ΑΒΧΓΔ -^αΒΧΕΖ. Ένίοτβ^ δταζ 
3#ν γεννάται καίΑρυζα άσάφεία^ δίίτο[Λδν {ΐΑοΐί ^ΐγ^/^ν ρτόεςυ ^ώ^ 
ί^ο 7ΐ;αραγόν3Γβί)?ί ύ« ΧΛ » 5^; του^ ϊύο -τταράγοντας, τον Γνα (ίτλη-• 
άον ταδ άλλου*» )ρϊφΙ#ι^ΐϋ(3β(ί8νθβ*ω(ΐ8ν χανίν ^τ^^ΊονΤώ; ^γϊ 
^ διτΟΐον οηρβίνει <τι -Α 'ϊΕολλαζλβκίχίίζεται^ρ.ί γ.. 'Ε;ί ν δίς ^τδ» 
ίυο τοδτων ιταραγύντων ίναι άριΒαος ιδ^,^Α^,α-ϋμαίνει δτ* ίι:^ο- 
£^ότης Α.λαμβάνετ0^ 3:.|^ά^(ς• . » — . * : ^-. ,. 

Τέ 4η){ΐ£Ϊον < <τημη%•( δτι %οσοΤΐ^τΐζ εΐνάί ρχροτίρα άλ- 
λης• Α'<Β εκφράζει δτι Α εΤναι.ελάουωνΓΖς. Β^ 

; Τ3 στ,ι«ϊον > (ηΐ(ΐΛίνε* ί^ εναντίας, ,οτι ί) ικρώτ9) ^Λ0#4της;;δΐ- 
ναι (ΐβγαλτίΐτέρΛ τ^ις ίιυτίρας» * • ^ • - - ^ 

• 5:4 •γΐν6^ί.ίνον :3ΐο»δ*τίιτδςνινος Ιπνλδ «Λτβδττις βνομά^τ». 


ΤΕΑΝΕΤΙ^ΙΛ - ^1^ 

^Τβτράτ^νον^ χαΐ τβφιςάνβται δια (ΐι^ςροΟ τινο^ 2 32(&{νου οίν» 
καΐ τζρος τά ίβξώ τίί ιτοσύττιτος• ΑΒ* <ΤψαίνΖ6 χ*χ. ιί τ•-» 
τράγωνον τνκ ΑΒ « ίί ΛΒ νά .ι6ολλαιςλα9(4«Γ&^ (ιε τον έχιτ» 

«Όταν* η ΐΓο^οΉΚ ΐΤ0»Λ!Λ«ι«ζιτβΐί ί\^ ^Ι τον βαοτΰν της« 
-ίο γοό^βνον όϊηιάζετα& κύβος χαΐ 'ΤΓβρίς'άΜΤΒΐί 3ίίνίς^3» ^βΜ•* 
"Λα χατά τον αδτ4ν τρόπον ο&τως λβ' ίχφράζιτϋα ΑΒ νάύ"• 
ψοαβ^ εΙς τον χύ&)ν9 χαΐ ΐ9θ)υΜ(α2 {ΐ« ΑΒΧαΒΧαΒ . 

Το ίπιρίον {/ βτη{ΐαή%ι τ}|ν βξαγωγίιν τκ «τρΰρ^κκικ ^ίζτϊ^ 

ρ.ιας ^οσότητοζ^ ίιά ίί τίιν^ ίξαγωτ/ίιν της κυβικής^ δ€Τ0[Α8ν 3 

ρβτάξ&τ&ν ίίΧάϊων τσδ ρβζβκοί• οίΐτως α! ίκφρά<τβί^ 1/(Α+Β)ϋ 

(/(αΧβ)^ ιταρις-άνοϋ» τΐιν ίξαγβΛγίιν ^ τβτραγβΛικης ^ίζγ« τοδ 

• κ»φα^αίοι> 5| .τ<»δ ν(νο(ΐίνου Τ©ν ιτο^οτϋτίΛν Α καΐ Β• αί ϊ* 

1/(Α-Β)9 ν(ΑίΒ)* ττιν τ9ί€ κνβικ& της.ϊιαφορβς^ ϊ^ τ6δ ιϊιιη 

' λίκον ΐ€&ν Α καΐ Β« • ' 

«Όταν ά-ρΛ^ΌζΠζ ιτολΧα^λασΕάζ€τα& |ύέ τον ίαοτίντοϋ ^οΧ-* 
^άκις ώς 3Χβ>^Χ3, λ^^^ταβ^ δη εΤνακ υψωριινοζ βίς τίνα δυνα-• 
γ-ΐν» τ% διεοιας δ βαθμός χαρις-άνεται δια το3 βίριβ;*ο!> τΰνίτα* 
~ ραγδντων* δνο|Μΐζο[ί|νον {κΟ«τνο« Ένταιίθα δ 3 {ψδνβται βίς ιΐΐν 
' τβτάρττιν δ&νοί(ΐ.(ν^ χ«1 τ^αίριτάνβται οδτω 3*, ϊβον (ΐιί 81' δ • δέ 
4 είναι δ έκθετια; ^ ΐι 6 ^αθ^ιδς,^ Ή δ^ντ•ρα δάινμις δνο(£άζτΓα^ 
ωσαύτως καΐ τιτράγωνβν» ίι δί ίι τρίττ κύβος• Τ^ ί 'ΐ5<'7 Γσον 
{ΐί 49 βϊναι Γο τ^τράγωνον τοδ 1^1* ίσον ψί ΊΧίΧΊ ΐσον ψΐ 
3 43 βΤναι δ κύβος τοδ 1• 


• » • 

(α) Προς κατάληψιν 'τών ιΐζ τ)ιν ΐνω|«τρΑαν χβρΐ8χσ|ΐ.ίν»νί 
δχρόσθί^α τα δλίγο^ ταδτα τεβρί δανά^ι^ν καΐ ίζαγωγης ττίς τι« 
τραγωνικης ^νζτκ• 'Ο Κ• 


^^β ΣΤρΐ±|ίΧΟΛΗέ:: ' 

8ς•ίς ψέρέι τινά ίχθβτιινί 6νο(ΐ.ίζ8ταΓΓ^ιζα• οϊ^^ω^ 1 Λναι ίι τ*-- 
' νραγανίχΚ'» Ί η ίέϋηρα ^ίζα.*^ 4&> ϋ. χΐ^βίχίι^'ϊι ^ι τρίτη .-γο3, 
^43• χτλ» 

> Τδ-ΐΓίτράγώνον άριβριβδ.τενβς βχ ίϋ»« φτίψίίΰν>^^ 
ίβχγΐ(βχη^«ιαι ίιά το5 ι:ο%λαιιλασΕασ(α}ν τοδ Ιίίρυ^«Ιρ*%οδ ^ϊ^έ 
τον βαατδν του• η 4ργασί« αδτΐ» άχα£Τ«Τ τέσ^α(5αι {ΐ.βριχά;γι»6- 
(«να• ά 5X5 * ίι^λ . τ4 ^τράγώνον τ6^ γί>νάίία¥* β'; 3αΧ5 -> το 
γενδ|ανον τ&ν >«χάίων •ιγΙ τ&ν {Ιονά^ών• γ' ίκ&ατίρρα,Μ^^»• 
*' 30X30 τ το τβτράγοίΐνον τ&ν ^εχά^ην*^ Το «τράγί*>νον ,Λρι«οΐ^ 
ίρίβριοδ'έχ ίύο ψτ,φάον* (τχηρρηζβταί .«κ τοδ τετρ^ι^ώνο^ 
.^εχάΐ^ών^ «χ τοδ ^ΐΓλα(ώιι γινορι^ κΤ&^ίβχάίί^ν ίιτΓτ^ι^ 
μονάδων•» ΧίΐΙ {χ τοδ ΤΕτραγώνΡί/ τέλος; Λν |ΐ.ονά4αίν• Λτ«*- «^. 

• α5^ΐ=:;:300+300-ΗΚ^^ 12^^^ 

Τα τετράγωνα τβ) ν 10, 100, 1000—. ιϊνΛί 100, 10000 ? τ *-•; 

10000009 % Ι-τ «πορ.έν«»ν ϊΐς τδσ:ι)ν {ΐηϊβν€κδ>^Λ δσα βίναι «ΙΓ•; 
τ5ίν |Η'ζαν• οίιν «ίς άρ*β{ώς ίξ βνύς ρνόν ^Ί^ίπ» * % ^ιΧαρ-βα- ; 
^δ(ΐ6νος {ΐβταξϋ 1 χαΐΊΟτ ΙχΛ τΛ -τϊτράγωνίν το» {ΐβταξυ ϊ καΙ 
100 9 }τιλ• <τυγχ££|ΐ2νον ίξ ένοζ ΐ4 ίυο ψτ^φίβη^* ωσαύτως ιτβίς ά- 
"ΊΑθρς ίχ, ίύύ φτ^ίων-ϊχιι ^Ί^ Λ ιΐς τ& ^τιτρζχγωνδν τοϋ>τρίτλ«- 
*βνγ(ν»ι ^β τ£*ράγ»νον 5χρ{ τ« θιπλάα^β) 3ί τα {(ττελάσια ρ*ον" 
4ν^ τ©ν φτ^ψίων της ^ίξτ^ς• * 

.. Α*- ΤΒτραγω«χαΙ ^ίζ<χίί τ&ν Λ»γ5<64ρ,ί?«»)« άριδμιδν Ις 1 ?γ & ψϋ• 
Ιφιων^είφισχοντακ «υχίλως• οφον-Ιίέ 2(^ ^ς ρί^^τβ^ν £λλ«ι>ι^' 
ΐφ{π€( να &βαχρίν»(£€ν δ&ο ΐτΕριςάσβ^ς* . \ 

Γ ,α'• ΐΕάν 4' ^οτίθβΐ: άρΛ{ΐ^ί ^ ώ« Α 1«4, ίχΎ\. 3 ; % 4 . φηφν» ♦" 
ϋ ριζα.τ/>ί1^:ϊχα ρ.4νο^ 51* δ 164 βύγκιιται.ίκ τοδ τίτραγ^νοα 
^ϊβν 2£3ςά$ων της ^ίζης^ {χ το•* τιτρϊ6γ&).ν«ι .ιοδν μί»άί?«)ν^ ^(α 
4κ τοδ ^(πλαοιίσυ γινο{ΐ.ίνοιι τβ* διχάλων ίπΐ τ6ν ρνάϊων• *Αλ- 
λρί το ιτρφΓον τοδτων τ|Ιον.(χ,ερ&ν σχηίΛατίζεται ^ εάν ιεροο^ίσοί- 
|ΐ€ν δ {ληϊίνικά ^εΙ: τίτ τετράγωνον τβδ ψηφίον τών δεκάϊων τκ 
^ίζης^ ί'7:ομ|)ίως"το τετράγωνον όώτο εΙς τιιν χρδσβεβιν τ6ν τριών 
ΤΑ^των (ΐιερΰι) κατέχει την τάξιν τ6ν" εκατοντάδων• «Όθεν εάν 


χ^ρ£<ηι>(£έν τά ^ ψι^φία" 84« το 1 &Λ« ιαριΙχβΕ το τβτράγωνον 
του φτλ^ί^υ τ&ν 2έχά9»ν9 λωρουρ.Ενων ως 4^λ&ν (ΐονά^ν^ χαΐ 
τ:(Λσέη τας^χατοντάϊας τά; ΐϋροΐρχβ{ί^νο6ς άπο τ' άλλ» μίρη τοδ 
Τβτράγωνον. » > 

Ή ρΰ^ τοδ {ΐεγαλ-ητίρκϋ τβτρβη[ω9Φί 4 τοδ τίριηιρ^ίνού •1ς 

τδ 7, «Ιναί το ψηφίον τ6ν ζτϊτουμίνών 9^9ίβ(^ν• 5ιίτι> ιχβίίίι 

το Τ χεριλαριβί/Εται (ΐεταξύ τ&ν τετραγώνων ^οδ δ καΐ το5 β* 

'« 'τροη^θεΚ'άρίθιιΐς 184 ύχάρχίΐ {ΐβταξν Μ^ καΐ 30*. ή δέ ^ί- 

~{α^ {ΐ.€ταξν ^ χα» 30, χαΐ 1χο(χ&ν τί ψηφιαι^ τ(£τν λχάληί 2• ' 

"Έαν ά<ρΛ6ρί(τω[ΐ8ν 4 αϊτό *1, λοφ-βάνη^αν χάτάλΛίτον 4» το δ* 
«Βίον είναι ίχίΐνσ τ4 διτοΐον {κρατίισβ!Λβν 2χ τόδ τβτραγώνοϋ τ6ι» 
ρνά^οαν* χαΐ του ίιιτλασιου τ6ν )έχά9οαν^ •ι:1 τΰν (ΐονιαΚων^ φ 
ί"4 β^χίίται Ιο^ΐϋον εχ τ®ν βύο τούτων {ΐερδν• 

Άλλα το ^(πλάσιον γΕνδ{«νον τ©ν ^βχίίων ίπΐ Λν {ΐονάϊων 
^7ΐαατίζ€ται > ιτολλα-πλασιαζοαέί^όϋ τοδ ί^ιιτλαβίου τοδ ψηφίο» 
^νϋε^ϋων ^Ι τάς ρονί3ίζ(5 χαΐ ιτροσθβτορνου ίνοζ (ι.1))βη3ΐο& 
Η« τά ^Εξκά* <Όθβν ιΐς τ)ιν ιτρδοθβσιν το γ£νύ{Λ€νόν τοδτο ιτι^ι- 
^α{^^βάν&τα( β1; τίιν χά^ιν τ&ντ ίεκάϊων» καΐ έχορίνως ει« τον 

$8* {αν λοεττδν χωρ(σω{ΐεν άΐϋο τον 384 το ψηφίον 4 τδ>ν |ϊο- 
νά'5»ν^ ( 3^ δίλδί ΐΓβρ'-ίχεε ιτροσΙη τά^ ιρροβλθουσας ^«χάβας 
ά^ τα τδτράγωνον τ^ν ^ι^ονά^ων 9 χαΐ εχ&ίν^ αΐ όποΐαι δβ'λ/ίΰ* 

κρηχύφειϋν ο 184 ^ίν ^να& άχριβές τετράγωνον• Α^ιροδνπς 

λοιπόν 9ΐθΙ Τ(Λ δ(πλα^σ{ον 4 ρδ ψηφίου των ^εχά^ων^ λα(χ.(ίά'• 

νο|ΐεν 'τπ^λίχον τα; (/^ο^4$ας• έπει^η ορ)( 4 ίύοιρούρνος 38 είναβ; 

{«γοΛίιτερος άΐί*ίχ8Ϊνον το^ .^ιτίίϊον Ιχρε^υι^νά !χω(ΐεν9 το ?7}λι« 

χαν 3ύνχτα( να |ινα^ άρ^το( ργ^^λον^ τρ τοισδτον ο^ιως ^(^6ο» 
/νβται 8ΐ»Χϋλ»?, ϊιότι εάν το -κηλίχον ^^ΐι $| 0» ιτοφιςάνει *ΐίΐ«ντς 

Τ44 ((^«^^^ας, θέτοντες α ντο εις. το %λάγ^)ΐ το&&πλαο{ον 4 τοδ 

ψτίφίου τδν δβχάίων » λ^βάνο|ΐεν 43» 

ίιιτλάσίον τί^ν ^εχάίων |•5)ί ^)ίζΐίς -ϊτρρ- 

^ξτόίΐβνον εις τάς {ωνάίας» το ί έ 49X9 

^ελει ΛγΜ το^ιπλάσιον τϋϋ γνο^ίτ^υ - 
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τδίν -δ^κάΪΛν 5 Λ^/ον .του τβτραγίίνοιι ίτ{*<ία 

τθν αίνάδων αλλά 49Χ»=:?441>384• 2 3•Λ 

>οιπον 9 είναι «εγάλον δοχ([ΐχζθ{<.βν το^ 2 4 


52 , 


102 

2 


'ψηφίον β κα'τάταϊ» ιϊιον τρδπον* καΐ 31 $04- 

ίπ-ιΛ το γινό;!Λνον 48Χ?5:?384 άγαι- Ι•2ΐ|Ί1 

•^>ύ{ΐ6νον άπο τδ χα^ά%ο&ιι;ον ' ίίίει Ο** ^ 2"•ΐΙ*55 
' «τανάγηιαι» οπ 184 βίναβ το άκίκ&64; 2ΐ1 ι 

'ΦίΤ^'^νον .^ροΰ 28• Κατ8<Γρώοα(ΐ&ν ά<-^ Ο ^ι 

)>ωτ£ρω τον τίητοντϋς εργασίας «^Ι τ^ΰ ά]9ί^(; 784 ^ χαΑύς χ^ 

•'^Ι το5 2135 9 του βχοιοί/ ή τ&τραγ)»νϋ(η ρ^α είνο^ι. 52, (χ.έ ρο^« 

^τίλοιιτον 31* (ιΐςε 52;έΐνα{ ή ^ίζα τοΐ (κγαλΆτβρο» τετραγ'&νοι^ 
του χερα^^ορ^ναυ εΙς τον 2136 9 ίηλ* %^τοΌ £135•- 3ΐ9«?| ^ΊΟ^^^' 

^, Κ55ρο]Α6ν επίσης 1/121=3 ΐ^. • - ' . ■ 

β' 'Εαν τ} ΤΕτράγωνον ^χΆψίάρ τάτεσσαρβί ΐ&ηφ.ία;» χάρκι^ 

ρν ττάλιν τον Εϊιον σι>λ%ο^ίσ(Μ}ν•' επεκ^ν καώ τότί, \ίο\οΑτι %. 

ΡιζΛ ϊχί\ υπίρ τα 2 ψη^ίο^* εΐ^ιιτοροιίρν Λχύ^κ ^>ί τίιν ^Αϋ|>ν 

#οιΐ{ΐεν ώς συγχ€£(χΙνην «χ 3βχάδ€ιίν χαΐ {<^)βϋ(ων4 δ 523 π•^• {♦ 

χεκ 52 9εχάδας χαΐ 3 (χονα&ας• 

"Οθεν {(ια να εςάξω^ιεν τίιν τετρα^νιχ!ιν ριςαν του 0ΠΛ&2$* 

'βλίπομε^^ βιά τον ?4*ον λίγον^βη το τετράγωνο ν, τ6 ν (ίεχάίβ*ν» 

$€α;ρου(ΐιενων ύζ άχ^&ν ρνά^ων^ 21• 35• 2 ΪΜ 5^ 
^βριλα^ιβάνεται ε1ς>2135 Γαφοδ 2 δ•5 

χωρίσωΐΛεν τά 2 προς ίεζια φη- ί^ 4 


102 1043 
2 3 


φίχ 29) 9 καΐ 8τι ή ρίζα του ρ- ^ 3 1 4•9ί^04 3Ι2Β 

.*^ γαλητέροι; τετραγώνου του πε^ϊίε- * ' 3 1 2 9 

* χο|^ίνο« ιΐς 2135 ίίίβει τάς ί^χά- ' ' Ο 

ίχς• Εδρο|ΐ6ν άνωτερ&> δτί ίι ρίζα ^<Λτη Λϋλι ί52, [ΐί κατίλ^ι* 

* ^ον 31* &ς•ε ίάν κα«βασω[ΐ.εν 29 ύζ τ4 •ΤΓλάγί«ν του 31•» ?){ο^ 
- ^ιΐν τον 3129 ίίττλάσδΛ γϊνδ{ί,δνον των ϊΐχάΪΛν ΙπΙ τ€ίν γ,ονά^ 

δω(?)9'•'?5λίον του τετραγώνου τ©ν ^ονά^ων* χωρίζορεν τδ ψή^ίον 

9, {^ιαιρυ[/ΐ8ν τον 312 ^ηχ 104, ί^πλάσιόν τ(ι)ν ^χάίων |$2^ χα^ 

2α[4.βάνο(ΐ8ν τας ρνάδα{ 3 της ρβητ» % ενα άριβρν ρερΛίΐτβ- 

►ρον• θΐτοιαν ιΛος το ι:ΐ)|λνχον 3 ιτρίς τα ίίξιά του 104 * ;»ολ- 

Λοϋελασ^ίί^ο^ίεν 1043 {ίΙ'3 καΐ ^^αιρου^ιεν το γινίρνον 31» 


ΓΕβΜΕΤΜΑ Α 

Ρλ(7Γορ£ν οτ( πρέΐΓ&β ν £ρχ^οντ6ς βΐπό τκ ίβςιά ^ νά τον χβιφίζω^ 
γ69 4^ τΐι.^[ΐ.96τα ίχ δύο ψτιφίων* εις το τδλ£υτα'ίον δέ τ(ΐ.ΐί(λ# 
)ύνατ%ΐ να («είνη χαΐ 2}^ γ,ονην ^Ε^Λςον τρ^ )ιλι !ν φιι<ρ4θν 

«ίσα ψηφία ίι ^{ζβ, ηρί'κε^ νά ?χ•Λ* ^(ί^αν ί\ ρίζα ώττ» ίίν ίνάι 
α^ρββλς» ή πρίςι; {«Λς <ρΕρ6ί ιρς κατώλοιττον ι ,τβ όττοΊον &βΧο^ι:8ΐ^ 
Λι ι?ως 7Γρ4;»4 ν« το ρ8ταχε&ρΐ(τί5&ί|ΐ8ν ίιί νά ιιροσίγγίτωρΛν «1^ 

'Ίέϊναι χροΦβη άνω^λ|;να γρά^αβντα διάφορα γ(νδ{ΐ^να τ^ 
^Ια /τερ/ίΓε^ ν^ Α^ραιρβθοΰρ• εΙ(ΐ7?ορο5μν 9 ώς βίς τ3}ν ίοχιρ^σκν^ 
*κ χί\ί)ΚΛ^ •υ*{χρίνως τ^ι^ ιεολλαπλασιασ^Μν χαΐ τ1)ν λφο^ 
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143X3 

1464X4 
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"Ονοιιάζονται Σϋ[ΐ(ΐ3τριχοΙ η ΑογεκοΙ άριβ[ΛΓΐι οσοιίνουν ί(θί-ί 
Α|ΐίτρον (1.1 τΐϊν ρνάϊα• -|- ^•χ• βίναι Λριθριος σί;ίΐ.[ΐ8τρικος » 
Ι«ϊΛ?1 το -^ τϋζ {£ονα}(ήτ ^βρ(βχ6ταε xιν^άκι^ εΙ; την 1* καΐ ΪΙ* 
Ηί Ί^• ^Αλλά "Κ&ς άριβρ,ίί όλοσχιρίί: Ζςις Ην εΤναι ακριβές 
^τράγωνον όλοσνβρους* ίβ^ ιΐναι ουτβ κλασρατικοί ν κοΛ Ιπατ* 
(Αοβς-ίΐναι #αδ{/ί|ΐ£τρος ρ4 τίιν ρνοϊ:;• ίίίτι 2άν είχι κ<^ινεν 
(ΐίτρβτ-» τ4 -^ 7Γ»χ• ιτερίΓ' β|.^ινον ιτεντάκίί εΙς τί-,ν ρνάϊα κ«1 
13 Ϋ^ρας εΙς τίιν |/*Τ, δ;• ϊ νί ίχωρ,εν άκριβφ; Η = (/κ , 
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7α|ΐ6ν.λά?δς Η-δ^οντες €Ϊς το τβτράγωνον^ ^Ι^ίΰίΤΙ» το- δ):οΐ6» 
ύνα,ι άτοτον^ διότι το χλάσ^ια ^ «ίναι ανάγαγον. 

• Έ-τειϊΙι χανΙν εχ των'ρρ&ν ίΐςτά'όιτοϊα διαίρου[£βν τΐιν [ίο-• 
νί2ο& θ«)^ ίύναταίτ να ληφ^/Ι τδσον (ζ^ιχρον^ ^ς'β να τεριβχετακ 
α9|ρ&βίΓ>ς εΙς την (/Ί^ χαΐ χανέν'χλά<τ(ία ίέν ίΐναχαι να ^ν«ί α» 
^φιβγκ 'ΡίγΜ της 1/1 » δίτ/αριςΌ6[)ί«(ΐΛ £?ς τ^να -προσβ'^γισίν^ χιατα- 
ςίνοντες τα [ΐβρη της αονάδος τύσΟι/ (£.ίκρά*7 δς-ε ή διαφορά ^ί-β- 
ταςύ της [/Ι κας τκνοιν των [^ερδιν τούτων να ειρ.'τεορ/ί ν' άρλτΗ 
63•» ώί άση[Λαντθί^ Έαν ή »ονάς π•χ. τιριε'χη 100 [λέρη» κάΙ 
«5ρο(λεν οτι 2 αονάδες -|" 64 τούτων τ&ν [«ρων βιναι <1/'7 ϊ ένί& 
24"65 2^^** >1/Τ*8τι δηλ. 6 1 είναί ρ-εταξύ των τετραγώνΰαν 
τΛν 2^64 καΐ 2>Θ5, τότε λβγο^ιεν οτι και ή |/1 είναι {ΐετο^ί* 
τούτων των άρΛ^&ν^ και λα[ΐβάνο(ί2ν 'έχορ,βνως ταύτην τ}}ν ρί-' 
ζαν {«Ιον ί^ς έκατοςοΰ. Οδτως εξητ^ιίταϊ το ιταρώδό^ςον το\^το » 
Ζτι εΐ{£.χοροί!ρ£ν να ιτροσεγγίσωρ^ϊ' εις τίιν |/1> ρλονόη Ι/Τ £^ 
ριθ[λητικ€>5 δ4>» υπάρχει* 

Δυνάμεθα ίιά τώ/ δεκαδικ&ν κλασρ^άτων να ^ΓρΟσεΤΤ^^^^ρκ-εν 
εοκολώτατ*:"εΐς^<^ν ακριβή ρίζαν άριθρδ τίνος• 'ττρος εκτέλεσε» 
τούτου &έΓον.εν κΑτδχιι» το3 πρπτεδίντος άριθ{ΐ.ο!ί δις τόσα |ΐ.η- 
^<!νικά9 δσα δεκαδικά ^ε'λο^ιιεν νά λάβωρ.εν εΙς ττιν ριζαν* εκτε- 
λο3{ΐεν την εργασίαν κατά το σύνηθες » και χωρίζομ^ν ε^είτα ϋΐΛ 
^ίΰίς ύχοςιγρ,ηςί από τα δεξιά της ρίζης:» τά ζητούρ,ενα δεκα&ι« 
κά• Τωόντι> επειδή τό γινόμενον δύο δεκαδιχιων άριθ{^δ^.ν εχεκ 
τόσα δεκαδικά ψηφία ('Λρ:θ• ^ '^β•) δσα καΐ οί δύο παράγον- 
τες ?. το τετφάγωνον (το 3 όποιου οΐ δύο παράγοντες ιιναι Γσ•ι^» 
πρέπει να ε^η δεκαδικά διπλάσια της ^ίζης. 'Έςω π•χ• νά ίξ- 
άζϋαρν την τετραγωνικην ^ίζαν του 8156Τ καΐ νά προσεγ^ίσο*- 
μεν εΙς την καθαυτό ^ίζαν ^ι^Τον ίνοζ• χιλιοςου• 

•Επειί/1 τά χιλιος•ά, άπαιτοδν ^ρία δεκαδικά <> πρίπει νά ^ί* 
ϋϋψν κατόπιν του προτεθίντος αριθμού Ιξ ^ι,ηδξνικά ♦ καΐ' νά βξ- 
ά^Βΐβ την τετραγωνίκΐινρίζαντοδ 8^561000000.. '^Εκτελουντε; 
^ϊ» εργασίαν ταύτην» ίιί« ε|^ τά προηγού^Λν* ί5βραδείγ^^^αΓα » 


ιβρ!9χο{ΐ£ν βη ^ ^ίζα το3 ά^ρ(6[Μ)5 τούτου «ΐναι ΑβΰθΙΤ^ι^ )^^ιι 
&πο{ΐένως ίι το!> 1^ροτ806ντο^1> Αΐ5 991*7. ' 

*12σαύτοι>ς, ίιά να &ςάξω[&ιν Ή)ν τκτραγωνκχ^ιν {^ιξιζι^ του 2 (ΐ6ΐ•ν 
ίνίί Α^χχκις χίλ^οςοΐ* έςάγο|^^ιν τίι> Τ6τραγ««κ)ίν ^ίζαν τ^ - * 
£00000000 καΐ ϊχορβ» 141-βτ χ*)ριζοι**ν ϊττββτα άπο τλ ^ι2 
«σσαρχ ψηφ/χ» καΐ λαι^βα«ό{ών τηϊ^»«τραγ»νΐ5ς)|ν {)ίζαν 1,4ΐ4& 
τού % (οΙον ένος ί<χάχις γιΧιος^^ 

. Βΐξβύρορβν ( 'Αριβ- § β5 ) δτ6 ίίά νά 'τολΤαπλασιάσωρίΕν χλά- 
#{ΐ« {(.έ κλάσρα-*^ ιτρέττΕΓ να πρλλαπλασιάσωριβν άριθριητϊιν|ΐέ. 
«ίίθρτην* ΛαΙ παρβνθ(ΐ}»ς)ιν ψΐ ιταρονηΛα;;**. ««ορνβϋς ϊ^μ νΑ 
τετραϊ(ι)νί«ύ{£ίΐτ 2ν κλάσρ ν -τρβπίδ νά ΤΕτραγωνΐσω[ΐ^ τέν £(ηβ• 
Ι&ιατίΐν 3«^1 τοί 7ΐ:αρ^νο{ΐαςίιν•' οδτβ» τ&. -ητράγωνον, του. •|• &1ι«ι 
,^» τ4 το5 -^ είναι ^• 

"Αντκς'ρδφω^) {(ιΟ- να ίξάξα^ιαν τ3}ί» ΤΕτραγων^χ^ΐν ^ιζαν {>ο5 
χλάβΓ{ΐατας,./7Γρέπ«ε νβΙ.*ξάξω{^6)* τί;ν τοϋ άριβ^/ιΐϊτρδ καΐ τίιν ταδ 
^αρονο^^ιαςοϋί• ο&τως ή τβτρατ^<»ν€κ)| ^ίζα «ταυ ||• Ε(να(.-*|-, ίι:^!^]! 
ή τοϊ 9 βίναι.β χα^ ί τσδ 16» 4. Ή \/ ^ βίναι Γση {ΐ4 ^^-^^ 

ΕΙΣΑΓΩΓΗ^ 

Ι* 1- *ίΙ' Γεω{ΐ€τρ& εΓναι^ βπις•ίΐ{βη της διεοΐας το άντικ£ΐ[ΐβ)4ον 
»ιναι ί) κατα{ΐ.έτρ7ΐσΐς τδν έκτάσβων» καΐ η εδρδσι; τ6ν σχέσεων, 
αυτ&ν• Ή• εκτασις δίτναται να ΰεαφηθ^ κατά τρεΙς ίκαςίοιις• 
κατά (ί.ηκοςΐΓ -πλάτος ν δψβς -^ βάβος-' 

Το γεωρ^τρικόν σιφ-ειον είναι [ΐβρος της εκτάσεως 9 του βιτοιου 
το |ΐ.ηκος9 το ιτλάτος καΐ το υψος^ είναι καβ' ίίττερβολτιν [λίκρά^ 
καΐ (τχείον Τσα (ΐί το ρ.ήδίν. Είς τϊιν κσινίιν γΧ&σσαν λίγεταε 
φ7)(&ε?ον τδβχϋ(Μ;ΐ9Τθΰ δτεοιου αϊ διαςάσεΐζ είναι ^ικραΐγ.αλλα 
«χαισθηταί• 

' Γέω[/ιετρΐκ7) γρα{ΐ|ΐ?ι ^δνο{ΐάζεται Λίρά ^υνβχϊις γεαγετρικ^ί))!^ 
#η^ία^• 'Κ γρά{ΐ.|ί)| ίίν ίχβι οίϋτε πλάτος ούτε βά&ος ^ ιταρά [ίί*" 
>ο^ ρίκοι• Ας ϋ* ΑΒ'('<ίχ•• ΐ)• •ϊ:ΐς τά; τεχναί αί Ίξ,^ψΛτ ίχοί^ίτ 
9»)τοτΒ ΐΐ^άταο αλλά ιτολλά {ακρίν• 


^ ν • 
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ΕίΛβΐα ')[(5ίΕίίί«•5ΐ είναι έκιίνη τ%ς 6•Βθίας δλα τα στφιϊα .5ίΐ«τ-ί 
•υνονται χ/ός το αυτά σ)){)(«Τον τοΟ ίιαςίψιατος• βίναι ίβ «κ^ίι^τι 
τΚν οποίαν ίιατρβχορΐν βαδίζοντες ττάντοτί χρος τϊίν αυτΐν ΪΓβύ• 
θυνσιι^• Ή ^ραγ>\ιΜ αύτη είναι το συντο^ιώτιρον ίνάςτψί |αταζι* 
ίύο ίη(ΐ{<.«ίΐι)ν• (α) ^ . 

'Ονο[ΐαιζ£ταιγρα|Ε[ΐνΚαρΐΓ6λ7ΐ, η άΐϊλ6ςΚα{ίΚϋλτ), ιτΛ^αγραα— 
|ΐη ή όποίαί ϋν είναι γΜτέ ζφΧα μίιτε α&νθβτβςβς εΙΛβι&ν γρα|ΐ.- 
|ίί&ν• Τά συνθίτοντα αΐτίΐν ση(ΐ.εΐά [ΐΐεταβάλλοαν εΙ? 'ττδσαν τιγ- 
|ΐ))ν )ΐ£6θυνότιν9' χαΐ ^έν $ΐ8υθ6νοντάι τρος το αντο σιμ^εΐον το& 
ίιαςίιριατοζ• % ΑΒΓ(<5χ•2) εϊνβι γρα(ΐρί| χαριπυΛτα. 

5* ^• 'Κ {πιφάνεια βχει δύο ίιαςάίηις 'πκ εκτάίτεως-» ρ,ϊχος 
χα! 7Γλάτος•Τί Εςωτεριχίν % (σωτεριχον ι:ε{κχάλυ|ΐ[ία ένος βώ- 
{&ατα< είναι επιφάνεια* 

<'£ιείι:ι&ν «ΐνΟΕΧ ίπιφάν&ια^ εΐιΐ της δ^οίας εάν λάβω^ν δϋΦ 
«ατ*" ^ρ^σκειαν ση{ΐς6α χαΐ ίνύοΦ^ρν αυτά 3:ά |ιι£ς εΐιθείας 
γρ^αΐλ.!!;^ % γραρ.ρ.}ι αδτη 'κρίτζη νά εδρίβχεται δλυχληρος εις 
τ})ν ετπφάντίαν» "Η έ'τΐΫάνεια τ&ν ήρε|ΐ.ούντω^ υ^άτωνν ή &77ΐφά«^ 
νεια τοϋ χαρτίου^ είναι βιτί^εδα* ή έτικφάνεια (ΐι£( τραχ^η^ 
^^ίας εΪΜΐ άχδ)ΐ7| επίχεδον^ χαι εάν έχ* αυτής εφαρι^ώσω^ν 
ίνα κανόνα άχριβ«ι>; εαθνν^ δ χάνων ούτος 9Αε( ΕφάχτΕται τ3|ς 
τραχίζης χαθ' δλην του ττιν εχτασιν^ ά[Λα τά ίϋο τομ 4κρα \ίύο 
*χοιαδί»χοτε στιριάτου εφάπτονται της τραπέζης ταύτης• 

, $ 3, Κα|ί.χ6λη επιφάνεια ^εγεται^ δταν ολαι αί διευθύνσεις 
^ τίνες εξ αυτ&ν {ΐετοίβάλλονται εις π5ν ^τηρ^ον. *Εάν εΓς τίνα 
ΐταρο[χ.οί^αν ετειφάνειαν εφαρρ^σω^ι^ν χανδιχ τινά ευΟύν, δ χάνων 
ο^τος εφάπτεται αικτης εις εν σηρ^Έον, ή ε(ς πολλά ^ πλην χα-^ 


■-•ρ» — -•** 


(α). Ευθεία γρα((.|χ.η χατά (ζ.εν ^Αρχιρι^δην ειναι^ ία 'τ&ν ί'» 
χοίΑσώντά αυτά πέρατα ίλαχιςη• χατά Μ Πλάτβιΐνα^ 
ίίςτάαχρα ίπιπροσθεί πό^^ι τοις |χ.βσοις* χατά δέ 
Ευχλεί^ην» ίίτις βξίσο^> τοις ίφ*ίαυτο1ς ση{ΐείοιβ 




* Τ*ΩΙ«ΕΤΜΑ 9$ 

|ιιας σφαίρας η όιεοι^υ^ποτΐ ορθοί; σωλ^νο^. 

2τερίον ίι Σ&|/ια9 είναι Ιχείνο' ^ 6πο^ον Ιχει σνγγρδνο^ κβ^Ι 

^«ς τρβίς ίιαςάσβις τίς ικτιίσεακντύ μηχος» το ιτλάτος καΐ το 
Ιψο<. 'Εκ τ^ν σω{«ίτΐον άλλα τυδ^ίατοϋνται έξ ϊχιιτ^'Ιων «τΓκρά* 
*Βΐδν^ ;οαΙ άλλα «κ κα^^ιώλων. Ή ι:βλ6κη[ΐ€νη ^έτρα ^καΐ ή -ττά- ' 
^ρα(^ι^' ρας λ'ίουν τίιν Ιί^αν Λν -πρώίτων « η Μ σφαίρα τ)ίν τ6^ 

• 5 *• Δονά(ΐεΒα χαΐ βίλλως^οΰς να £ννοίισωρ.βν τά« γρα{ΐ{ί:Λ<»' 
^ ί^ίπβία χαΐ τάς επιφάνειας. *ϊποββτο{Λεν οτι ΐ ειΛδία γρα(Λ^ 
ρ γενναιται ίξ «νίς ση(Λ8ίβυ το όΐίο^ονν «^νάεχώρουν ίκ το5 Λ 
/ σχ• 1 ) καΐ κινοάωνον ιηρδς το Β χάντοτε κατά Άν Ιϊίαι* ί ιβυ• 
^νσιψ'ί άφίνει ϊ-^τίσβίν τοο το Γχνος τ^ς ί ιαβάσεώς του • ή 5ί' 
καατΓϋλη γρα|Α{4^» »ζ ίνύς ^(κιίοο άν«χβι»ροΟντος {κ>οδ Α ('σχ• 9;) 
(ί*τα6άλλόντβς εις τΛ^λψ ςι*(^^ν ίιε£ιβονσι»> καΐ ίιερχομε^οι/' 
ίιαύυχιχζκ ίΐΛ τα>ν σιΐ[ΐ6ΐ«ν Β καΐ Γ. ^ονά^ιεύα ώσώτως^νά χί'^ 
ι«>βΙσωρν δη είΛίϊά Τ£ς γρα|Λ|Αί» -προβαίνουσα «ζκτ£χ&ί».κα1.ί- 
χουσα τά ίδο της άκρα ίι^Ι 5ύο^λλ«ν εοθϊίών^ γϊννδ τό ειτι-* 
ίτείον ίι 8τι γρα{]ΐ{ί.η τις νΜεΙα ,ϊι καριττίλη κιιρορρένη καΙ έχουσα 
τα άκρα της ίπΐ ϊύο 6[ΐ(κ»ν ?| διαφορετική ν κα|4.ΐΓϋλωνί ί^ τι 1/ 
Ακρον αΙτΖζ ε'πΐ (ΐιάς ευθείας και το άλλο ίτΛ ψι&ς ^Μ^τώ\'ηί> 
γέννα δλαςτάς κα{Χ'?τύλας επιφανείας• *Η γρα[χ.ρ.)) της δΐιαίάς ^-ά" 
ίχνη /γεννούν τάς ίιαφδρρυς ταύτας κα{ΐ.*ύλας ίικιφανε3ας δνό^ιΑ• 
ζεται Γεννίιτρια• χ « - 

'ίΟταν ίδο σχ%ατα τΛ<[ΐενα τ4 1ν• ίπι τοδ άλλοίι Ιφαρρ-* 
Λο5ν και σϋ[ΐ7:ίσουν καβ" 2λατων τά (ΐίρη^ ?χουν τί)ν αοτΑιτ' 
(ΐορφί»ν καΐ το <ύτ4 ρίγΛιτς, καΐ λεγοριεν οτι ταύτα είναι ίντε-^ 
7&ς ίσα• 

•Η γ8(ΰ|ΐ.«τρια ΐΓραγ[ΐ«ΤίϋϋΓΰιι κατά πρβτον ιτερί '[ραγ.\ι&ν^ϊ^ 
ΙΕ^ιτα ιιτερί ειτιφανεκβάνγ καΐ τέλος «ττερί ς-?ρε(ον• 

. ,Π δ ρ ι τ δ V 7 « V ι ώ ν * α ι ^ϋ.ν. ,κα θ ί τ ω ν • 
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5 5. «Όταν ϋυο είθεΐαι γρα[ΐ.[ΐαΙ προεκτεινό^Λναι και ίιενθα• 


•ί|β 2Τ0ΙΧΒΪΩΔ82 

•ίί Λ^ιιαπάντησις αΙίΓδν γίνβτκι ε^ς ϊν μύιταν σΐ0(αΤον τ4 διτοΐον ^ 
νο(ΐάζ6ταί σηι«Τον της τψτίς ?π4)ν• Λί ΤΓΡ^Ι^Ι"^^ ΒΔ χαΐ ΛΕ 
/σχ•3)'σϋνα7Γαντ6ντοΗκαΙίχουν τασηρΤον 'τίς ^ομη( των βίς τά 

β(σχ• ΐ) νί φερωμεν είθείαν γρα{ΐρ.ίΐν τ5)ν ΑΒ• αλλά Μν 4ϋ-» 
νί^α ν« φερω^ιεν χαρά ρ^ίχν^όνην^ λδ^ΐν ν<χν 2χ 'Τοΰ Α «ν 
|ίΛνον ^στ^είον ταύτη; της γραρ.{£ίκ ίιευθύνετο ττρος άλ^ο σχι^είον 
^5 διας^[χ.ατος παρά εΐ; βχεινρ άς τ& διτοΐον ^{ευ86ν&τα( τί Φ«' 
1^ γραμμ)ΐ.ΑΒ ίβν %Βελεν ει ναι ««ιθεΐα (5 ^)• 

'^£ς ενάντιας (ΐεταξυ }ύο δείο[/ιένων σηρ^ων ίυνάρΟα να «ν» 
^ω^ιεν «ικείρους χα(ΐιπύλας γραιι^ιάς^ ίχειί)} α1τΐ3(ΐ ιΐύνανται >^^ 
«ιτ2ΐ^(,0»ορυνθο3ν .χα0όλθ4>ς τοι»ς τρίπο^ς τκ εις τό διάς-ηι^α Κ&ειι* 

θύνσεώς τ&ιν• 

^ '7• Ή ^(άς-ασις {(&> τερ^νοιι^εναιν γραμ(ΐβΐν ΒΔ χοώ ΑΕ^ 3ί % 
διαφορά της διευθύνσεως τ)}ν όποιαν αύται λαα^άνονν^ ^{Χ.ά^ 
ζΕταιΓωνια^ % Γωνία ί«ίχε>ος. (α) Το ση^αΤον Γ της το{ί.5ίς τωτ^ 
;ρνσ[ΐάζιται χορνφη της γωνίας ^ αϊ ίΙ γρ(Χ(/ίΐ<.αΙ ΓΒ χαΐ ΓΑ^ 
Φ^ιιιρβιΙ αυττης. Συν^θ(«5ς η γωνΖα ^αριςά^Βται ^ του γρά[ΐ{£οι« 
ΨΚ Τ της κορυφής ^ &8μ.«νου (ΐεταξί) τ6ν ίύο γραί^^ιιάτων Β χαΐ 
Α 'τΐβν ΐ(λευρ6»ν• (Κίτως η γωνία Γ ΐΐαριςάνβται λα ν&ν τρι&ν 
γρα[ΐ(ΐάτων ΒΓΑ• 

1^ 8« *Η γ^ία θάνατοι νά τίναι {αγάλη % (ΐιχρά^ χατά τα 
«Μΐεΐα ιΐς τά διεοΐα αΐ σχη{Μΐτιζουσα( τάς ιτλευράς γραμ,ριαΐ 
ί(•υΟύνο)ταΐ• Ή γωνία ΒΓΔ ( σχ. Α) βίναί ι^εγαλτ^τέρα ^ζτϋ^ 
ΒΓα» καΐ ίι ΒΓΕ {ΐε^αλιτιτίρα της ΒΓδ* 

^ 9# Λυνά[αβα ϋά σΐφ(ρίνω|ΐ£ν τ^ς γωνίας (λε^αςύτων* 9ΐϋη 
Ιάν ιηΓθ(^σω(ΐεν βη αΐ τρεις γωνιαι ΕΓΑ^ ΑΓΔ ^ ΔΓΕ είναι μ> 


«Μ 




«»?* έΤναι. φατιερο» ΟΤΙ ψΐΛ τοΟτων βΐναι τδ τρίΓον τη; ίίλη;γω- ^ 
ι^ας ΒΓΕ » οτι ίι γοηΛ ΒΓα είναι τα ί[γ.ίσΜ τΗς ΒΓΔ, χαΐ τί- 
λος δτι ή γωνία ΒΓΔ -» ΐΤνχι ^χ δυο Τ4:{τα της ^^ηιχς ΒΓΕ* ίν 
ίνΐ λ2γ%) ίϋ>ά[ί.8θα να συγχρίνωιων τάςγωνί« ταύτας κα6^ υ^βίς 
τίς διας-άσβω'ς ?Ι τοα ρ.2;ίθθί>; σχίσβίςτων 

5 10 '^Ονο^ιιάζέται ΚάΟδΤος γρ--ΐΐ^[Αη ή τίρουσα 3λί.ην γραξί- 
ρ.ί»ν χαΐ {Α^ «λ^ουσα οΟη -τίρχ το Εν ούτε ττρος ^δ ά^λπ ^ί./ρος• 
•η εΙΟεϊα γρα(Λΐί.η ΑΒ(σχ• δ) είναι χΙΟετος 1^1 της ευθείας ΓΔ^ 
ίτι^Λη υψάνεται χωρίς να κλίνη ουΤ4 Ιϊρος το βν ούτε -προς τδ• 
5λλο [ΐίρος• *Η ίκ ΤΓ.ς Φερορ,ίνης καθέτου ίττΐ άλλη; ευθείας 
<Γχη(ΐατιζθ{/ιένη ^ωνία όνγ,άζόται "Ορβν οδτως αΐ γωνίαε ΑΒΔ^ 
ΑΒΓ εΤναι όρβαΐ, ειτειϊη η αΒ είναι κάθετος ΙιΛ ττίς ΓΔ• 

5 11• Έςίνδς ση^ί-βίοϋ Β(σχ•Τ) ίπΐ 5είθ{λίνης είθη'α; ΔΑΐ* 

ιιίαν ρνην κάθετον ί^νί^ζ^Λ να φερω(«ντ1ιν ΒΑ* ϋρ2ς άπί^ει- 

ζιν τούτου 9 βΐ; υ7:6θέ(τα>{ΐ.εν δτι εκ τ^δ ση[ΐείοϋ Β ίυνά^αΟα νά 

βερωρ,εν ϊύο καθε'τοος τάς ΒΑ, ΒΔ επΙ τί>; αυτής εΙΟδίας ΔΑΓ. 

Έκτ£ίνοΐί.δν τίϊν ΒΑ καΐ λαρ-βάνο^ιεν την ΑΕ Γσην |ΐί τίιν αΒ• 

^«ρομΛν Ιττειτα την ευθείαν ΔΕ^ καΐ ςρε'φοίχεν [χετά ταύτα τδ 

ρρος ΔΑΕ ττερί την ΔΑ δς-ε να τυίίΤΑ ε^Ι του Δ-.^Β• ή ΑΒ 

*::ίΐΓΤ6ΐ ίχΐ της ΑΒι καΐ τό σηριεΐ^ν Ε ΙζΙ το2 Β• όθεν και {| 

ΔΕ πίιττει %ά τη; ΔΒ'* έ-π,ο^ιε'νω; δυνάμιεθα να φερωρ,εν ΐύο ευ- 

(ίιίζς ΒΑΕ και ΒΔΕ ρταζίι 5ΰο ση^ιείων Β και Ε ? τδ ότυοϊον 

ΐΐναι άτο-πον (^6 )• . . ^ 

^ 12. Ή ίτλ της ΓΔ Λθείας ( σχ• 5 ) κάθετος ΑΒ ^ «^^τ^^^ί- 

τ?^^ ττάντο-ί-ε ίύο γωνίας βρ6άς αΒΔ •. αΒΓ- και επε^ϊη αυτή 

>ίν κλίνει όυτε 'κρδς τδ εν ούτε ιτρος το άλλο {ΐ^ος ( ζ. 10 ).• 

ηΐ ϋο αύται γωνίαε ΐτρεττει να ^ναι Γσαι ρ,εταςυτων. 

^ 13. Πάσαι αι δρθαι γωνίαΐ είναι Γσαι [ΐεταζύτωνν ί^ίτι ί,ΛΫ 
ίποθέσωριεν δτι Ιχορν καΐ άλλην τίνα. γραί^^ιί^ν την 01 κάθ^τον 
(βχ. 6) 2x1 της ΖΗ, και εΙς τα .σχ^ι^ατα 5 καΐ 6 λάβωρί^ 
τΙσσαρα 5ιαςίΐ{ΐ.ατα Χσα ΒΔ. ΒΓ,ΙΖ και ΙΗ, εχητα 5έσίοΐί.εν 
-Λ οχψΛ, 6 1%\ του σχίΐΐ/^ατος 5. δκτβ τδ σ'/ίΐ/^ΐον Ι να συγ^τΛσΑ 
(ί-ί το Β ί είναι φανερδν οτι τα σηι^ία Ζ και Η δελουν ΐζϊ^ιν 


βείθί; ρεταζυ Φ&ν σηιΐδίων Δ χαι Γ 9 το δ7:οΐον &&ναι ά9ύνα70]( 



ιώκΕΒΔ^ΕΒΓ ϊί> 46νανται ιυλίον νά |ναι ιβκχι ( §[ 12 )» 
ϊιότι ή ι?ρώτΉ ηναι ρ»ικροτίρά της ΑΒΔ κατά την γωνίαν ΛΒΕ^ 
9$αί η ίίντβρα υιτερβαίνει τΐιν ορζίιν ΛΒΓ χατα την Ιίιαν αΐίτΐϊ» 
γωνία^' ΔΒΕ. Άλλ ' 8ΐ:«ιδ}ι εΣίομ-εν 2τι (χί σχη(ΐατιζό{Α6ναι γω- 
ηαι ικ {(ύ» χ«@ιτ(αν εΐνακ πάντοτε ρταςάτων ισβίΐ^ ίπΒτα; δτι^ 
^ Ύρβ^^Ι'•/) βΐ ^<ν δύναται νά λά6η αλλην ίαί^νσιν τταρά τ)ϋ^ 
7ης Β Α ^ }7Σθ(;(.ε>»(ΐο( 0Τ& Ίΐΐσαι αΐ ύρ^Λί γωνίαι είναι ί^β» ^ετ«-^ 

5 14• 'Οξβϊα γωνία ονορ,άζετα^ ή (πικρότερα τη; δρθης» (β; % 
ΕΒΔ ( σχ^ 5 )• Άρ-βλεϊα δ' £ς εναντίας ♦ ί» {«γαλητερα της 6ρτ 
Ιης^ ώς ή £ΒΓ• *Η γραρ.{<.ν £Β ή δτοία ϋν εΤναι κάθετος 9^ττ 
4ΐΐ( της Λβ'* ούτε βτυΐ της ΓΔ ^^ όνορ.άζεΓαι Πλατ]ίΐα• 

^ 15. *£αεί$) τί ρ.$γεθος της όρΟης γωνίας εΙ>άι ςαθερρν^ )ιι.^«.. 
νάρθα νά τ^ιν λάβωρ£ν <&; [ΐιονάδα {(ιά νά ρ.ετρ&ρν τάς δλλα^* 
γωνίΐχς^ οίτωςν όταν αι^ ρναι 1% το. χλάσ\ίΛ -^ 'τταριςάνει <γω-< 
>ίαν όξεΐαν χεριεχορ,ένην τετράκις βίς τη» όρδίιν^ καΐ το κ^άσρ,βτ. 
^ «Ι^βλε^αν κατά. ϊρισυ {ΐιγαλγ^τεραν τ5ς δρθ^* 

^ 16. ΑΕ σχη|&ατιζόρνάι εκ ^^ τςρο(ΐ.ε'ννν «6οθ^^ι^ν γούνία^ν- 
•ι^η{ιάζοντα^ Έφβςίς. Αί όρθαΐ γοΰνίαι ΑΒΓ ^ ΑΒΔ ( σχ. Β)ε1ναε^ 
ίΕφίζ%^ καθώς και αί άνισοι γωνίϋει ΕΒΓ^ ΕΒΔ* 

5 1*^• Τ^ κεφάλαιον ί6ο ίφεξής γωνιών εΤναι «ττάντότε ι σον (χ.4 
ί>6ο γωνίας βρθάΓ ΪεΪτι^ εάν £ξ ενός {/.ίρο^ς η ©ςεΤα γωνία ΕΒΑ 
^ναι (Λίκροτέρα της δρθης ΑΒΓ κατά τ}}ν γωνίβν ΑΒΕ» 'εκ το&- 
δλλοο •?ι «{ί,βΧδϊα γωνία ΕΒΓ είναι ργαλητίρα της όρβηςκατά. 
^ν 1>ίαν γωνιών ΑΒΕ• εάν λοιπέν ττροσβίσωίΐεν ^^ τά; γω* 
ίίας ταύτας ΕΒΔ » ΕΒΓ * πρέπει νά τάς §δρφ{αν Γιτας ρ* ίύο γωί*. 
*ίας δρθ^ίν 

^•#^ τη<? ί/ίχ% «δτ*Ίιν)^ορε^ Λκ%η ϊ^^ ι:λάγΛ ΖΙ^ 


ϋΛ^ιας'» σχηματίζουν γοονίας ΓΒΖν ΖΒ£:^£Βδ.« τϋν ότΐοάον 'ϊλ 
Ιΐε^άλαισν^ είναι πάντοτε Εσον .ρ.* δύο γωνίας βρβά^^, . • ; 

§ 13. Κατά κορίιφν γωνίας όνοράζο»ται α{ σχψατιζοίΑΐναη^ 
*ς 04 ΓΔΔ ί ΒΑΕ ( σχ• 9 ) » ίιά ίύο ε1θΐίΐ©ν τερορ,ίνων υττο ^ 
ΐΓ9ΐάν<^{ιποΤΕ γωνίαν• αΕ άρ.βλώαϊ γωνίχι ΒλΓ^ Δϋ;Ε ιίναιώσοώ^ 
«ως χάτΤΛ κορυφ-ίιν. Λί 0χτϊ[4ά-ΓΓζθ{4εναι λοι-τείν τίίτσαρβς άνηΐ 
«βί^ί,βναι ρνίαι εχ. θ6© τ»{Λνορ.ένων είδδΐ&ν» είναί ανά δύο κατΑ 
•εο^»υ«^{ΐν^ 

5- 13* αΕ άνα }&> χατά χορυ<^%ν τέσσαρες άντιχε'ν^ναι γιονΰχ^ 
Είναιε (σαι μΐ τεσσάρας γωνίας 'βρ^ς* τοντο νΙνα« φανερόν 0Γΰύΐ( 
^ μ-ία τδν εαθειών τιναι κάθετος ε^ς την βίλλην άπεδδίςα{/|νδ[Λ(α^ 
( 5• ^'^ ) ΟΤΙ το χεφάλαιον τ6ν δύο εφεξής γωνι&ν ΒΑΓ^ Γα4 
νΙ)«αε ι^άντοτβ Εσον ({.ι δυο γωνίας ίρ6άς• δια τον Ιδίονλόγον -ττρί-^ 
4ε(Κ^ χαΐ το ΧοφάΧαιον τ6ν ίφεξΐΐς Βα£, ΔΑΕ να |ναι Γσον γΛ 
Λύο ^βάς* ^α αϊ άνά^ δ6ο τϊχχλΛ κορο(ρ))ν άντίχείμνα^ τέσοαρε; 
Μ^ταί γαννχι είναι ίΐται |ΐ.ί τέσσλροι; όρθάς• 

5 ^^• '£'7ΐειδ%χαΙτοχεφάλα<οντ&ν δύο εφεξής γωνιΰίν ΒαΓ^ 
'ΒαΕ τΓρίΐίει >ά ΐίναι ίσον ρ.8 δύο ορθά(9 εάν εζ 'νός (ΐβροικ προι^^ 
«Ιέσω^ιεν εΙς τ3ιν γαί>νίαν ΒαΓ τ)|ν γιίνίαν ΓΛΔ>^ ίχο\ί£¥ ίύο ορ^ 
9αςι χαΐ εάν έχ του άλλου τροσθέ^σν^αν εΙς τίιν Ιδίάν^ γωνιαν 
ΛαΓ τΐιν ΒΑΕ χαταχορνφϊν της ΓΑΔ^ λάρ^άνορεν δσιχχκ^ 
ίόο^ όρθάς* όθεν δν^γχαίίκ ^ρέιτει αίδβο γωνίαι ΒαΕ^^ΓαΔ, ας 
«αράγονΜΐ το αοτί χεφάλαιον οταντεροστέθσϊν εϊς τΐιν α1τί# 
ϊωνιάν ΒΑΓ,. να ^ναι Γσαΐ (αταζδ των* χαΐ επβιδη θυνάιαθα νί 
«φαρρ-ωσωρι^ τον αντόν σαλλογισριον χαΐ ΐϊΐς τάς χατά αορυψη^ 
γωνίας ΒαΓ« ΔΑΕ•» συνάγοο(χ.εν &τ( ολατ αΙ 3»τά χορν^^ γ^ 
«ίαι είνακ ιεάντοτε Ισοα• 

5 3Χ• ^Οταν δ&σ γρα(ΐ{ία!Γ τέ[ΐναινται &πτο Αιτοιανδίιΐιτοτ» γ«ύΗΐ^ 
ιίαν^ πλην οχι χαθετοος* έχ τ€>ν άνά δ&) Ικ τίίς τορ,ς των σχΐ|Ν.' 
Ι^ε^τιζορΙνωνχατάχορυφ^ΐν τεσσάρων γωνΕ&ν,οπειϊϊΐ 9ΐ δ4ο άιιί^ 
ι«νη ΓΑΔ9 ΒΑΕ, είναι οξείας αΙ 2λλαι ϊύο'ΒΑΓ'γ 4ΑΒεΐνα» 
#9»ΙΧ0ώας 0(|ΐβλβΐ9ΐ« <!ρ98ν. 9 εάν {«ί« ^%τ ^!ϋ^^^ γ^ι^Λ^ 1^ 


^ρβ^ΐΓ^ιαΙ λάθβται 4 [ίία ίιτί ίτίς ίνΚτ^^ ( §. Π ). - - 

Π δ ρ ι τ δ ν η α ρ α λ λ 'ό λ ω ν 7 Ρ α |ιΐ μ ω ν . 

^ 22. λΙ εις το αΙτο £7:ι;7ε3ον χειρ^ναι ιώΛα,ι καΐ ^χ^ <η#να;^- 
^αντώαβναι 2(Γον χαΐ αν ίπεκτανθουν^ όνο{ΐάζονται γρα{ί{χ.ό^1 Πα- 
ράλληλοι^ ?1 άτΐλώ; Παράλληλοι• καΐ ή εΐζ^ϊα ή όποια τε{ΐν3^ι 
τάί τταραλι,^ίϊλοϋς Τε[χνοϋσα. 

Έκ του 6ρισ[χ.ο5 τ&ν ιταραλλίι*λων επε'ίαι^ ά δη αΐ ιταράλ- 
^λτϊλρι γρα{ΐρ.αΙ «ς τίιναβτην ειΛεΤαν είναι κάΙ ^ταράλληλοι ρ.3* 
^αξυτων* β' οτ( 'Κασα γρα^^χ•)! ιταράλληλος εΙς ^λλτρ•^ είναι 4εχ^ 
ύάλλη^ος και εΙς ολας τας -τταραλλίιλοϋς της δδϋτίρας. 

^ 23«^ ΙΙασα γρα{ΐ{«.η κάθετος εις άΛληνγραρ}ΐ.ϊίν είναι ί.~ί<77^ 
κάθϊτος καΐ εις τίϊν παράλληλον ταύτης. Τωόντίι ίπβιίΐϊ ίι ΖΙΪ^ 
Ύ ορχ. 10 ) είναι κάθετος 5πΙ της 5Γ^ αΐ γωνίαι ΖλΓ^ ΖΛ:Β:9 
ίΐναι άρθαί• ίλλ' ίττίσης και αΐ γωνίαι ΖΘΕ•)Ζ9Δ5 ιερεπει νά•^ 
ν,ναι ορθαΝ ϊιίτι ίάν αί γωνίαι αύται 4βνη<ταν όρΟαι-» ηγρα(^^^' 
Ι^ή £Δ ηΟΛε σϋν|ΐ7πχντίισει τλν γρα{Α|ΐ.}ιν ΒΓ^ ίναντίον τβδ όρι- 
€^ιοδτ6ν χαρ<ιλλίϊλ.οί)ν (§.2^)• Ββεν ί^ ΖΗ•» ή κάθετος έιιΙττΛ- 
]δΓ? είναι ειιί^ς κάθετος καΐ Ιι« της -παραλλίιλου της ΔΕ• * 

$ 24• Έ«ι της ριδς ΑΒ φν δύο τα^αλλίτλων γρα{ί.ιυβν αΒ^' 
ΓΔ9(σχ•.1ΐ) λα{ΐβάνο{ΐβν τα τρία Ισάκις άττίχοντα ιττψίΧά 
4.1 Κ, Β^ καΐ φε'ρορ,εν (ΐεταξύ τ6ν ι:αραΑλ}|λων τούτων τκβ 
-τρεις κάθετους αΓ'»£Ζ9 ΒΔ• Τούτον τεθέντος, ίάν ^ρίφω|ΐ6ν' 
^ερι την ΕΖ το (ΐέρος ΒΕΖΔ δς-β να εφαρρΛτβ^ ί^ι τοδ αΕΪΖΓ; 
Φ γραμιιαΐ ΕΒ.ΖΔ νώς [ΐενος ίκάςη ψ^Μς ύΛι{(ΐς γραι^ρ^^ίς , δί-* 
^ονν συρ-χεσεί |λ4 τ^κ .γρα|ΐ(^^»ς Λ£ καΐ ΕΖ^ ^,τά σηιιεΐα Ε' 
χαΐ ά θέλουν ττβ'σΕί ίττι τ(δν σηρίων Α-καΙ Γ• ή γρα|ΐ(ίη λοιτρέι^' 
^|Δ &(λιι ΰΜψ%{σιι ψί την γραμρν αΓ, καΐ θε'λει είναΓΐ(πι^ι* 
«ΙϊΐΓτίντ καΐ {ι:8ΐϊ)ι •ίςτο^οί» Ζ/τνβται δτι 8λαι αίιιεταξύ τταραλ•^ 
4*λων κάθετοι είναι ^(ίαι^ συ νάγορεν βτι ίύο.•?ϋαράλληλοι«ΐΓβ- 
χαυν ισάκΐς.καθ\ολατων τά (νίρη - .^ 




^6Γον την λΤ'» χαΐ να υψώ^{αν ί-ιτβι^ ι^ ΤΛ ϊβά&τον ίίτΐ τ^ίς 

|Λν• Λύτι ίάν αϊ ίύο γραμ{ΐάΙ ΑΒ ^ ΓΔ ϋ? ϊ^αν ΐταράλλτμ 
Λ οι τ Ιθθλον σνναιεανττιθη ^ν^τι •σ^?ο>9 ααΐ ^^^ίXαρ^ίγ ίχεν 
^ 5• ^^ )^ ίχ ^'^^' στρίοο Φούτοο ίύο χοΛίτύ^ς 1%1 ^Λς ύΛείαίς 
ΑΓ« το διεοΐον είναι αδύνατον (^1ΐ)« 

5 ^6. *Ή τ•(ί.νονσα τί^ινεβ υπό τίρτ αΙ»την γ:ον*«ν ολα^τά^4|α« 
^αλλΙ^λονς γραρ.|ί.άς• ίιοτι Ιάν ίπΐ της ΓΔ ( σχ. 13 ) λάβί^μβι^ 
τα ^ιας'^ατα' Γβ^ιβΔ Τβα '^Ι'^ά ίΆΪ ^ζ αΒ λα[£βαν•ρ4να 
ΑΗ χαΐ ΗΒ^ χο6ΐ χιν^σωρν τ)}ν γρα{ΐ{ών ΓΔ «ττΐ τ/ίς τ€|χ.νούσης 
«ιταραλλίϊλως ιίς τίι> αΒ ^ τα ση(ΐ.εΐα Γ, β. Δ, θέλουν τγΙλι έπΙ 
"«^^ν ^ηριων Α, Η, Β 9 χα! αϊ «χη[χ.ατιζο[ΐ6να( γώνιαι ΰθΔ, ΗβΓ,. 
^>: τ5}ς ΓΔ καΐ της τερ.νούιτΥΐς, θίλουν βΐναι Γ^αι ρ-ί τοις σχηρ^- * 
^ιζο^ι,ένας γωνίας ΕΗΒ^ £Ηα ίκ της ιίία; τεροίισης και της. 
γρα^»ιης ΑΒ. «Οθεν» κτλ/ 

Αΐ γωνίαι ΑΗΘ^ ΗθΓί δνο|ΐάζονται ίντδς 'κρίς το αΐτο ρ.ερος, 
1?ο αΙίτΑ «νο|Λα • φε'ρουν καΐ λΙ γωνίαι ΒΗΦ^ΗθΔ.. Αι γωνίαε* 
ΑΗΘ^Ηβ>λ5xαι αΐΒβθνΗΘΓ, όνορ-άζονται ίναλλάξ ίντός. 
^Ι ίέ γωνίαι ΕΗΒ, ΗΒΔ » ίντος καΐ βκτό;• Τ«λος αΐ γαινία^ 
ΧΗΒ. Γ0Ζ» ίνβΑλάξ εκτός. Απεδείχθη λοιπόν» ά «Οτι αΐίντδς 
ΐΒφθ( Τ& α!ιτΑ (ΐ^ρος γωνίαι λαριβανβρναι 6(κ.οί!^γ Ισοδυνα^λουν (ΐ.^* 
Φο γωνίας οροας• 
• §' «Ότι αΐ ίναλλάς ίντδς γωνίαι είναι ΐ(3αι• 
γ' «Οτι αΐ ίντ4ς καΐ. «κτος γωνίαι είναι Γσαι• 
^' «Οτι.αΙ εναλλάξ Αχτος γωνίαι •ΐναι Γσαι• % δτιαί τ&σαρεί 
γωνίαι Λ&£• ΒΗΘ, Γ0Η 5 ΔΘΖ εΤναι Γσαι (ΐεταζατων• δτι ε^^ΐί-^ 
«ης αΐ τέσσαρες γωνίαι ΒΗΕ, ΑΗβ, ΔβΗ!; ΓΘΖ εΤναι ώσαύτω^' 
Ιφαΐ κβά δτι ρία δποιαίίιποτε τ&ν ερωτών -τερούτβετοιιΐνη εις δ-% 
^η)|ΐ»Μποτε τδνϊκίτερων» σχηρατίζειπάν^οτε^υο γωνίας όρΟάς• 
'^Β ίοοιότκ και ηΐσότης τ&ν αχτψατιζογ.ζνων γωνι«^ν εκ (ΐιας 
^(ΐνούσης -» ή δπβία τ<{ΐν^ι ίύο παραλλίιλοϋς, εΤνάι ακριβϊις, ί ιύτι 
Ια)» Λν ϊβ^3» ν (!( Χρ4^ *^^** 3πεκτει»δ}ΐ8νβΛ Ιπρβπε τά 'αβ5βΛ 


^ι^>ίυ^ώΛ νά φ|ριω(ΐ^ν 6\ς αλ^ην τινά βΙΒοΙαν^ διδτι•» £άν Ιχ ι^οΣϊ' 

ληλον 'ήιν ΙΚ εΙ< ^ίΐν ΑΒ^ αΐ γωνίαι ΚβΗ^ ΤΘΗ^ ?ίίν δβλουί^ 
«Ιναι ιτλίπν (σαι {ΐί τβζ ^Η6 ^ ΑΗΕ , καΐ β'ητ&^/.ένϊΰί η γ{ία^ι[ζ.ϊ> ΙΚ 

Λ^ρι,των τριγώνων χαι των πλα^^ων. 

ι 

§ 28. Τρίγωνον βΤναι η[^[ΐ.α βιτί^ίον ^χημ-ατιζορνον ίκτρι&ι^ . 
ώδιιδν 78ρθ[ΐΐέν(|^^<^(<^ί»ιβαέως ανά ϋο^ δχι 2{ΐΛ>ς εΙς το αίίτο στι- 
ΐαΤον. 'ίί ρ.Εταζϋ τ&ν ση^ι^ΐΐων τ^ς το^ιης ι:6ριλα{ΐ.βανδ^ί.6να (^ερτι 
ΑΒ» ΑΓ, ΒΓ (σχ. 15 ) τ&ν ευθειδν τούτων «» όνθ[ΐΛζΛ^αί Πλευ- 
^Ι το5 τριγώνου• Τά τρίγωνα ίκτοςτ&ν τριών τΰλευρδιν•» Ιχου^ 
οίκό|χ.ΐϊ καΐ τάς τρεις άιείναντι τούτων γ«>νί ας ΑΓΒ, ΑΒΓνΒΑ^• . 

Τρίγωνον Ίσόπλευρον δνορ-άζ^ται το Ιχον τάς τρεϊς %\ζυρ£^. 
ϊσας ( σχ. 15, Α )• *Ισοβτκ£λίς τ4ϊχον τάς ί6ο (λόνον ( Β•), κα^. 
Σκαλτ,νον τδ Ιχον καΐ τάς τρϋς άνισους (Γ ). 

Τρίγωνο ν ^Ορθβγύνιον λέγεται το ίχον τ)ϊν ρ.£αν γωνίαν όρβίιν' 
: (Δ). Ή άιτέναντι της ορθής γωνίας 'ίϊλευρά όνο(*άζ87αι 'Χίζοηί^' 
^ νουσα• 'Αΐι.βλυ^νιον το Ιχαν ά{ΐ^?λεϊαν (Γ)» καί Όςνγώηον τ4'• 
Ιχον καΐ τάς τρεΙς όξδίας (Β)• ϊ 

Το ^ος του τριγώνου είναι ή φιρο,|Λΐνη κάθετος ΑΔ( σχ. Ι^Υ 
$κ της «κορυφής Α (ΐ.ι£ς τύν γωνι&ν {^Ι |α£ς τ&ν ιτλβυρ&ν ΒΓ^' 
Οΐραεχτεινο^ένης &ταν. ή χριία το χαλίστι* ή 'πλ€υρά $ί»Ίτη όνοαά* 
ζεται Βάσις Τ0& τριγώνου• 

§ 29• Μί τάς ΐϋλευράς καΐ γίρνίας θεϊο^νον τίνος ηϊΐγάνοο ' 

υνάρθα νά κρο^τα^κιυίΜμιν Λλλο ?σον {ΐΐ το Μοιιίνο>. ίάν *** 

ι^ίον τ?3το τρίγωνίΜ^ «ατισκευάσθ^ κ^νονικ&ς^ ΐερέιηι^ αφού τεβίΤ 

^τγΙ του ιτρώτου > ιιά {(^οφ^ιοα^ Λς αΜ ϋτΛλ6<• ' ' *♦ 

ί^υο τρίγωνα ^ναι (χα^ 8ταν ϊχου)ί.^'βν ^η'αν Γσι^ ΐΓίριΐί:^ 


-^ 


3ίθ(λ£ν7ΐν (Α»οςζϋ ίϋο χλιυρ&ν ίσων• ίιύη^ ί«ν δίβωξ'•*^ ^ '*'?''» 
^ώνον ΔΕΖ (οτχ. Π) ίτΛ το5 ιτρογώνον ΑΒΓ* «ιι«ώ^ ίξ'ί^οβ*** 
^6βϋς -ή γ(βνία6 Ζ Είναι ίση ρ.έ τίιν Γ» ί| «λεϋρά ΖΔ δίλβι λάβββ 
τίϊν ^ίβύθυνσΐν τ^ς ΓΑ ι χαΐ ή ΖΕ τϊιν τη< ί^^• ΐΑλλ' ίκτοβίσα^ 
ρεν {>Γΐ 2;δ=:ΓΑ, καΙ ΖΕ3=ΓΒ• ίρα το <πΐ(αΙον Α δίλειιτίσεβ 
βχΐ το5 Α^ καΐ τοΕίτΙ τοδ Β• ή τρίΓΛ ΐΓλείΐρά ΑΕ 5ίλί*ι 7^<-^ 

««( άχρτβ^ς ίιρι της ΑΒ ( §• β) υλΧ τλ ίύο τρίγωνα» ώς (τυγΜ 
ΐΓΐ'πττ'οντα καθ^ολατων τα ρ.«ρ7)9 βίναι έιτομίνως Εσα• 

5 3α• Δύο τρίγωνα εΤναι άχΛ|ΐ7ΐ Γσα ο-Ταν Ιχουν ίώο γαη^ΐ^ 

βας έκατίραν βκατβρα καΐ τΐν $1ς τίς Εσάς ταυτοε^ γωί*»< ι:λβι>« 

ράν Γστίΐν* &(ότί, ΙχΗ^τΐϊ αί γωνίαι Δ χαΐ Ζ του τρ&γώνου• ΔΕΖ 

^αι ν&ζκ,ί γί τοις γωνίας Α καΐ Γ τοδ τρηί'ών^ϊϋ ΑΒΓ* ίαν ^β- 

<»α{ΐβν τίιν -κλβυρά» ΔΖ ΙιτΙ της ϊσηςτϊκ ΑΓι αΐ ΐϊλ$νραΙ Ε2; 

καΐ ΔΕ, ίνβκα τ•3ς Ισότητος τ&ν γωνιών ^ δβλαυν λά68χ τίιν 4<6ίΤ 

ιΐιν τ&ν ΒΓ καΐ ΑΒ• *Α%^α τ& ση(»Τον Ε» ίχ^ιδίτ λυΊγιυ&ι Λ(^ 

τίιν εϊιθεΐαν ΕΖ » ^πρίχ^ι να πβστι «Γ: τι ση^ιείον της ΒΓ* Ιι;ε(3^ 

λβ αχό[χη άν{)χβ( καΐ «Ιςτίιν ΔΕ» ιτρίττβΜ άφ•υ ^εσωρν τα6την 

ίΐτΐ τϋς ΑΒ» να 1ε^<Γ^ εί^τι ση|ΜΪον της ΑΒ* βθεν» ίτ^^ίβη συγ•^ 

χρονως βυρίσκεται ίιυΐ της ΒΓ χαΐ ΑΒ » ^ρίιηί βξ άνάγχης να ιτί-* 

«τ^ εΙς τίιν κοινΐ}ν τορ!ί»ντων Β. Τα ^ύο ^οκιτύν τρίγωνα ΑΒΓν 

ΔΕΖ » 'ώς σιΐξΐιπίΐΓτοντα καθ'ίλα των τα \ι.1ρηη ϋψα Χσα• 

Δηνί^^α νβ κατασ3ίβϋάβρω{ί.βν δν τρίγωνον όταν γνωρίζω{ΐ8ν ^ 

Λγΐκος τ€ι» τριβν 'Τϋλευρβν*. β' ίύο ι^λβϋράς καΐ την ρεταξίί 

αΐη&ν ιΐΓβρίδχορνην γωνίαν• γ' (ΐίαν «λρϋρβν χαΐ τας ί4ο γ'Λ- 

η'ίΐς» τβν όΐΕοίων αΐκΰρυφορί βϊναι βΐ; τα ίίκρα της -τλβυρ^^ 
Ταύτη;• 

5 31 • Το τρίγωνον τοδ 6ΐϊοιου αί γωνίαι βΤναί Γ<τ«ε (ίΙ ταί^ 

γωιαας άλλου τρίγωνον • ίΐν 8«ΒΤαι 8τι βΤναι Γοίον |ΐ^ άΐιτο• ίίδ• 

τι (σχ• 18 ) έάν βξίνίς ση(£(ίοι» Δ της τελβϋρίς ΑΒ το3 τρι-^ 

γωνρ» ΑΒΓ φΙ|>ω{ί.βν τον ΔΕ ?:αράλληλον βις τίιν ΒΓ» τ4 τρί^ 

γωνον Α4Ε δέλει ϊχ•4 τ)ιν γωνιον Α χοινίιν {ΐ2 Το τρίγωνον ΑΒΓι. 

τ)ιν γωνίαν ΑΔΕ Τστν |ΐ1 την ΑΒΓ ύ% ίντδς χαΐ ίχτδς ( ^ 36 )» 

3^ς ίίίΐ την γωνίαν 4£Δ ϊ^ν ψί ν^ Α8Γ• ΑΙ τρ&Ι^ λρΗΕί| 


♦4 ΣΤ01ΧΒΙΩΔΉ3Γ 

το5 τριγΛϋ/ο^^ ΑλΕ^ί γωνίαι δϊνακ ?σ;Λ (ΐέ τας τρ%Ίς του 
^Λ τρνζίονα οριως είναι ίνι^χ» 

5 3^• *£9Βν άί ύ; τ^ν τιλενράν ΒΓ γωνκαι Β χαΐ Γ τιι3 τρί'^ 
γώνο(ΐ ΑΒΓ ^σχ• 19) Λνοει Ζσαι ρταξύτων^ χαΐ Γσαι ^ιΐ^τά^ 
ύς την Γσην ΕΖ {/ιβ τίινΒΓ γων/οκς.Ε χαΐ Ζ το5 τρί'^ωνου ΔΕΙΖ^^ 
^ίυνα^ιεθα να ίφαριζ,ώσωρν κατά ίόο τρόιτους τόίβύτερον ί::1 τοδ 
πρώτον• ί φέρο[ΐεν την ΐ:λεοράν ΔΖ ί'πΐ της ΑΓ^ % τήν ΔΕ ί^Ι^ 
τίς υίας ταύτης -πλευρά;» αντίς-ρβφοντβς τ3τ τρίγωνον• ε^ττείδίτ 
καΐ βίς τάς ϊ63 τα67α( περιςάσβις» το σ'Αρ'βν Δ ι:ίκτει ίπΐ τοί? 
Α (§ 30%)» αίπλειιραΐ λΒι δΓ τοΰ τριγώνου ΑΒΓ οχι {^ονο^ 
«ϊνα'- ΐσοίΐ [Λ8τ«ζ6 των » άλλ' άχέ[ΐ.η Ισαι καΐ ρ.ά τάς ΔΕ, Δ^- 
«οδ τριγώνου ΔΕΖ• οθ^ν τά τρίγωνα β ι ναι- ισοσκελή^ καΐ σι*νά— 
γο{ΐ£ν δτι έΐς τά τρίγωνα αΐ άπίναντι γων/αι τ&ν Τσων πλ«ΐί]ρδη^ 
ίίναι ϊσαι, και δτι αΐ άχεναντι -κλευραί τ6ν ϊσων γωνιδ>ν «ινα* 
ϊ&αι* τϊλος δτι το ϊχον τρίγωνον δύο γωνίας ι σας είναι Ισοσκελίς; 
χαι τύ έχον καΐ ^άς τρεις ίσος-» Ισόΐϊλευρον• 

5 33. Έάν ΙιΛ τίς (λεγαλτιτίρακ ιιλίίϋρας ΑΓ (<ϊχ• *θ) 4ί• 
ΐΓΟίοϋίίϊΤΓΟτί τριγώνου ΔΒΓ λάβω^^εν τοβιάς-η^/ια ΑΔ3= ΑΒ» καΐ 
<Λρω\ην τίιν γραρ.[ΐ.?ιν ΒΔ, το τρίγωνον ΑΒ Δ» ώς ίσοοκΛές δι- 
λει έχει τάς ϋίο απέναντι τ&ν ίσων αυτο^ πλευρών γωνίας ΑΒΔ^ 
«αΐ ΑΔΒ Γσ«ς (§32.). Τούτου τεβε'ντοδ,. εάν φ«ρω{αν'την ΓΕ 
.«τι^αράλληλον είςτην γρα[£[Λ))ν ΒΔ^&ελβρν εχειτά; γωνίας ΑΔΒ« 
4ΓΕ ισας (§ 26. ). ή ίί γωνία ΔΓΕ δίλει υπερβαίνει την ΔΓΛ 
χατάτ)ιν ΒΓΕ• «Όθεν η γωνία ΔΓΒ εϊναι ι^^ίχροτε'ρβ της ΛΔΒ« 
3^τ»ς ίσης (ύττ^ς ΑΒΑ^ αϋτΗ ϋ ρικρ•τέρα της ΔΒΓ κατά την 
γωνίαν ΔΒΓ. Κατά τον ϊίιον τρόπον» άπο{(εικν6ορΐ6ν 8τι καΓ 
ίΐ γωνία Α είναι (ιικροτίριΖ τηί ΑΒΓ» επο(Λβνως η ΑΒΓ είναι η 
ρβγαλητερα τΰυ τριγώνου γωνία• και έπέιί)ΐ Οποτείνεται άπα 
τ}) ν ργαλίϊτεραν ιιτλέυράν ΔΓ,• συνάγορ<> 8τι παντός τριγώνου 
δπί την ργαλητέραν γωνίαν ργαλη*8|ϊα πλ«ύρά δποτείνει.- 
* ^Β4* •Αντιςρβφως»ί| Ρ•"εγβ^ιπτερα πλίυρά τίιν ραγαλητίραν 
γωνίαν υπβτείνέΐ. ^Έςω ΑΒΓ η {ί.εγαΧητίρί« γωνία• Ικ τ6ν 8σβ)ν 


ΤΕΠΙΟΕΙΓΙΑ ' * $5 

κ^^1)^ καΐ ΑΒΓ=: ΑΓΒ• £άν )£ ΔΓ^αΒ* πρίχβι άκίμη 'καΐ' 
ΑΒΓ<ΑΓΒ. «Οθεν το [^έγεβος της πλ€ϋρδς ΑΓ^ Λκολοΐ^θεΙ τά; 
(χ.€ταβολας το5 μ^γέθίΜ^ς της γωνίας ΑΒΓ καΐ βττειίίι δ^οθεσαρει^ 

«τι ή γα>νία ώτη βΤναι ή (ΐΡ]^'αλτ\τέρα * οίρα χχΛ ή υτυοτείνουσχ αιι^ 
τηιτ πλευρά ΑΓ δέλβι εί>«& ή («γαλητερα• 

ξ 35 • Παντός τριγώνου τ6 κζφά^αιον δ&ο δζοιωνίτΐ'Λοτβ ιυλευ-• 
ρ&ν βίναι (ΐείζον της τρίτης. Διότι εάν επ8κτείνα*|ί£ν τΐν πλευ- 
ράν ΑΒ το3 τρίγωνου ΑΒΓ (σχ• 2ΐ) καΐ λάβω[«ν ΒΔί= Βξ'ν 
τ• Ισοσκελές τρίγωνΛ» ΒΓΔ θελε ι 8;^βι τά; δύο του γωνίας ΒΔΓί, 
ΒΓΔ Γσας(§32). χαΐ έπειίη ή γωνία ΑΓΔ είναι (ΐβγαλητε'ρα 
της ΒΓΔ » % της Γσης {ΐ,' αΙ«^ν Δ κατά τίιν γωνίαν ΑΓΒ ^ ετεχα^ 
οτί η τ^λευ^να ΛΔ τυυ τριγώνου ΑΓΔ» Ιττβίδη υποτείνεΛ την ρβ- 
γαλ-ητεραν γωνίαν» δελει δΤνχι (ΐ,βγαλητερα τ^ς πλε^ρίς ΑΓ 
'Τ%ς υτυοτεινούση; τίΐν γωνίαν Δ (§ 34•)* άλλα. ή ΑΔ ιταριςάνεί 
^0 χεφάλαιον τ&ν πλευρ&ν ΑΒ καΐ ΒΓ του τριγώνοΐι ΑΒΓ^^•^ 
ΐζβείϊΊΙ ΒΔ'βΒΓ• άρα το κει^λαιον τδν ίυό τούτων αλεύρων εΐ;- 
• >αι μείζον της ΑΓ» η ΑΒ^-ΒΓ^ΑΓ• 'Εκ τ^ς άποδείξεοας ταυτηςτ 
,συνάγο|«ν άκ6ρ.η 8τι παντός τριγώνου (ΐία ΐΐλευρά είναι {ΑεγαλΆ— 
«ρατηςϊιαφ«ρδς δυο άλλων, ϊίοτι λΒ>ΑΓ— ΒΓ % ΒΓ.>ΑΓ— ΑΙ^, 

5 36. Δίβντδς'τοίί τριγώνου τρβΤς γωνίαι είναι ισαι {/ιΐ-δύο-. 
γωνίας ορθά;. ^Εςω το τρίγωνον ΑΒΓ (σχ. %%)• βπεκτείνοιιεν^ 
•τάς ι:λευρά< ΑΓ κ^χι ΒΓ του τριγώνου τούτου ιυρδς τά σ?»{ΐ8ΐ« 
Η καΐ β ϊ καΐ »κ του ση[ΐ8ίοι;^ Γ φερορν τίιν ΑΖ τεαράλληλοιτ- 
«Ι; ττ.ν ΑΒ. Τούτου τεθέντος ^ «ιτειδη ή^ΒΘ δύναται ν« &εω|τηθ9{ 
^ς τέρουαα ί) ότυοία τ«(ΐ.νει τάς ιταραλλ^ιλους ΑΒ καΐ ΔΖ'» {| 
γωνία ΔΓΘ δε'λει είναι ϊση {ί4 τί>ν ΑΒΓ (5'46)• ωσαύτως, βΐΓ«- 
3ίι ίι ΑΗ ^εωροΈται ώς τίρ,ναυαα, αί γωνίαι ΑΓΔ^ ΒΑΓ* δίλου— 
σι^ είναι Ε^αι ώς «ναλλάς εντός• Α^ σχη{ΐΛΤΐζδ[ΐβναι λοιπόν τρεις 
γωνίαι. ΑΓΒ^ ΑΓΔ*» ΔΓΘ περΙ«το σιφιεΐον Γ βίναι Ισαι^ί τάς* 
τ^ϊς γωνίας ΑΓΒ ΒΑΓ ΑΒΓ τοδ τριγώνον ΑΒΓ• αλλ* ειδορ-εν^ 
Ζ%ι αι ίκ *λ«γίων σχηι^ατιζόρναί γωνίαι πβρί το ^ρ'ίον Γ ειτί 


Μ £Γ0ΙΧ£ΕύΑΙΐ2 

«Ε ίντίζ τοί τ^ιγ&νου χμΊς γίανώ^ Ισοδντα* {ί.ί ϊ6ο γωννβς 2ρΰ^«^ 
Ιΐ ΑΒΓ+ΑΓΒ-^-1^ΑΓ^ 9, ^ωνΙ<ις ορθά;. 

Παρί3ΕΓ7ΐρου[«ν ^ροσίτς δτι ή γο3ν6α ΑΓΘ, ή βνθ[λαζθ{ΐ.ίν>ι γα»- 
«»?« ίκτές 'Γοδ τρ.γώνον , Ισοϋται ^ιέ τ4 κ^φάλαιον τ&ν 56ο βί- 
^^ΓVναντ1 ίνϊσς ΑΒΓ καΐ ΒΑΓ, Ιτ2ΐ5}» έάν βίς α1ίτί»ν ?ι εΙς το χε--. 
ΐφάλαιον το3το ιτρασδίσω^ιεν τίιν αί;την γωνίαν δΓΒ, λαμβάκο^ΐΛ^- 
ίτάντοτδ ίύο γίονίας όρβάς, 

§ 31. Έάν Ι-τζι της €θθ£ςας ΒΕ (σχ. 23) υψωο•ωΐΛ8ν τϊΐν κά- 
βετον ΑΔ ^ και ίκ το5 οηιχείου Α φίρω^ί^ν τοις τελαγιας ΑΓ, ΑΛ 
#?ναι φανίρον δτι ί| άττε'ναντι της όρΒής γων/α; ΑΔΓ το3 τριγ«ϊ>^ 
^υ ΑΓΔ πλαγιά ΑΓϊ'εΐναι ρ,γαλ'Λτβρα τη; καθεΓου ΑΔ (§33)• 
ΤΕαν ?^δη ίκ τοϋ (τηρ-βίου Γ ϋφώ<τω{ΑΡν ειτι της ΑΓ τ)ιν κάθετον 
Γζ η την Τδ|Χνου<ταν τίιν ΑΒ εις το Ζ ι σχη[ί.ατίζθ(ίΛν δν νΙ^ν όρ-• , 
θογώνιον τρίγωνον το ΑΓΖ 9 οιτου η άιτεναντι πλευρά ΑΖ της 
ίιρθη; γωνίαϊ ΑΓΖ, είναι «.«γαλητίρα της ΑΓ• η ΑΒ λοιιτοϊ^ ^ 
^ίλει εΐνάι ΐΓολ,ίι περι^ίτδτερβν (ΐεγαλτ,τέρα της ΑΓ καΐ της ΑΔ• . 
9ί* κάθετος λοιπόν εΤναι ί» σϋντο(χ.ωτερα γρα^^ρ.)! «φ' 8σας ίυνά- 
(£ίθχ νά <ρέρωρ.εν απ β τίνος ίείομενοι» ^Λρ.ηΌο είς τ:να ευθείαν > 
χαι {7Γ0(Αίνως εκ }υο πλαγίων <ρερο[ΐένύ>ν . είτε εις το αυτό 9 ε(τ& 
βϋς•^ιά; πρδς τ4 βν καΐ της άλλνις πρδς το ίλλο ^ζρος της κα- 
βίτοιι^ [ΐεγαλητέρα είναι ή απέχουσα πε^ίισσδτερον εκ της γρα^ι•• 
ρίίς ταύτη;• ΑΔ<ΑΓ<ΑΒ. ΑΓ<ΑΒ. 

^ 38. Αίίυο ισίκις ες •κάς•οϋ (λερού; της καβ/του «πέχουσαβ. 

δίλάγιαι εΤναι Ισαί• ϊιότι αί ϊυο πλάγιαι ΑΒ* ΑΓ (σγ. 84)^ 

^ηρατίζηυν ίυο τρίγωνα ϊχοντα τ)ιν γωνίαν ΑΔΒ!=2ΑΔΓ περιβ" 

χο(ί.€νην {ΐβταξϋ πλευρδν Γσ&ίν•» 5ηλ•. τή; κοινή; ΑΔ καΐ της 

ΒΔ»ΔΓ4ςί)ποθ8<3Τίως^§29). οβ©ν τά ίδο ταύτα τρίγωνα εινα^ 
ίσα 9 καΐ ίπο|χ>ένκ;ς ΑΒε=ΑΓ• 

^Αντις-ροφως^ί α(5ύο7(9αι ^λάγιαι Ισιίκις Ικ της καθβ'του άίτε- ' 

χοαβτιν• . ίπειίτϊ ίάν το. τρίγωνον ΑΔΓ^ ς•ραφ5{ περί την ΑΔ, δς-β 

νςι εγαρ{«)σΒ3 εΙς το τρίγωνον ΑΒΔ , πρέπει το «τη^ιεΤον Γ να, 

πί<τη ΙπΙτοίίΒκαΙ αγωνία ΑΓΔ ακριβές 5πΙ της γωνία; ΑΒΔ^ 

ίΜ5«,ίϊ ΑΓ Γί:&ΐϊθδ«σ3ω; βΙϋολ }^ αΙ ?ϊιν Δ9, καΐ τ4 τρίγω^» 


ΙΚΜ«£ 5η 7ιχάβιτο<^{ια«|ί£Ϊ^•1< Χίκ> Ιμ ρι^ρτι την γοινιαν ττίςχο^^ 
^^ς' χ^. χΙ^)β βάνιν «οα ΙσοσχιλοΙΙς τρ(γ^>νου^4 χαΐ ίτι τ ά- ίυ^ 
•|9ΒΒΤ{ύνβκ.7ρύγ6}ν«. τά Ιχοντ«' τ1ιν ιελβυρΑν α^* 'τίί όρίΐίζ γβΝί 
^'βο; ίσην^ χαΐ τ«ς ΐΗ;οτχ(νούσβ(ς ΑΒ^ ΑΓ Ισας^» €ΐναι ίσα* ^ 

ΙΙερι το^ν Τίτρα τιλ ε ύ ρ(ανκ αΐ πολύ ;^ώνί*]|^ 


.* 


§ 39• Υδ Γκ τείτσάρων είί9δ'.δί>ν ΑΒ, ΑΓ-» ΒΔ» ΓΔ ('^• *5) 

€χϊΐ[ΐα'Τϋζί[ΐ8νον σχη^,α^ όνο|ΐάζ6τάι Τοτράτ:λεϋρον• Ιχει 81 το τί.• 
τρίπλέϋρον τίσσζραο; τ'Κζυροίζ^ τίσσαροκ γωνίας^ χαΐ τίσσαρα^ 
χορυφας• Αί ίχ 4ύο «ΐΐέναντς κ^ρϋ^5ρ€>ν άγο^^ίναι γρα^ιμαΐ ΑΔ ^ 
1Γ» όνορχκζοντοΒϊ Διαγώνιοι•- 

ΤδτΕτράΐϋΤΙεϋρον τ& Ιχο> τά< τΐσσαροίς ^λ^υρίςτοιχ ΧσΛψ 
( •χ• 2β τ Λ )- χα^ τα; τέσβταρίχ: γωνίας του δρΟας •> όνομ,άξβταί 
Τίτραγωνον•^ αί ίύα τοα ίιαγώνωι ιΐναι ΐσχι |^ιε^αςυ των καΐ τέ• 
{«.νονταε χατ* όρδ)ΐν γωνίαν ζϊςη. σ-ψεωψ άπ^ον 1<τάκις ίκ τβ* 
^ΐ!Τίσάρων κορϋγδν 

Όρβογώνισν η 'ΕτβρίιληχΕς ζσχ• 26Γ^Β]|,το ?χον τίς τβσσΰίί^^ 
ρας γωνίας όρθά^, χαΐ τάς άττενανη (^ίι/ον πλεα.ράς ιοτα;• αΐϊιοΐρ*- 
ιώνιοι- αυτοδ- είναι ϊσαΐτ χαΐ τέρονται εΓ; τι σηριον Ισάκκ ά-»^ 
ι:ίχον τβ)ν τέσσάροίΐν κορι>^(ον, δχι ο[ΐως κατ** όρΟην γανίάν. 

Οαραλ'λτιλόγραρν ί| "Ρϋ^βο^Μζ ( σχ^δΙΊ^ Γ )^ το ίχον τα^ 
απέναντι πλευράς ΐΓχραλλτιλους^ αί γωνίαι αίίτοδ ίέν είναι δρΟαί• 
αίαττένανη είναι ισαι» αΐϊέ διαγώνιοι άνισοι• Το τταραλλη- 
λδγρα(ΐ.ον. 'δνο(ί^ζεται καΐ *Ρ6αββς; Ι^ταν »1 τέσσαρες -πλευραί τοϊί' 
τινοιιισαι (ϋχ. 21, Δ*)• Αΐίιαγώνιηι αϋτό5 τΙρνβντΛΐ κατ^ δρ- 
•)ΐν γωνίαν• 

Τρα^^ιον τέϊος το Ιχον ρ.όνδν 2ϋθ πλευράς•» ιίαροίλλίίλο^ς• αΙ 


^<Ταρβ< ττλίυ^ χ«1 «Ιτ^ΦΜφίς 7«ι^ ΛηΛ' §Τ)«&' £να 

^ 40• Το χιφάλχιον τ&ν ηστάρων γωνκ&ν βΐΐοιου^ίιτεον^ 

«ιος ίιρ^φιίΖ «^ιον^ίκ^στγ '$€τρά?:λέΐ{ρον βΐ^ 8ύο τρίγωνα ^- τών 6^^ 
φοίινν ο;1 2ξ γ(ανώιι Ισολται |λ.ί τεσσάρας γοΑ^άς όρθας ^ ^ 3β )^ 
^ι; αί.ίξ άνται γων^ 1σο)μν(χ;(ΐ.ο(!9^ (ΐ4 .τ.ας τβσσβφφ]^ γωνίας 
Φθ5 τΕτρατελβύρονΑ 

«ίτΓβταί 2χ τούτομ. ά δτχ. 0^ 7&σσαρ€ζ γων&ι 'τταντός τιτρα^, 
ιεΧεύρου ^$4 ν δύνανται νά Ιίναι ολαι ύζεΐαϋ {) ολα^. άρ.βλ£7ο^• β'^ 
2τι τα/τοί; τζτρ^τ'Κζύρου.^ 'τοΟ δ^ο^^υ το χι^άλαιον τ^^ύογβ»** 
νιων Ισούται (χ.^ (^υο γωνίας όρΟβκς^. το 9(β^άλαιον έιτίσηι τ&ν $&»- 
4λλων ΐ9θ)ϋνα(α1 ^'.ί Κ^ο γωνίας ορθούς• 

5 41• ^>νο^ί^ονται. ΙΙολυγο>νβ( τα αχ9^|ΐ^τ(ζα(ΐβνα σχίΐρΛτα. {ζ* 

βσωνθ{|7θτ< ιοθβι&ν τιρο(ΐ4νων ά{£θ(βα&ως δνά )6ο• ϊό τριγοΜΌν /^ 
τ& τρβτράτλευρον ιΐνακ ;ζρολδ^να* Ιί&α^τϊίρως δ{ΐ»ς δνοΐΕάζοντ-ΟΕ 

*2;ολϋγωνα τά ξχοντα σχηριατα δ^τυέρ τας τβίπταρας ιτλευ^άς• 

Τά χολύγωνα $&αιρο&νται ά εΙς πολύγωνα Κανοκχά % ^Ισογά;*• 
?6α» τ5ί|^ δι:οίων αΐ «τϋλερραΪΓκαΙ αΐ γανι'αι βΐνα.ι ϊοαι ('σχ• 2Ρ, Α )•- ' 
ί^* δΙς {ΐιίι κανονικά ( σχ• 28-» Β)» τ&ν ό-κοίων α&πλβυραΐ κα^ | 
αίγωνιαι ^Ιναι. 2ν{σοι« "ΟνοΐΜχζονται Κι^ρτά ίχ•7>α τβ^ οφοΤο,. ι&ς 
^ό Λ, )ίν Ιχουν γωνίιχς 8ΐσερχθ[«.ένας^ 

τά πολ6γ&ι)να λοΕ(ΐ6άνοαν όνο{ΐασιας Ι^ιαιτίρας ϊκ το5 άριθμο-ϊ, 
^(ον -ττλβι^ρδχν τάς Α^τοκ^ας «χονν^ ο6τως όνο{ί.άζΕΤ*ι ^ντάγωνοτ* 
ίξάγωνον^ ίχτάγωνον :ίτλ. τ4 ξχσν 5•>.β*Τ•* κτλ• γων/ϊχς^ . 

Η)νο{ΐ.άζοντ-α& Λιαγάνκρι τον ιτολργώνοα 9 αΐ αγόι^^νακ ευ4$ΐα^ 
ΙαΓ, α4, κτλ• (σχ• 99 ) ίχ,τίς κορυφής Λ &ΐ7θΐθ(ς){ΐΐΓθΤ8 γ»-. 
νία;^ προς τας κορυφας Γν 4^ κτλ», τ&ν (ΐί) προσκΐ((ΐ£νων γοο« 
νι6ν «1ςτ2ν γ«ύίν»ν Α^ ' 

542• Κάθβ ^λύγωνον λαιρ&Ττα& €)ς τ2σα "Ζ^ίγωνα οσα^ * 
ίτλίαράς ί.^ {ΐείον' >1)ο< Τ4.όκτάγωνον ^ιν^^, χ• 9ίαίρΑτα,(«. ίχ 
5®ν ^6ρο{ί4ί«>ν ί{αγων{(ρν^ 2κγηί-Λορν.ξ%^ Α •ίί€ Ο^^Ιί^κ γωνίας» 


*9 


:. ΤίΩΧαΠΛΑ ' 11^ 

ΐύν»» τούτων^ βίναι ίσον αέ τύ Χ8φάλβκοχ &ϊω» τ6ι» ϊ^άςτ γα>ν(&ι^ 
τοί-ΛοΧνγώνοΟ• αΙί1γ<»νίκί τ&ν τριγιονωιΐ^ τούτω» £πβιοη ίΐναι 
Ιίοι γ.1 Άς τδσας γωνία; όρθάςδσα τρίγωνα: είναι» ϊ«»ται οτι 
[ιί χεφάλαιον ϊΧων τ6ν Ιντίς γωνι»ν^αντΟΓ «ο%«γώ«υ «ιώτα» 

ίϋί τ4ίας γ»νίας ορβ<ίς ίβα^πλδαράί μ%βι {ΐΑν ϊ6ο• 

ΈΐΕϋίΙι γνωρίζθ|ΐ*ν τΑ χεφάΧαιον δΧων τ©ιρ ϊντβς γωνι&ν τιρδ 
ι»λ«γύνοΐΑτ/ώρ,ίίίκο{ί.€ΐ* τί|ν ΐκρ^ίί> {Λ|ιδ?,Τ0&των τδν 'τρ^Ηξ)^ » 4»)ί 
ϊιαιρ4σω{ΐΐν τα κεφάλαιο»• το.δτο ίιά: τΐ>!5 άρι^ν^ τΐ>* γωνιών ^ 
Ιοχεφάλαιοτ «•-'χ*^ οΧωι^ τ€» ίντοί γι^νιΰκν τοδ* όχταγώνςυ ^ *%*» 
1« Γβον ι4 9Χ (^β-« ) % {)^4 Ιί γωνίας δρθάς^ ίάν ίκαιρε^ω^ν 
ϊ5ν αριθ^ίδν τοδτον. 1^ ϊιά τον «ριθρδ τδιν γωνιδν 8, 1α]£»^ 
}ψν /τίν τ&ρί^ν ρ,ιίς τ?>ν γωνι% τίοΟ οχταγώνοϋ 1 καΐ |^ γ<*• 
ών όρθίιν•" . ' , 

. ^ 44• 'ϊδαν ,{πεχτ?ίνω(«ν χατα τ)»ν Ιδίαν διεύ^υν^ιν ίχβςι^ 
τβΐϋττελ&μρ&ν %ιύ; Τ^ολϋ^νου ( ιτχ « % )« το χεφαλοΗον &λων ^£«1 
{χ?£ς:αατο5 γω>ι£Ι)ν Ι^ΓΙ» ΛΒΝ 9(ρο^θετό|ΧΛνον εΐι τ• τ&ν ίντα(, 
δίλει εϊναι ίσον [ΐέ ϊΐς τίσας γωνίας όρβάς 5σα{ ΐελερα^ τάιτοτ 
λίγϊί«ίθ» ϊχ«τ ϊιίτι ίχάςη τ(ίν ί3Τβχτεινο}λίνων 'κΧ^Ι^ η»δ ^ο- 
Ιαγί^νου «ς% ΔΙ ίύνβιταΛ να δεωρτ,Ο^ φς«ί>βΛάτΐί γρβδϊ^ί^ ί'^^^ 
ίης δίτοίας -κί^τίζ τ^^ΰ^ ί| 5Γ χφίΐ ίχειδ^ ΐΐζρδροι^βτί ίτ^«1 6^ 
ίίΐζ* αντο^ <7χίϊ{/ιατι^οαν γϊ^>νία€ τ6» διία&ν το Χι^Ϋάλίομον %^ςδ* 
ται μ ^• γων/«^ όρβας ( ^,Ι'Ί• )» ίι?«^ο^ι οτΐ τΛ χ^φαλαιον τ6ν 
•ίντ^ς χαΐ ίϊί^ί. γωνιδίν «Τ ν «ι ΜϊΡν {^ Α^Ι τήταΐς γωνίας/ αρ6«ς8-ν 
^«ς -κλευρας τί ΐΓολυγωνον ίχει• 

Έάν «πο το χ8^βιλαιοι^τ6ν εντο€ χαΐ ίχίηος γ(«Λ6ι^ α<ρο5ΐρ«- 
««(ίΐ)^ τδ ιι^φάλαιβ^Λτ&ν 'δ'τας; *τοΐ ίΗ« τ6«ας γωνίας, οίρβίς δ*^ 
«βςΐί^εαράς 5χη ^ο ιιο^ίίγΜίνον |4β?ον ίύο λαρ»βώνθ{*«ν ««άλοι-^ 
Μ> ϊΐί ίύΐ> γ^οΜ&ΐ€ *ρίάί» λτέοίιαρακ -γωνίας όρβ«ς» 1?ον {ΐί τ^- 
μγ%\οαογ τβν ίχτ4« -^νι&ν- {Ι«^^ Χ?«^ν ΐΕολα'ϊ^ώνα* το «*- 
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• • ■ ι. *' ■ . . » 

1 

' ^45* Κύκλος «Ινβ^Γ'ίπίττβίί^τΐί ί^ί (ραβδία τ*ρ«Γον|ί.4νη ^ 
^δ τίνος χΐ{)Ε.7:ϋληί γ|ί)α|Λ{Λής ΔΕΒβ (ττχ• 30 ) ονορΛζο^ίίνης Π^ρΐη 
^«ρίία;^ νΤις δπο&ς δλαι; τά σΐϊ«£ίο& άττίχοιιν ισάχίς «ι» τίνβς ινη 
τος «η|ϋίΰα•Κ» ονθ{ΐαζο(ΐίνοα 'Κβντρου• Είς τον λο'ι^ον β^χνά ** 
νο^άζο^ιιβν τϊίν^όριφβρείαν χ&χλον « 

. ΔίάριεΓρος είναι ή ^«ρχορ-ένη ειΛεΙχ ΒΚΔ δίά τοδρϋίντρο»• χ<4| 
ίτδρατοϋ^ιίνη είς ί6α σψΐΐα^ της -τίεριφΕρβιας• Αΐ ίχ τοδ χ*ντρβ« 
ιτρος τ))ν χεριφέρεβαν ίγό[ΐβναΛ εΙβεΤα Κθ, ΚΓΒ; ΚΔ» δνο{ΐάζ»ντα|^ 
^ΐΛτΤνες 9 ίτυο^ιίνως % «κτίς βϊναι το Ϊΐ{ΐ.ισιι τίς ϊια(ΛίΓροι>• Έχει^ 
ί)ΐ 2λα τά β-πρΤα της -ϊΓβρΕίίβρέίΰίς ά'Λβχοϋιν Ισάκις ίκ'τοΟ ,χ^)Νί 

τροϋ» αι άγϋ|Αεναί Γκ το5 κίντβου τούτου τρές την ταριφίρβιο»! 
«ίχτΐνες ττρβχβί νά^Λΐ Γβ^ι' 8λαι λοκπδιι αϊ ακτίνες τηδ αοτοί^ 

'9(ίί9(λαι^ «ινακ 1<ιαΐ; (&ετκξ6τ<«>νΐι έττοΜ-ΐνως ^ςαΐ (ΐΙίίίαγΑτροι^ ώς^ 
^(πλάσιαι τ&ν άκτίνων• 

5^46- η^σα ϊιάρτρος• λαφεΐτον x&^λον εις ίδο Γσα |ΐίρη* 
λιίτι ίάν ςριφωρν ιτιρί τ)ιν ^ίά|£ετρον ΒΔ το 'γί(»ζ ΒΕΑ &ς^ 
να τζί^ ΙτΛ το5 ΒβΔ« χάνβ)^ ^\ί&ίον το3 ττρωτόΐι {>έν {({τνβςτα 
ν» ::έ«ιρ. Ιντος. ϊι ίκτος τοδ ίεοτίρο»^ ίττειϊη άλλίως η^βλει» βϊνα^^ 
^λησκίς-ερα 7ι {ΐαχρ^τβρα τοϋ κέντρου, το όττοΐίον $ΤνοΐΕ άί^&^τογ 
(§ 45• )• δββγ τα ίχ της 2(^α[<4τρον χβΰρίζΑ(ΐ|ν« ί6ο αίρη τοδ 
χίκλοϋ ίΐναι Γσα |αταξ^ των• 

ΠδΜ εαθεΛε εις >4ο {^δνον σηρΤα τέμνει •ρ)τν «εριφίρβιαν• ίί^δ-^ 

-τι ίάν ίπΐ της περιφερείας εδρίθ^^δν τρία ϋ1ηΫ^^'^ έιε' βιΛείατ^ 

τδτε ίκ το3 κ/ι^ρου .ίυναίΐ^βαννΛ ψέρίύ^γ βίς ταύτην ^ν ε&θιΤβίν• 

τρεΤς -ττίαγίας .?<χας |«ταξύγ?<ιν ^ώι. Γσχς . (ΐ,ί τη9 4κτϊνα , το ♦•: 

«Λον ιΐνρα άδδνατον ( 5 51^; ω.) ί -- -- . .^ 


^ρψράας ίόξονν ^-^9 ίί'^ρ^ί{ ^αΙ'Τ^τ^ξβν ιαρατοί3^αι ίίι^ 

Τρρίίχ ίΐναε το '7:8ριλα[ΐβα λαβΥό^ Μ,ϊρος ϋΖόΚ Ι-ου ^χ1%>» 
^ξι^ ^3 τΐζρυ τ^\ τίς χο^'ί^ίϊ '*5«ί ίομώ:, το ρίίταςύ' ^ο3 
Ιβξβϋ ίςαΐ ϊί»^ δίίΓθΐω)ίϊίΗΓθΤδ ά^τίνω* ^ί^Λί: Βϊθέ^ Έφαιττοατί^κί 
^ν κυκλ(ίϋ ίνο^&^Πιί ίι•:«χθβτός ιΙδείΑ Λΐί ϋς τά α*5φον τ^ 
^τΙν(κ, ίϊΐδιτσνα^ϊχϊίί ίν |ΐένον χοΙνό>> σίπιαίον ϊί [χί :την ιτ^ρκ^* 

ίϊτΓοώΓ Τ8[ΐι«ι τδν κδκΧον-, ^αΊ ίκτ«?νΙται Ικ τοδ ίνος χχΐ Ι* 
)δ- άλλοο •|ΐίρβϋς ιτίρΛν <ί?ϊζ "τίδριφίρειας^ ' ; 
^5 48 Π^σά χορίίΐδΐνοΕί {/ιι^ροτίρα τ%ί*>ι«{ΐϊτρ(Λ^ ίιδτι «1ί;*τ1 
•θίϋΚ^ %νορί^ ΪΙΘ δίν ί&^ται ΐΓ6τίνα'|ιναι Ρσημ.4 τ•< 
Λ€ϋ(ίάς βΚ καΐ ΒΚ (^ 35<)ί% αϊ το Ϊΐ7:λά*ιαν - τ5κ «ϋ 
ς• 71 ί1 δίάρτρ^ς ,&; ίιέρχορβι^ ίκ τοδ κέντρου €ίναχ ίι* 
ια ^ζ <ϋκτίν6ς• οθέν ί» >ιά|ΐ.έτρος Ιινίχι άναγκ(Η«ις ίι^γίς-ϋ 
η •ά^" Οίτίχς ίυνά][«ί)α νά φι^ω^» δις τίϊν ΐΓβρκρ^ρβιοίν• ' 
49 Εΐί τον αοτον κύκλόνϊΐ ύς ΐ(Τάύς χί^λο^ς «Ι Γσοώ χορ* 
Ιοα τόξα υΐϊΟ^ίνοονι* δ*ότ6 ί4^ &έα«χ>{Α£ν την γίΐίζν τούτω^. 
χορδών ΙίτΙ-' της. αλλήί η ^ά Λχρά τής {ιιδς δβλ&δν ΐτϊση β« 
^ν Λτίρωγ 9 χαΐ Β τής «λλης^ ίΐ^ογ,ίγως κ«1 τ-ά ίΐ^ τάξοέ 
ν σι»{£.χ8σε€ κάθ^ ολην "ίων τι ν ίκι^αύτιν ( ^ 46• ^). "^Αντι- 
|ρ«ος'»'&πα "^ά Γσα τόςίχ Ιΰΰ&Ι χορ^Ι &7!;οΤϋΐν<»<><^ΐν βίςτον^αίκ 
^κ&ιλον^ 1^ Ηί Ισοϋς κόκκους• 

1 50• *Η κάββτος δκτίς ίιτί ί^ςχορδην^^ )&2χΐ(?6ΐτ^ν •χ<^ρϊηι* 
}ρύ τδ%ον εΙς $6ο ϊσίχ (Αβρή• Τωόντζ^ 4«ν φβροψβν ' τάς-:άκτΙ^ 
^Α^ ΚΒ (σ*τ• οι) 9 «ίτινες ώς -ίτρος την κάΟετον ιινβίΐ ίύο 
)[ΐαι Χσαί ( 5 3δ• ) » ίχο.(£βν το Ισοσκιέλίς τρίγωνόν ΑΒΚ το 
^ν 9(α{ρ8Τι:Φ(. ιΐς ί4ο όρΒογών^β^ βχο'ντα {ΐ,ίαν γωνίαν. Ιστίν 3Ραϊ 
^Χ€αρ4ΐ< {σα^'« καΐ τ^ 6χοΤα 'έΐΓθ|ΐένως «Τναι ϊ(ία•!Λε^ 
1^• 4^χο^^:ΛΑ9 4Β9«^&(3τΐ είναι Ιτυίσης τίλύγίο(Χ. ϊσα^ 


^ο? -Κ0ΔΑ« το σιΐ)(αΤον >Β &<λη %ίσα ΙίΛ τοϋ Α» χαΐ «ύ τ&ξοι» 
:Α& ϊπΐ τον τθξον ΑΛ* 3(&η ίάν χιΐνίν ^νιφ^ΐον χοίι^ρίηο^ τί* 
"Ιου ΐΕ^97( 2ν9θς % ίχτος «^ :}•ντέρΰα,'&<λ«ι αι^^χιι τίτέ 9»ρΐ9<^ 
^^δτκρον % όλιγύτφσν Ιχ τοϋ^ιιέντροι» Κ ί(. ( 4^ )* τ» Φ•ςα λμ^ 
^, ΔΑ βίνακ Γ^Γ0Ε« 

ίΐέοκ κάββτος ««εΐ τ%ζ γορίί%ς χαΐ ^ιαιροϋσ» τ& τ^ξον'^Ις )ύο Το» 
{ΐ.έρη^ι/ρχ&τα( &ναγχαι«)ς 2&ΐ( τοϊ χέντροΜ* δ(4τί9 ιιηιίτνολ^ 
τά 0!η(»ΐα της χαΜτοΜ ΐ«6τΐις ««{χουν 1σ«^ ίχ φ6ν Μο 1^ 
:δφων Α καΐ Β ( ^ 48^• )^ το *4ί χίντρον τβί5 χΑ3(λ•υ ϊχ•ι τίρ» ϊ 
Ζύίτ^τΛ ταύτι» ώς ι«ρος τα «Ζ^ρά Α χαΐ Β τον τοζον ^ι τ^ζ χο|! 
ίης) Τπ^ται'δτε τί ΧΒντρον τόυτο ΛνΛί δ^ τ6ν (τη{Α8ΐ(0ν της χ^ 
Μτον• β^ κβοτα βΰΟβΙα ί(ερχο|£«νη ^ιά το2 ^ντροο χαΐ τΙ(ΐνο«' 
«α τύ τίζον %τΐ}ν χορΗ' Αζ ίύοίσα |^({ρη<» βΐνφΐ χάθβτος^ΐςτί 
^ορΜ^νν ίΐΓβιδΐι ολα τ« σ7ΐ{&•ΐα ιώτης άιτίχ^νν Ι^οκας 4% «^Ι 
^6ο ίχρββν Α κάΙ 6 τον τ&ξο<» καΐ τη^^ορί^ΐ^ 

«;.€ν'(ΐ/2ν ΐΓ^ρκφιίρβίαν χνχλον• Ές-βϋ^οεν Α•) Δ^ Β^( <τχ^ 39| 
4τα τρία ταντα 0^^γΑ1Λ^ τά οποία Ιν2νο|ΐ(ν ΪΚια ^ν €ν0(ΐ€^ν^ Α( 
£Δ•'^ΤΐΓθΟ«τορβν 8τι ή ΑΑ ιΐναι χορ))ι χ&χλον^ καΐ «Ις^ο ^ 
•ον β&τ^ ύφονο(αν φ)|ν χΑθιτον ΪΒΕ^ ίι δίΕοία φρίιιΐκ νά ^λ0 
^(α τον χΙντ(:^ν τον χέχλον τούτον ( ^ 81• )* * κύκλος λοιΙ 
ίςις 9ΐλβι 9ι<λβΕΐ Φ<α ^ν ^β/ων -Α καΐ Δ^ ^λιε Ιχηέ 
^ντρον τον 9 €?ς7> ση^ιβίον τ% ΕΚ.Διά τοναντον ΜλλσγΜ 
«πο^ιχνύορν οΤ( το κέντρον τον 9(ΐρχο{&Ινον χύχλοιι 8ιά < 
#η{ΐ€ίων Δ καΐ Β'» 'χρίιηιι νά ώρίσΧ6Ται «ϊ<τί ΜρΊον τϋ^ 
^αθίτο;;* ίιτί τίς χορίίίςΒΛ* τΑκίντρον λοιιτοι^ Κ ί<9»ι9ΐ| ττ^ 
^9υγχρ5νως ν2 ώρίνκβται ίνΐ της ΚΒ καΐ Κβι κβΤττι» οΙνβτ|^3^« 
Λ τ4 ^{ΐβΤον της τορςτ«#ν. «Οθβν τΑσφβίον Κ ζΐναζ τ^β ! 
τρον τοδ >ιβρχθ(ΐΙνόν κίοΛον Ικ τΒν ίτηιυίων Α^ Δ ^ 3• ^ιΑ 
αν φίρι^ίαν τας γρα(Α(ΐας ΚΑ< ΚΔ, ΚΒ« χατά ιτρδτβν ^ 
^Ιάγκχΐ ΚΑ\ ΚΔ ^ βϊναι {«ι» ώς άΐΓ^ο(^σ«ι Ισάχ^ «Ητο ί 


|ι4)^ ΐεΐ^ιφ^ρ^ ^ Μν >η|ΐ^Ηων ιΑ^ ^> βν χοεΙ ί^υστ^ ^ϋλ 
^^ν το Κ• , 

ΐ(ίρΓλα[/^α(|ι^νκ "Τόξα ΑΔ ««Ι ΒΒ'» ^^2 «αΐ £β> χ τ λ% ιΙμ» 

^«ς '^ς χ^Λζ, ^ντίςιχοί»ν*»ν τίζων^ ιτρίΛι νά Ιχο{ΐΐίν -ίτδξ^ 

^54• 01 Τσα^ άχτΐνας Ιχοντκ κϋχλΜ €ΐ9ύιΐ ίσο ε* - ^ 

Ι4ς )6ο ^ηιρία Γ χ«! Λ ύΆΛα ΑΒ ( 9χ^ 94 ) ^ β!νβΙ )ίάΟ&^ος ίΙ«^ 
^4 ^ ^ι^^χορίί)ΐ»)( Ϊ4 Ιιά τΑν Φΐΐ^ων ^( ^(ΐϋς • . Φ^ι^ βτηΐΐί 
.^))) 4) Γ4 «Ινβι )(;^9ρί)^ χοινίι τ(&ν δύο «ιρ«4ριρη<»«ι 4Λν «Ι^: το (ΐί^ι 
.^ν τηζ '^ίχκ τάίτΐΛ^ {Μ|ιώσοφΙ« {ΐίαν χά^'ίον ^ ο&τη ιτρέήΐ νιί 
ίίέλβη .)|£ τί^ ϋο χ|ντρ»ν Α χαι Ιΐ ( ^ ^1*. )^ ^Αντις-ρίφβά^ 
,^οϋΐοθΐ^ι χ«ί {ι.ϊχΐί/τΑν 9[5ο χίντ^ύΐν δκρχομέχη ΑΒ| €Ϊν«ι χίθβ- 
τ•ς ί%ϊ τ^ς ΓΔ « λ£τ( Ατο &ύο Μ(ΐ&^ (ΐιάν (ΐονην νΛΛζν ϊυνέ- 
|ΐ(θ(( νά Ϋ^ριψιν ( ^6» ) χαΙ %ροα^τι τ* ί6ό κίι^ρα Α χαΐ Β 
(ίκ^χουν Λ^άΚκ^ «χ τ^ν 4^οι>ν Γ χα^ Δ τής χο|»ί^ ΓΔ« 
. ΒίΓβΐ)^ ή 2αρχ4(ΐ«νη .ίιί τ&ν χΙντρων βΙθιΤα ΑΒ^ είναι χί^ 
λτο< »1ς τλν Ιν4κ»ΐΜν ^ορΙΙΙιν τά αη|ΜΪα τ%ς το^ιής Γ ΧαΙ ά « 
4θμ {^^οπ^φίριιβμ ){ν ϋηκύ^'^Λΐ.ιΛ ΤΕ(<.ιΐι»ντα( βίς τρία «1»{<.&Τ«• 
λ2τ4 4βιν &7η>θίσ6Ηΐβν 6ι^( τίροντα^^ χαΐ έν6σ»(α? άνα ίύο .τ£ 
<|;|[α Τ«ϋτ& αη(ηΙ«« 4χΐ(ΐ£ατ^(κβν . (ίί τρβΐς χρρ^αΰ ί^ τριγαιν%ι^ 
•1( "^ας .ιελβυ^ιιί τοΟ όιτοι'οι» «ρΙ^ΐβλ συγχρίναις ή ^Ρ^^^ Τ^ 


&ουν «ν ρίνρν χο(ν£ν:«τηιιιε2ον^9 ^^κότι Λά^ίχουψ'ΛοίοίΧλ^^'ίχ^σ^ 
3£ϋτβροο τρ&Γθΐι::σΐ{Μί<Αι Α»)«|αύα να^^ρ<ι5|^ϋη'.(ις τά 96ο χ^νΤρχ 
€ΐθίίαςί οΕΕτινες }ϋ το ^ιάς-ηρα τβν κίντρων'ΒΛουν *^η(ΐατύχη 
?ν τρίγωνοι» ^7Γο« ή Γ«| [ΐί τύ 'ΧβφάΛβαβν ^ν «χτίνων γρ{ΐαΐί.{ΐ:)| 
^711^ ^Αη είναι Ίση <|Ι.4 ^&χβ4ράλα^οι^ τΰν ίύ6 ίλλωχ ΐΰ^<υ_ 
^ν, το δτΓοΐον ατΜ^βίχ&η ϋννατον ( 5 35 ) (^^ Β5^^1αάΙ Β). 
'^Εαν το διάς^7){ΐα τ£»ν ΧΕντρων ?ίναι 'Ι^σν |ΐ4 ^^ν ί ια^ραν τ&9 
ίΟ^ή'νων^ οί ^ χύχλοκ Ε'ΐρχ'τττονταχ ^ντος ( 9χ•«Β5 9 Α χαΐ Α )* 
ίτάν [ακρ&τβρον της Ιιαφσρόές ταότκ^ ύ βΐ^ βίνοα <ντές το5 ίλ• 
λίϊ»• ίαν |/Ε,(χχρ6τερον το3 χζφάλαιον τ&ν άχη'νων^ τίρ-νοΛΌΚ•" 
δλβτι βΙ( ^ό τρΤγωναν ΟλΓΒ ^ <7χ• 34 ) η 'ττλβυρά ΑΒ βίναι [αχ|ρο« 
τ/ρα τίΜ/ χέφχ^αιον ΑΓ^ΓΒ τ&» 2(υο ιάχτινων* ίαν ρ'^άλ{\τ&ι^ 
|ον ίΐς ιΐναι• έντίς τοϋ £λλοα• 

5 ^^ '^*^ *^^ '^^'* χύχλβν ( σχ. Τ^6 ) ήρερωίρ,βν μίαν 3ιί[ϋΝΤροιΡ^ 
.ι^ν ΧΕ^χοΛ {χ^ αατ9|ς ^ίλλτιν ^χάθβταν τί^νΈΔ^ Αίαίρ•δ|Αβν ο^ 
/ϋ^ς τ))/ 'ίεβριφΐρββαν «Ις τεσσοφα Ιαα (κίριι ( 5 ^β )'* αΕ )ύο }2ι 
Λιάο^τροι τερό^ναι Ης το ισιηρΐον £ «νχτφιατίζονν Ιιαβ^^ς τεν 
«α{ΜΜ γωνίας» ίχάςΊ^ τ6ν &χοίοι»ν χσοίίτβκ ριί γΙα» όρθ^ν ( 5 ^^ )* 
^Η θρ% λοκτδν γωνία ττιριλαι/^βάνει |ΐ4τας6 τβ)ν ιτλενρ&ν της τ• 
"^«τα^τον τη; περ(<ρ6ρείας^ τη; όττόίας ^ άχτίς είναι 6ιι»ιαθ4|χοτ» 
51αΙ το κέντραν ίί κορυ φη της γωνίας• 

« λΙ ^0 Τσάι γωνίαι ΑΕΒ, ΑΚΔ* (^• 3Ίί) αΕ ίχονσατ τας κορυφά^ 
.των εις το κεντρον» ΥΓ4ριλα[ΐβάνοϋνεΙςτ))ν ττερχφερειαν τόξα ίσα• 
^ιοτι εάν βνωσωρν τα ^ίχρα τ&ν ττλ&ϋρ&ν ίιά τ&ν χορδ&ν ΒΛ 
*9μΙ ΛΔ «χορν ((6ο τρίγωνα 9 τα διεοΙοΓ είναι ίσα ίιτειίη «ιείς 
τ})ν χοροφ^ιν^ γωνίαι «Τ ναι ΐσαι <ξ {ιχοθίαεως• ί) τνλευρα αΚ χο&» 
ΊΛ καΐ ΒΚ«ίίΔ ώς άχτϊνες {^ β6• )• ΑίχορίαΙ λοιπόν ΑΒ, 
^^^ ιΐναι Ισαι, χαΐ ίπο^ιένως τά μταζίι τ&ν γωνι&ν ΑΚΒ« αΚΑ 
«εριλαριβανβ^ενα τόξα ΑΒ^ Α Δ, είναι Ισα* Άντιςρύφως* τιΙ 
Ιίσα τ&ςα άντιςιχοΐίν εΙς Ι^ας χεντ^ικας γωνίας• 
» 5 ^^* '^^^ ^^ *^^ *^^ κβντρον γώνίαι ^αι Λη&%ι% Μ φ 


1.•, 


^^τίϊΙ'η'Τίραν γωνιαν^ (/ιβγάληίτίρά πλευρά (ζ 33. )^ ϊΐ'^ ργαλή- 
.<^ρα χορίΚι Οποτείν«ί.. ^ΌθΕν^ργάλτ^τίρα % ρ-ςκροτίρά ε1.ς τ4 
ίκίντρον γωνία^ ιτΕρ(λα|ΐΌάνη ;{«ταςϋ'τ(0ν δτίεϋρί&ν της ι^εγα^^- 
ν^ρον "11 μ,ικρότρρον τίξον τη? ΐϋβρε^Ηρείας* ϋ τΐλο^ το τοξον' % ίί 
^χσρ})) ακολουθούν τας (Μτάς ιαζαβίίλοίς τ<ιίί |ΐ.&γ8θου; της ύς τ& 
^βίντρον γωνίας^ κο« άντίς-ρδφως• 

II ξ ρ ι τ ο υ ίΐ. { τ ρ ο ι,ι 1 ω ν ^ ω > ι δ ν • 

> « 

5 ^* ^ΒίΡ^ν^θ Ιίέγββος τη$ δρθης γωνίας «Ιναι ςαΟέρόν^ ^ 

^Ιάβαρν αώτίιν ώς ρτρον τ&ν άλλων γωνϊδν ( ^ 15 )• ά'ττλοό•^ 

^ζίτρον οριοας 'βΐ^Αι ϋ» λάβωρίν Άςγΐτ^ τ&τ'6ξθν^ΑΒ { βχ•.3β )τ 

3| «ο μ.8ταζυ 'ί&ν. ιτλευρ&ν «της ^6ης γ^ΐΆΛζ ^£ριλ£ΐ^«ιι&}&ινο» 

«τέταρτον ττίς ίττ^ριφερβίας• .. * 

. Δίά το/'9κο7ών:το(ΤΓον9 ()ιαιρο!}(αν χατα ιτρβ^τον'τον χύκλο? 
«Ις Τ6(^αρα ι(τα:|0ίρ3)9%α11χορν «ιτοριίνως τί^αρα τιτ^ρτα^τϋ^; 
^ςριφςρειας 2χ «>ν ^τρ&(ΐβν τας τίφταφας ^ρ6«ς γωνίας, τάς ιει^ 
;|}ΐ^α(<.βανονβ^ας;δλο^ το ΐΕ€ρ2 ^ Κ ίιάς-η^α• 

^καίρου^ίβν Ιττεκτα ίχας-ον τέταρτον εΙς 90 Γσα |ιΐ8ρη 2νο[ΐαζύ-# 
Ι)£κνα Μοίρας• ^ ^«ρ&φιρειαι λοτπόν 'Κβριλαιι.βάνιιι τβτροίχις 90 % 
^360 Ιί,οίρας, ή ίτριπβριψίρβία ϋς «0θ 1^ 180» τύ τρίίον τ?ς %ίρυ 
ιΐ^^ρβίας 120 '» τό πέ[Λ^ίτον 12^ το ίκτον βΟ* το ογδοον 45 « τ} 
^ίεκατον 36 ^ κ τ λ• 

Δια ,να ρ,ετρΘιιεν καΐ ^νίας [£ΐκροτ<ρας'(&ι£ς '\ίθΐραζν ίβαί• 
(ρουρν την ρ,οιραν &1ς 60 {&{ρη Ισα % τα όττοΤα όνο(ΐ.άζο{(«ν Λίΐιτα} 
«αΐ Ικας-ον ΪΒίετον ιΐς 60 £λλα &νθ(ΐ.αζό[ΐΛνα Δεύτερα• 

Προς συιντ(ψί» ιταράς-ασιν τδ>ν (ΐ.Μρ(δνι λετττ&ν καΐ ίζυηρ'*^ 
γ.Εταχ£ΐρεζ&{<.εθα τα σηρ^χα ταύτα ^, \ ^'• ο&τως £4^ 42 28•|ι 
#η[ΐαινο[;υν 24 {ώιρας 42 λεπτά 28 ΐβύτ^^ρα• 

§ 59• Όνθ[ΐάζίτα€ γωνία βγγιγρα(ΐ{«ν3ϊ η ίχονβ»» ώς ήΒΑ^ί 

^«σχ. 38 ) ί τ)ίν κορυφΑν της ίτεί της περιφερείας• 

Πάσα ίγγ8γρα[ΐ.{ΐβνη ^ωνία Ιχβΐ [«.ίτρον το ίμκτυ -Τοί; ιτεριί: 
Χβ(ΐβανο(ΐίνου τύξου^ρταςϋ τ6ν πλ«Μρ6>ϊ''Πΐς. Τωί/ηίαν γ•- 
φ^Ι/Α^ ί)^ ίιάρ^ρον ΛΧ κ«1 -5^*5 ακτίνας ΚΒ, ϊίΔ^-Γ• ^ίρηί^^ 


1^ / 3;Φ0|1£^λΙΠΙ 

^ον ΛΚΒ ^3ΐ£( %1ι^ι Ιβοσχίλές^ £φ%ώη ^ί ΐζ%%^ρ0ί. ΛΚ ΚΒ^ 
«αι Ισα ι ώς άκτϊνίί* αί 5&) λοΜτον "^ακ ΑΒΚ > ΒΛΚ $ίν?κ ί^* 

«αι (Λ 32• )*» χαΐ Ιπο[4.ίνως Ή^^^^^ γωνία ΒΚ£ ^σ^^δυναρ^Οί 
μι τάς ϊ4ο «ΊΤΕνανη βνίές ΑΒΚ % ΒΔΚ ( § 36. ) «ΐναι ίιπλ€κ-^- 
^ία>Γ% ΒΑΚ» άλλ^ έΐΓ*ιϊί) αδτη^ ώς ίχονσα τίΐν Χοριι<ρ{»ν ττβ* 
Λζ το κΐ'ντρον^ ΐίχ€£ {ΐ€Τ{3ον τό τύξον ΒΕ•» ίι γκνία αρα ΒΛ£ £^ 
χει ιιέτρον "Το ^ι^ιισρ ^οΰ τδξου ΒΒ• Δια τό)^ αΐιτον λέγον καΐ ^ 
γωνία ΚΔΔ ϊχβι {λέτρον το Ϋι^ιβο τοδ ΕΔ* οθίί' ΒαΕ^ΚαΔ * 
^Λ γ*>ν(α ΒΑΔ % (χει (Μτρον τί ΐΰ^υ το& ΒΕ^^ΕΔ -^ % χ^ %^ 

•ιισυ τον ΒΔ• ■ 

* Έακ *Χ τδιν τρΛν χα^ΐιφ£^ν <οδ τρίγωνο* ΑΒΓ ( βχ• 09) 
^ρ«ί{Μν (ΐ^αι» «ερ^φ4ρή^α^ χίριλου ( ^ 52• ) « ίκέ^ . τ€^ν γΕΐ»ν&^ 
£^ν τοϋ τριγώνου ^ίλει Ιχει (ΐ.έτρον το ^|α«υ το3 ρτ«^& 
τ&'ν ιελ24^τ^ν τη; «εριλ«ρ^έανο(χ^νο(» τ&ξο»• άλλα α! τρΑ( γω-> 
ν&μ ΐ6βρΑ^^^)^ο|Ρ> £λύχΑΐ|ρον τ^ιν ΐΕ<ριφ{ρ6Μΐν^ χαΐ ειτ^ι^ ή μ^ 
(ΐφερικ^ ρτ|^ τ403^αρα(€ γΜ^'αβ ^ρθ^ς^ίΜται 8η> αΕτρεΙς τοβ 
0Γρ;γφνον ίγγ«γραιΐ(ΐ^να& γαινιαι ίχοον (ΐιέτρον ίύο γο^ίας όρΟά£ 
(.$36). 

4 ^ 60« Δια να εδρω{ΐεν τλ ^ιίτρον τίί γ»νία( ΑΓΒ (βχ. 40 ) 
ν^ ^τοίας ή χορυφίιι Γ χ•1τα4 ρταξό τοδ χεντρου καΐ τ^ς ττε^ 
^ερκ'α^ΐ) Ιχ'Τ)(ΐν9(ΐίβν.τας ΐ!ΐλευράς ^ηης αΓ, ΒΓ {ως να ^υιναιταν- 
ήσουν τ})ν ΐΓεριφΙρ€καν εΙς τά σηρια Δ χαΐ Ε, χαΐ Ινύνομεν ^ 
1π^Μ(|ον, Β (Χ8 τ^Χ• Ί^ χεφάλαιον τ&ν γο»νιΰν Β χαΐ £ τούτρι« 
^¥θυ 9ΓΕ «Ινα( Γσον (α4 ττιν £χτος γωηαν ΑΓΒ ( $ 36)• % 
γωνία Β !χ€« ι^ιίτ^^ον τ& %(Μσν του τόξου ΔΕ«. ίι ίί £ το %{&(«ο 
|Γο5 ΑΒ^ ήιγ«»νία αρα ΛΓΒ Ιχη (ΐιέτρρν τ& ||(ΐ.ιβΟρο«^(ί« τ&ν τό• 
^»» Α^Ρ καΐ ,Δ¥• _ 

Ευχ(λοιι( ε&ρίσχ»{ΐ^ν χαΐ τ& (κβτρον. ι%^ γύηας 'ΐ%ς ίίκοΐαζ 4 
βορυφίι Γ ( ,σχ• 41 ) χ&ΐται ίχτος τίς -κβρι^είας• Ιιότί ίάν ί- 
7ύσω{Μν το 4ίχρον Α^Τ^λφυρβς ΑΓ (ιέ το σηρίον Δ, («ο^ι 
^ιτλευρά ΓΕ τί\ί¥ί\^τ^ ^ρ(φΙρ<ίαν«%έχτθ( γ«νία ΑΔΒ ΙιιίΛΙι 
ίί«>5#ίνα[μ4 μ τοίί ίίο Μίναντι ιντος Α χαΐ Γ τοδ τριγώνΛ 
4ΑΓ> ίΐΓ »<.λ•ί ιίναι ϊψη μ τΙϊν.*ια|^ί4? ΑΔΒ^Α* αλλ* | 


:: ΏΚΑΕΤΡΙΑ 1^ 

- 5 ^^'^ ^^ «1« ιγ)}1τ ^ιΐ7αρι^(ΜκΐΜ ίγ|^γρ«{ΐ:|ιΜ >>ι^« Βλ^^) 

-^ Τ«α ι^ίρη^ χαΐ δκα τον χέντραα Κ ^ι^ψί'^ ΙτΧ |Ίίς χο|>ί% 

ΑΒ ττιν χάΙ^τον ΚΖ'τ'α&τη &έλ«ι {Ιιαι^βΐ τό τές^^ν αΕ €!ς {^ 

\9Λ («.ιίρτι ΒΗ•> ΑΒ (5 ^1 )• Φέροντες λοΒίτόν ίχ τον ίχ^ψνοΜ Β1 

^άς χρρίάς ΒΕ» ΑΕ^ ίγ^ράφορίΐ' εις ι^δν νδκλον 8ι> όχτάγα>νον•- 

ΑυνάρΟα νά ^ααρέσωρν 7ο τσξον ΛΒ^ κΐς δσαΙ^ποτβ αίρ^^^χαΐ 

να ί'][γράφω{ΐ.€ν ο&τω ιτολύγωνα ΙχιτβρισσοτΙρων ΐΐΧευρ&ν* 'Έαν- 

ϊπί<της ίίοχρίσω^^ν Ικας-ον τ€ί> τδξων αΕ » ΒΕ εΙς θυο , τ^λλ » 

/^σσΐίφαι χ τΧ• ?σα ρ,βρη^ {γγρά^ο^ιεν ι^λύγωνβ |ί| ϊη «βρι#-• 

ΐΓοτ<ραζ χαΐ (ΐ.ιχροτ{ραβ τκλιυράς. 'Δυνάμ.£θα λοιτυον να Ι^ΤΡ^^^^ 

|Μ»ν €Ϊί Τίνα ίεί^σμβνον κύκλον τολίτι^όονον [ι^'^ δσασΜιιτοτε «λίυράς^ ; 

5 β1 ίι<• Έττει^ίΐ έκ τρι(»ν (ΐ.^ 1%"^ είθειας ϋτψχ^α^ ίΰ>άμ•« Ι 
(α 9 νά <ρ{ρω{&£ν (ΐίαν ΐίερίφβρεκαν κυκλοα ( ^ 52. )« ίάντ«τρ«κ. ; 
ταδτά <π}ΐι.έ1α ^ναι αΐ 'ί'ρ^ς ^ορνφαΐ ίνος χανονεκοϋ ^ολυγ&νοιι -» { 
1) ιεερΕφΙρε&α ίι^ρχετακ άκο^η )1 ολ»ν τ&ν Αλλων χορ^ν^ιϊ { 
ΐτόλυγωνόυ. Το ^εδορ.ίνον λοιι:^ κανονικόν ^ολύγωνον έξ ο^&ηΜ < 
ί^τΓΟτβ ιτλει>ρ&νί δύναται νά ίγ]βϊα<ρθ?{ εις χ6κ)ΐον« 

^Ιίαν 1ί(α£ρΙσω(ΐεν εΐ^ <)ύ6 Ισα ρίρη ^«ς τεσσάρας φλ^χρβς {•* 
νος τίετ'ραγί'νου ^ τα τέσσαρα ταϋτα στ^εΤα «Ις τα &ποΙα ιίιαιροϋν* 
#όΜί δβλοι^ν ά'κίχει ίξΓσου ίκ τον σΚϊ{ίε/ου Κ «Ις τί 4ιιο«# α| 
%χικ^\ΧΛ τί)5 τετρτγώνον τε[Λνβνται (52®•)* ^'^^^^^ ίανλΑ• 
ββομίν τ1 σΐϊ{αιον τοδτο ώς χί)^ροτβ καΐ ακτίνα Γσν ρ1 τ4 ί{ΐι- 


1^ Λ'^^9ΙΧ&Ι0ΔΒ!Β 

ρίοοιτ^ι^ν. τά -αι^τκςιχοΰντα ^ς .^«^ αλευράς τθ^ τιτραγώ^υ ιτοςοτ 
^γραΐί.ΐώνωΐ'. «Λί^γώ*»»• ^νά[ΐ.ίθοι λρίΐεδν-^ 2«^(ΐ.€νον '^ουΛλο* 

ΐηςρ4γω<:^ «ς 34$ο|λί>Ι>ν 9οα)»ν^κο>» ^^.ύγω^ΐί ^ι^ ό^οΛή^βτβ'κλίν'-; 

]ρ0ΐς ί νά «γγράφατ|ΐ6> κύκλον• 

^€2• Δυνάριεθα ίτΛ τ6ν γεω[«τρικ(ϊ)ν γρα(ΐ|ΐ6ν να.εκτέίΐεσω-^ 

|ΐ€ν τάς αο^άς ^ρ^(αα^ο[^ς όιτειας κύίΐ ^πΐ τ«ι^ν άρι6ρ&ν• £ΐ[ΐ,7:ορο[Ι«, 

Ίί.βν νά '7:ροσΟβσω[]ΐ6ν Ύρα(λ[χ.ί)ν τίνα κατόπιν άλλη; γραρ:[Α7ΐςί καΐ 

V άφαιρίσυρ^ν άτυό τίνα γρα[ΐ.{ΐ.ίΐν το {ΐήλος άΧλτϊς* .ώσαυΓως 'νοδ 

λάβωναν ώς [ίονά5α το μετρον καΐ να /Γθλλα';:λασιάσω[ΐεν τοτ9> 

γρα[ΐ.{ΐ1ιν τίνα \ιΙ άλλην•» τ4 δτόοΊον σηρ-αίνει να ^άβω(ΐ.βν το γι- 

-νόαενον τ6ν ρ.ίτρων 7* δττοΐα -παριςτ άνουν τορ.?Ικος τών γρααα(ΐ))ΐ 

1^ το&των καΐ να ((ιαιρίσωρ^ γραααίιν τίνα δΐ άλλη;^ το οποίοι^ 

" ^άλιν στ^^αίνει νά ίιαιρίσύψ^ψ τόν άριθ[ΐ.ον τ&ν {ΐετρων τα δ- 

: ίτοΐα τταριςάνβυν την πρώτην ^μ το5 άριθρ.ο3 των αε'τρων ιώϊ^ 

^ ^αριςανύντων. τίιν ίδϋτε'ραν. Οί'/τως δταν |ιετρ6^)[^εν ^/-3κ'ςτι διά 

Γ το5 μ-βτροϋί ίίιαφο5|;ΐ6ν αατο εις τόσα μέρη ιο«*[ΐ.6ταξώτων»•καί 

■ ί#α 2λα {λΙ το (Αβτρον 

^ βέλο^ιεν ϊϊεί κατωτέρω οτι το γινό[&ενθν γρα(;ΐ{ί.% τινο^ ίττΐ 
άλλης τταριςάνει 'τυάντοτβ τίιν έττιφάνειαν 3νος παραλληλεγρία- 
|ί.0Μ9 οπου αίγραρ,μαΐ αΐται βίναι τα (ΐ,ίΐκη τ6ν δύο αίΛ-οδ-πρε- 
«κεψίνων χλευρ&ν• καΐ οτι όταν ίιαιρίψέν γραριρ,ίιν τενα >^ 
Λλλης, &ποθ87,ο|ΐεν δτι 6 ίιαψούΐιβνος τταριςάχει-το Ιι^-δαίον β• 
ιές παραλληλογρά|Α(Αθϋ ^ το3 όχοίοο ό διαιρέτης είναι τι ^1.1% 
ΙτλΒϋρά^ καΐ το ζητοϋρ,δνον ιτηλι^ον η ττροσκβίίΐίνη• 
^ •β μΟοδος τ©ν τριδν •ίναι ίνχρ{,σ« κςιΐ εΙςτ^ν.'^Μ^ιιβτβι»^ 


([ΟΓ^ν τ);> τιτάρτϊΐν Δ €Χ τ|ς αναλογίας Α: Β:«•Γ: ί&* ήγρα((|ί|| 

<ιδτη Λ!0|ΐίξ€τΛΐ: τετά{ίτη ανάλογο; . , 

^' $ ^^' '^Εΐίκι^ δ^ακρίσωμν τον αχρον Λ {(^ά το» (ΐ{βΌϋ Β^ χοπϋ 

^νΤίιάτοί Δ ί λαή-βάνορΑ» τους >1:^ λδγοϋ< -^ καΙ^ ^^ ο| 

' ' ' - , Β Α 

βποίοι ίιά νάτινχι ακριβής η αναλογία χρβτε ι να |ναι1^0Μ ίτιΧ^ 

* * ί . . --. - ' ■ ' ' ' - 

Α .Γ 

ν . ' , , • , " • ' Λ 

ΟΕ λίγοι ττς αναλογίχ-, 3ταν ϊτολλατλαοΈάσωιιεν εκας^ον αΙ^τί&Ι 
ρ.1 την αυττιν ι:όσδτήτα^ ίΐν ρ,εταβάλλονται• οδτως ή Ισοτης ^«^ 
Α ^Γ .. ^ • ^ , ^,. ΑΧδ δΧΓ 

Β Δ *^ ΒΔ 

- . • .... 

' ., , ■ αΧδ 

ίάν άπο τον δεύτερον λέγον 4ξαλιίψ»|ΐ«ν Δ , 1/β|Μ» - '■■ ' ■■■ ^β ίρ•^ 
^ϊ^^ίϊλ . τον ?να αίσον ίσον ρ.1 'ζΛ γινό[ί.8νον τ6ν ίκρων ί ιαιρού{«νβ1* 

ί^ια τοί3 άλλον α.ί<του• 'ί2^αύτως ί| Ισδηι^ — ^^^^ ^-»' κ^λλορίίλα^ 

' ' . , Α ■ ϋΤ • ' 

Λΐάσθδϋα μί Γ ίιδει ■ = .Δ• Ληλ. τον β^α £κρον ίβο# 

^^ Α ' ' ■ - ■ •' 

ι 

ι γΙ το γιν$$ρ<ενον τ€ίν [^{σοαν δ^αιρ^ύρΜϊν διοί το5 άλλου £κρου« 

οΟταν ο( ί6ο {ίεσοι οροί |να{ ι•ο& (&&τ^ς6 των « το ν^ι:*; αιιτίίιΐ^ 

-καρας-ανύρνον ρ,ίκος άνο|Αάζΐταΐ"|ί.έσον άνάλογον {ΐβταζύ τ©ν 3υ6 

4κρ&)ν• Λτί^ εΙς τ})* άναλογίαν.Α: Β;2 Β; Δ^ Ικ ττις βττοίαζ 

^ λα{ϊ.βάνό(ΐ5ν Β?β2 αΧΔ καΐ Ββ= 1/*(αΧδ)5 {^ Β είναι [ΐεση. ώ4 
φλογός ρταξί) τ&ν γρα[ΐ(Τ^Η Α κ;αΙ Δ^ 

Αυνά^ι,όθα εις ^πδσαν γ^ωρυε^^ρικτίν άναλογίανν4 (οταβάλλωμει^ 

. την ταξίν τ&ν δκρων 9 5| τίιν •?€>ν (£ΐίοών* ^^ νά &89(0(μν τοίν δ * 
ν,^ι/ζ εις τίιν δεσιν τ© ν ^ίσ^ϋψ καΐΉΛτους Λςτη^δίσιν Ιχείνων*"• 
^Εκτης αναλογίας Α: Β:: Γ: Δ π• χ* «ννάγορίν ίίαϊοχικίδίί ! 
^ αλλάβτΦοντες τονς άκρους • 4: Β: : Γ: ΑΙ 

β' # •••••• τβίις ρεσους . Αι Γ: : Β: Δ § 

: η^' &ίτ«)ηπκ τώί (ΐ^σοιις ιΐς τ)|ν &1σιιι.<φν> ίτφώβ Βι^Αζ^ύιΤί 


ΙΛΟ- γιν3|φβ> ^βχ^^ν^ΑΗ' ρ&βιΤ*Λ^ι©« Ε^ν {ΐί τ» γ*?οριη(η>^^Α• 

&Γρώ«βν σριβν, ιϊναι ηζρος τβν ίβ&έρόν^ ώς τύ 7ϋί<^'Χαΐϋν \ ίτ ίκι* 

3}'«ς Α: Β:: Γί Δ (ι) λα{ΐ.βάνορν 

Α-4-Β:Β: : Γ+ΔΙιΔ * Δ-ΒίΒ: : Γ-ΔιΔ ι χαΐ 
ΑΧδ-|-ΒΧΔ=:5ΓΧΒ+ΒΧΔ. ΑXΔ..Β>^Δ=:ΓXΒ^ΒXΔ* 

ΪΑΐαναλογίαι αύται βιναιώίφ&Ιζί ϊίδτι ίέν ίκά{ΐα[αν ίλλσ^ 
9Γαρ' δτ^ βίΕρο^βίσα^αν. χαΐ ί^ραιρίσΛμΕν άπδ τλ γινδ{ΐ.6νον τβιι^ 
Ιίκρων καΐ άπδ τ4 τ^ν |ΐ.έ<των της( 1 ) τ%ν αντ)))» ^οσδτΤϊτα ΒΧδΙ 
^Δ^α τ6νΤ4«>ι^ λδ^οΜ το ^φάλαιο» % ήίια'φορι! τ6ν-4ύοιερώ• 
Τί^^ν δρωνί ϊχοαν ιτρδς τδν «ρδτο»> ώ^ το κβφάλαιον % ίι ϊ^^ο^ 
^ί ΐ3&ν ίϋο &λλ(ύ(ΐ» προς χ^¥ τρίτο». 

. Είς ^£ιΐαν αναλογ£κν το χιφάλαιον !1 {| ίιαφορ« τ&ν ήγου^^ 
νων» Ιχουν ιτρος το χ^φ^λαΐον ίτίιτ ίιαφοράν τ6ν έπορ-ένων » ώ6 
«Ις ίΓίο6(ανος•^ρδς τδν ίπ6{ΐβνδν του• ίιδτί 4αν («ταβάΧωμδν τ}ι> 
τάξιν τ&ν {|ΐΒσ&>ν τίζ άναλο«[^ίας Α: Βχ.Γ: Δ^ καΐ βφορρ(Αώβω(ί.Ε» 
^ψ ^ροτιγουρ,ίνην ι&δτητα^ λα[ΐιβάν9(<^ν 

- Α+Γ•• Γ» : 84"^*^ ^ Α-^Γ;Γ: : Α-Α:Δ^ % 

ϋφο» [ΐ^8Φαβάλ«^β)τ του; {λΙσοίΗ;^ * 

. , . ΑΊ^Γ: Β4*Αϊ: Γ:Δ^ Α-•Γ:Β-*Δ::Γ:Δ« -^ 

^Κκ τ/ίί Ιίιδτητος τα&πις *ι^νάγα|αν ίτι ^ ιαν Ϊχωμ4ν Ά^ σηρκτ 
^ν £3Ρων»λδγ(αν ΑΛ: : Γ:Δ: : Ε»2: ί {1:9 > τρ •>α^λ*605^ 2λωΐ? 
*Γ©ν ήγουρ,Ινων ϊχει χρδς -τδ χ€φ]ίλα(')ΐι ολων^ τ^ «ΐ(0|({νβΜ^% ^ 
4ΐΙίς ^<ϊ6{ΜVο^ «προ^ τ!» 1ιτδ{«ΐνδ)» του $4|λ• 

Α+Γ-|* Ε-^-^• Β-^'Δ-ί^- Ζ?+•ί ί ΑΛΪΙ : ^ Γ;Αί κτλ* 
' 4;^νέ[««θα να ιτολλαπλαιηάΐιω(&<9 όλους τους δροος (<.(^ς «νβ^• 
^ογύκς {ΐ^ τον α^τδν α^^μ,δν ^^ (χ^ τον αΐιτδν 'λδγον Αι Β• 
* 5* β'^, Δύο' σχ{)μ.ατα βΐναι ?<ια^ ^ταν τέθίντος τοδ ίνδς 2ι:1 
^ώ 2λλοα, ^{χ,ΐΓ^πτουν καθ^ ολα των : τά ση^ίΛ».•^ {9θΙύνα(ΐα ^έ «ι 
<^»ν«Εί3^^(οά«ϊον (^^• ) 7Μ^ εχαι* τα ΙηίΐΑ9βψΛ τ^^ 


ί^ 1^1 Ιοο>5νβ(ιιβ^ |&^ ί)ί τβτράγωνβν, {ΐ,έ Ιν τρίγωνον» κτλ• Δυ^ 
«χίίρτβ λέγονται. 1||ΐοΐήΕ* ίταινίι φαινο{ΐ8νιΐ^ων |ΐορ<ρίι |ναι Ιι» 
|ι«Λ, ΐΓλϊ»ν το $ν ^Ιν^μ ιιΐ'ΐ^ΛλίτϊΓίρον ϊί {ΐιχρύτίρον τοδ άλλοϋ^ ϋ 
άκριββίΓδρβί δτβεν ϊχ•«ν τας τ^νέκς Γσοίς ίκατέραν •κοίτίρ(Τ| καΐ 
τί^ύαολίγοϋς ιΰλίνράί ίναλόγοας• .Ό{Λύλογοι 32 ττλβί/ραΐ άνη«.06-ι 
ζονται αΐϊχοϋβΐκ τίιν αιντϋν &ίσ» ιΐί τά δΰο σχίΐ[ΐατα, τί αί 
7ροσκε([&βνα( <ις γωνίας ί#ας• ίιτίίπις {(ύνανταΐ να ^ναι $ιιίλογοί 
καΐ αίγωνίαΐν ^Β(ιϊβα&2ν Ιτι^Λ'ηϊα^ τιι^ς είναι ΑΪρκθ[χ<^ τ6ν β• 
Φκφανεκ&ν (Μν(ί5ων τα^ βΐΜ'ας 77»ρ«έχ8(• Ή ίπι^ιχ)) ρ)νά< €7•* 
ναι ΤΕΊ^ράγωνον ?χον ιτλβϋράν τίιν ρνάία τ^ |^^ϋκοϋ«^ 'ίτίλ• «να 
ίάκτυλον, ϊνα ιτόδα, % Ιν (ΐίτρον• Οΰτω^ όταν λβγω|ΐ.βν δτι £« 
Τςκφανεεά τΐ( βχβι 100 τβτραγΐ(>νΐ9^ά (χ^ίτρα , ίννοο5|&8ν $τι ί»νά• 
ρ6α νά τ))ν ^ιοαρ6σω(/ΐ£ν εΙς 100 τετράγωνα ίχαςοντβίτν δκοί^ 
Ιχιι 'ττλβυράν εν ρ.«τρον• 

"^Εχτ^ν ΊζροστυαΜνων του ορθογωνίου ηλινρ&ν ^νοιιάζοντακ, η 

•» 

|ΐ{ν ^σΐζ% {) {(ίϋίφος αυτού. Τα Ιχοντα Ε(79( βο•^^ ΧοΑ Ινα $• 
ψΐ| ^θογόνιαι «ϊναι Χσα. 

ίίΒρι 70\ί μέτρου χΖνΙηιψαν^ιΖ^^ 

^ β5• Τδ*[ΐβαδον ίνος ορθογωνίου βίναι Γσον |ΐ.ί τλν βοίσιν το© 
ΐΓοίζλαπλασιασθβ'ισαν, [χ1 τό &φος του* ίιόη «αν διαιρ{^ω(^ι«ν τίιν 
Ράσιν ΒΓ ( σχ• 43 ) του όρΐ^ογίονίου ΑΒΓΔ ύς β {ΐίρη ίσα (^• τ& 
{ΐίτ^ν» και {ς ίκάς-ο" (ηψ^Ιου^ άς τα όττοϊα ίίακρβΐ^ι^ υψώ- 
^ωρν τάς καβέτους αβ^ γί, βζ, υθ^^ιαφοδιαν το ορθογώνιο ν 
τούτο Λς άλλα 6 δρΟογάνια Τσα• ^Εαν «πίσης βιαιρίσβψβν καϊ 
το ι^ψος ΛΒ εΙς «Ι (αρη. 7«α ρΙ 1 [ΐέτρον, κάΙ ίχ τ&ν ^[αίων 
τη; )ιαιρ|σ2ως οηίρωρν παράλληλους βίς τ)) ν βάσιν ΒΓ, σχη^ιάτί- 
ζθ{ΐ9ν ο&τω 18 τ€τράγο)να ί^ς-ον τΰν οποίων ίχβι χλευράν 1 [α«•« 
τρον "^Λλλά τα 6 (<.βτρά τη( β^ίσ^ω^ ΒΓ« κολλαπλασιοϊσθιντα^ ιιΐ 
τα 3 του δφου^, 8ί<$ουν γινό^νον 1β* 2ρα ΒΓΧΑΒ βίναι τ^ (ΐ.{^ 
τρον του ίρέα^οΰ του δρθογίβνίου ΛΒΓΔ« 

Κατά τον χκνένα ' Τούτον, Τ& ([ΐβαϋν «ου τ^τραγύνο9 «ρ/ιι^ΐ 
1^ |ι«α {σον {ΐ^Ι τ)^ν τί\9υ{Α? τθ¥ ^£λλαπλα#η[$€ΐ[οο» (ΐί'νίτν Ι* 


ίοΐν ςρίψί^ι^ ιΛρΙ ί^ν άΚ το («ίρος ΚΟΑΒ 3&ς• Λ: »ϊ»\.|| 
^τοΰ .ΚΟ^Α« το σψβΤον'Β ^η 7^'<τβι ίτρί τ^οϋ Α^ χαΐ τι τ&ξ^ν 
:Α& ΛίΛ το5 τόξο» ΑΑ* 3(6η Ϊ6(νχ«ίνίν^^9ΐ1(ΐε'ίο)» τοΰ π|δ(!ιτ<Μ τί»' 

'^δτίρον ΐά όλιγώτφον ίχ τοϋί-2|έντροι» Κ [( | 4^.)* "πί Φ•ςα 2ρ^ 
ΑΒ« ΛΑ βίν^κ ΐ^^ 

^«κ χάβετος Ί|9ΐΙ τ^ς χορ)ΐ!^ χβά ίιαιροδ^^ το τίξον^Ι; )ύο Τΰϋΐι 
|ΐ€ρη ίιέρχ€τακ ϋναγχαιοος ^^•( τον χέν^ρου* Αι^τ^^ {ττει^ολ^ 
ΤΛ β9ψ£ΐα της χαθίτον τ«6τΐ9ς «Ιιείχονν Ισί^χΐς ίχ τ&ν )6ο ίί 
:5φίβν Δ χαΐ Β ( § 48• )^ το^ί χΙντρον Ητοδ χΑχλα*» ϊχ$ί τ5ϊ1»ΐ 
)&2τίϊτ« ταύττν^ ώς τρρος τα «Ζ^ςρά ▲ χαΐ Β τον τοξοα !) τ^ χορ^ 
>ης-> ΙπβτΛί'δτδ τ4 κίντρον τοίίτο είναι «ν ΐ6ν ιτη^ακ^ν τη< κΐίι 
Μτου* β' ΐ(^α βΰΟέΙα δ(ερχθ(£«νη ^ια του χ^ντρο^» χαΐ τΙ(ΐνοο 
^α τύ τ4ξον ϊιτ?ιν χορίί^» άς θώο Γσα |ΐίίρτι ^ βίνο» χάθβτοςεΐςτί 
^ορ!^ν« ίτΓβι^ ολα τα σιΐ{Μΐα οΙτΫϊίΓ άΐΓε]{ο«ν )ΐ9^άχχς {^ι^ «τΙ 
ίύο (ίκρ<»ν Α κάΙ 6 τον τίξο«τ καΐ της^ορϊίς* 

( 5^• ^£χ τριΐφ)^ ρ^ 2?Γ βΙΑι/ας σ))[αίων ίνμάριβΟα να ^Ιρ4 
«,βν'ιιίαν ΐΓίρεφΙρβιαν χινχλου• ^Εςαιαον Α^ Δ^ Β^( ^χ>- 34• 
4τα τρία ταδτα «τηρία^ τά (ττοΐα 'ένϊίνο|ΐ.βν ^ιά τ€^ν βίβ^κ&ν Λί 
£Δ•'^ΧιτοΟ«τορ.(ν 8τ» ίι Α Α βίναι χορ3)ι χ6χλονι χαΐ «ιςίτο ^ι 
4Τον αιιτ^ ΰφονορν τί|ν χϋιτον |ΕΚ^ {| (ιτοια «ρΐιιΐι να ί&£Μ 
^(α τοδ χΙντ|:^ι^ τοδ χύχλου *κώτϋ» ( ^ 51• )* Α χ&χλος λοη 
ίςΐζ Βΐλιι 9ϋλθει ίίιίί ι^ν «ηφιβ/ων -Α χαΐ Δ^ Β^ίλι^ Κ;ζ8& 
«Ιντρον τ•α9 βίς^^β στι^ΜΤον της ΚΚ.Διά το&αίιτοα <ταλλΌγ«^ 
άτΓο^ιχνύορν οΤε το χέντρον το& 9ιιρχο(&ίνο(» χ&χλοιι βιά ^ 
#η{ΐ€ΐων Δ χαΐ Β) 7ΐρΙΐΓ€( να ώρίσχ^τακ βΐ^τκ Μρίον τ1(« ] 
^αθέτο;;! έιτί της χορίίςΒΔ- ΤέχΙντρον λβιιτίν Κί«ιι*ϊ| ^ρ| 
.#υγ;^ρ6ν6ΐς ν«1 ^ρίοΓΧΕτακ «ιτΐ της ΚΒ χαΐ Κβ νχβΤτοιι άνοε^χ^ 
ύζ τί <Γη{ΐιίον της το{]ιης τί#ν• «Οβίν τδ ση'{ΐ8ΐον Κ βίναε το « 
τρον τοδ >ιβρχβ(ΐΙνόϋ χ&Λου Ιχ τ&ν <ηΐ{«ίΐΜν Α» Δ ^ Β• 9ι«τ« 
ά^ ψΙρω(»ν τάς γρα|Α(ΐάς ΚΑ< ΚΔ, ΚΒ^ χατά «ρδίτβν ο^ 
*λάγϋαΐ ΚΔ'« ΚΔ $ β!να( ϊ^αι^ ώς άιτΙχουΛι Ιααχι^ Λρ© ^ν 


^ 


^ φ^φβ^ Λνα^ ίσβι* καί ί«ορίν^ «?«» άχτΪΛς της ίίήρχρ* 
11^4** η$ι^^Φ^ ίίΛ «^ν>τϊ|ΐ;ώων ι4 ^"^ «^ χα* ίχοΐΗ^ χέκ» 
βϊαν τό Κ• , 

Ι ΐ(ΐρ€λα(^$<]^ν«( <όζα ΑΔ χ«1 Β£ ^ Δ2 «αΐ £Η •» χ τ λ > •1μ(« 
ϋχέβε^ον ^Ιί 8λβΜ «ί χ^ίάο 5>«λ" •ϊ<ρ•^ Ιίοάς^ν 8ΐ< ίύο Τσά 

{πβται δτΐ τ4ξ•ΑΔ««' ^ίξ•ΒΕϊ ^δί[.ΔΖ6*7.τϊζ•ΕΗ• ΑΐΐΜ6(ϊάλλιί^ 
4 54• 0£ Χσα^ άκτϊ^ας Ιχοντβ< χώΛβ* Λόιΐ ίσοι* - ^^ 

«ς *6ο ίηΐ{ΐΛί« Γ χΛ Α ώβί ΙΛ Α* ( *χ* 44 ) η Λνάϊ χάΛ^ος 'ί» 
1 9^ 4^ ί «Ρχο|Λ<)Ι*ϊς ί4 *» τΑν ϋΙψαχΛν ^ς τ^%ζ•Μ^ι^ ίιαΐ« 
Αΐι ίιΓΑ 4νβα χβρδνκοιν^ τ&ν δή» ΐΛριιριρ«€>ι?ι ίάν ιΐς τομΙ» 
Ι ί«)ν -1% χβρίϊϊς «άτι» ί»φώ«ηΑΐιΙ» {«.ιοκν χάββ-ίον ^ αδτη ι:ρΙ«ΐ νά 
Ι 2ιέλ9η Λ*« τ^ ίύο χ|ντρ»ν Α χαι Ιΐ ( ^ «1•. )* Άντις'ρίφβ* 
Ι λ<Μ!ΐ^^ ^ {ι.9ίχ/τβίν {(ίο χίι^ρ&ιΐν θ»ρχο(ι4νΐ) ΑΒ| ^Ινία χαθβ- 
τκ 2«1 τ%ζ ΓΔ 9 ^ι£η ΐχχο ^ Μ(χ.(^ ραν (ΐονιιν ξΐθ^ίαν ϊυΙι4- 
|ΐιθ9(• ν« <ρ4ρ•ψ«ν ( ^ βΟ ^ %ροβίη τ« {>6ό χΙντρα Α χαΙ-Β 
ίΕκίχουν Ι^άίςις ίχ ι*^^ ά?ς()οι)ν Γ χχΐ Δ τ%ς χβρϊϋί ΓΔ* 
&ιτκ|)( ή δί•ρχ^(Κ^νη .^ιβ^ ^> χΙντρων νΑιΪΛ ΑΒ^» είναι χοΕ«* 
Ι 5»^ Λς -Λν ίνοΜΟΐιβαν νΐ^^^' ^^^ ^ηιριιία τίς τορ,ίίς Γ ΧαΙ Δ * 
ι αί ^Ιίο τψ,ψΐραοίί ^^^ λίΜοινταΐ.Μί τέμιωνται βίς τρία 0ΐΐ{<.8Τ«• 
^ ,^ϊέτί Ίάν δτ»9ίσωρ8ν 0*ί τίροντχΐ * χαΐ ίν«σβ•ΐΑ£? άί« 4ύο .ιΛ 
Ι «ρίβ.Τϋ!>Γ^ ίχϊΐΐαΐα* βχημΛτίίΒΐΐβί^ . {ίέ τρβϊς 3ΡΡίά? ?^ τρί|;««ν 
, ίώς -^λ; .«λιυράί «δ όιτοίου «ρΙ^δϋ συγχρίνως ί» γρ«ΙΗ«•^ Τ®** 


βΐθίίας» «ετινε; }ίέ το ^ιάςη^ωε τβν κίντρων^δίλονν 'θ^ηρατίσβτϋ 

• . «*•■*-• 

«ν Τ|κγωνο)τ» οχοΐί ή-Ισυ (ώ τ& 'χβ^ά'λαιον ^ν «χτίνων*γρ(ΐαιχ.{ΐ^)ν 

|Ι€)ν, το όποιον ατΡδϊίίχθη ϊ8&νατον (5^5 ) (^ί Μ^ ΑάάΙ'Β)• 
"Έαν τόδιάςψα τί&ν κέντρων 1[ιναι •ί^«)ν ^ί ^ην θιαφοράν τδ>ν 
ίκτίνων» οί ίύβ χυκλοε έιρώκτονται^ίντος ( σχ••35 » ίΐ. καΐ Α )^ 
ϊ«ν (χ-ίκρατβρον τ^ς Ιιαφσρδς ταδττϊς^ 4 8Κ βίναί ίντος του ίλ^• 
λ<ϊν• 4αν'(Λΐκκρότβρον το3 χεφοίλαιου *?δν άχτίνοον^ τίρ.νοΛ'αι•^ 
δι«η ης ^0 τρΤγωνον αΓΒ { σχ* 34 ) ί τΛΐϋρά ΑΒ εϊνβι [«κΓρο^τ 
τ/ρα τοίχε φα^αίον ΑΓ-ί^ΓΒ τ(&ν ίυοιακτΣνων* ίάν ρ'^άλ{)Τ8«^ 
|ον €?ς βίναι ίντ^ς τοί ί λλοα. 

. 5 ^6. Έάν βΤς τίνα χύκλβν ( σχ. Β6 ) φερωρ,βν (ΐιαν διά{«*ροι^ 
ίών ΑΕ^καά ί•π^ αίιτϋς ΛΙ^ην ^χάΐβταν τ^ν'^Δ"•» )ια£ροδρ(«ν οδ- 
.<«^ς τ)) ν ιεεριφΐρββαν «<( τέσσάγα ϊ(χα γ^έρ-^ (^ 46 )* ΊχΙ 2&ο )2 
^&ά|ϋΐτρα£ τψνί ρνοα Ης το 9^[^ί^Τον Κισχτφιατιζουν ίΐϋίοΐϊΐς τεσ^ 
^αρβι γ»νιας» έκοί<Γη '^&ν 6οΓθι>ιν ίσοίτβκ ρί {ααΡ όρθην ( § 1^ )• 
'Η δρΒί» λοιπόν γα)νία 77€ριλα(&βάνβι |3ΐ8τας6 τ6)ν πλενρ&ν ττ^ς τ• 
.^τα-^τον τη; π&ρκφίρείας^ τη; όποιας ^ αχτίς είναι &ι»ια91|χοτι 
|ίαΙ το χβντρον η κορυφή τη; γωνίας• 

' Αϊ ϊύο Τσάι γωνίαι ΑΚΒ, ΑΚΔ« (ότχ; 3Ί) οι ίχουζτατ τας κορυφά^ 
.των εις το κβντρον* ι:4ριλα[ΐβανοϋν6ΐςτ}ϊν περκρερειαν τίςα Γσα• 
^ιοτι εάν βνώσωρ,εν τα £χρα τ&ν πλ&υρ&ν )ιά τ&ν χορδών ΒΑ 
.9βαΙ ΑΔ ^χο(&εν δ6ο 'ηρίγβιναν τα όποΐοΓ είναι ίσα ίπει&η αίείς 
τ))ν χορυφην^ γωνιαι εΤναι Τσάι ίξ (ηεοθέοεως• {ι πλειιρά αΚ κοι* 
'3^ χαΐ ΒΚ«::^Δ ώς αχτίνες {^ β^* )• Αΐ χορίαΐ λοιπόν ΑΒ» 
ΑΔ είναι ΐσα^ χαΐ {πθ(ΐένως τά μταζυ τ&νγ»νι€1>ν ΑΚΒ, λΚΔ 
«Βριλα{(.βανδ^ενα τόξα ΑΒ « ΑΔ, ιΤναι Γσα* Άντιςρόφως* τ<1 
ίσα τόξα άντιςιχοΐίν εις Γφας χεν^»€ας γωνίας• 
.» 5 9Ί\ '£άν αΐ εις το χεντρον γώηαι |ναί ΛΐΜηι% ίΐιΛ,φ 


»* ' 


« • . '• ' * • . 

^ρα χορίΚι Ιχοτείνεί- <Όθ«νίργάλι\τίρα ή ρκροτίρά ε1.ς τ^ 
ίκΙ ν^ρον γωνίν^ ιτερΛαιίβάνϊΐ ;{«ταςί» 'τών ίκ^εϋρί&ν της [ζεγα^ V. 
ν^ρον 1ΐ μ.ΐχρδτ?ρον τίξον τη? ικερε^δρείας» ϋ τίλος το τ6ξον'% ίί 
')^Όρδ)) ακολουθούν τας αΐτας {αζάβ^λοίς ^τσϋ |ΐ.&γ8θου; της ύς τ& 
^ιβίντρον γωνίας^ χ(& άντίς-ροφως• 

Π ξ ρ ι τ ο υ α ί Τ ρ ο ι,ι 1 ω V ^ ω >ι δ V • 

5 58* ΈΐΕ;24{(η>θ ργαβος τηβ δρθης γωνίας «ΐι^ι ςαΟίρον^ φ^ 

3ΐάβαρν αώτΐιν &ς ρτρον τ&ν α^λλων γωνίδν ( ^ 15 )• άιτλοό•^ 

ί^^τρον ο{<•(ας 'βΙ^Αι ϋ» ΙΙάβωρΒν 'ώς ρτρ^ τ&τ2ξθν^ΑΒ ( βχ•.3β )τ 

& ^{ΐιβταζυ "τών. ιι:λ€.υρ&ν β::ης ^6η( γιιηιιάς ^£ριλα^«ιι&}&ΐΜ)» 

ϊΤβταρτον ττίς ΐττβρΕψερβίας• ■ 

. Δίί τοζ-σκοτών τοίτΓον^ ()ιαΐ(}ο!}(αν χατά ιτρ&τον τον χύκλο? 
«1< Τ8(^αρ« χ(τα.|ΧίΙίρ3)9χα11χορν ««αριίνΐΐϊς τί^αρα τιτ^ρτα^τϋΐ; 
^«ριφςρειας δχ £>ν ψτρ&^ν τϋίς τέββαρας 6ρθ«ές γωνίας, τάς ία* 
-^ρ^^α(<.βαν^νσx^.δλο^ τό ιε€^ ^ Κ ίιάς-η^ια• 

^κα£ρου|ί8ν ίχεκτα ίχας-ον τέταρτον εΙς 90 Γσα (χίρη ίνο^ιαζύ^ 
^να Ηοιρα^• 9 ^«ρ&φ^ρειαι λΌτπόν 'Κβριλαιι.βάν^ί τβτράχις 90 % 
^«^60 ι^,οιρας, ή ήρΐ:(ΐ!:βρι<ρέρε£α &ς ^0 1^ 180* τ& τρίτον τ^ς ιτερι^' 
ΐ!θρ#ρείας 120 '» τό πβίΛ-^^ον 12^ τό ίχτον βΟ^ Τ6 ογδοον 45 ^ τ) 
4(Ϊ6κατον 36 9 κ τ "λ• 

Δια «α ρ.6τρ®ΐ4εν καΐ «γωνίας [£ΐκροτ<ρας~(&ι£ς 'ΐΑοίρας» ίβαί• 
ΐροΰ^εν την ρ.ϋίραν &1ς 60 {&{ρη Ισα^ τάόποΤα όνορ.άζθ{<.εν Λβ^πταΖ 
«^Ι Ικας-ον Ιΐτετον ιΐς 60 £λλα &νθ(&αΕζύ^ίνα Δεύτερα• 

Ηρος σ6νΓθ(ΐ.ον ιταράς-ασιν τδ>ν ρ,Μρδν^ λβτττ^ιν καΐ δευτιρ^'ί» 
Ιΐβταχβιρεζό{)ΐεθα τα σηρ^ΐα ταύτα ^, ', ''• ό&τως 9Λ^ 42* 9;8•|ι 
4τη(ΐ.αίνο(υν £4 ρίρας 42 λεπτά 28 δεύτερα• 
* § 59• Όνθ[ΐάζίτα€ γωνία βγγ8γρα(ί.{«ν3ϊ η ίχονβ»» ώς ήΒΑΑ' . 

^.σχ• 38 ) ^ τ)}ν κορυφΑν της βτεί της περιφερείας• 

Τί&σα £γγ8γρα[ΐ.{ΐ8νη ^ωνία Ιχβΐ [ΐίτρον το ίμισυ -Τοϊ ιτεριί: 
Λαρ,βανο^ιίνου τύςου'ρταςϋ τ6ν πλ«Μρ6>ντη^. ΤφέντιΙαν γ•- 
φ»ΙίΛ¥ τίιν ίίάρ^ον ΛΧ κ«1 -'τ^^ ί>οτ1)»α< ΚΒ, Κδ^ τ•• τ}1γ% 


104 , - 1ί/ίΟ%3ά^Αν% 

νον ΛΚΒ ^^21 «Ιναι Ιβοσχίλές^ £φ%ώη ^ί ι^λινρ^Ι αΚ ΚΒ ^ 
«αι Ισα ι ώς άχτίν^ί* αί 5δο. λοΜτοϊ^ γϋη^χκ ΑΒΚ ^ ΒΑΚ $ίνΛ* 1% 
«αι Κ 32• )'• χαΐ Ιιτομ,ίνως •Ηκ'ϊ;*^ γ*»'ί« ΒΚΕ |στ$(;ναρδ<Τύΐί 
.αϊ τάς ϊ»β «ΊΤδναϊίη βνίές ΑΒΚ % ΒΑΚ ( § 36, ) «Ιναι ,^ιπλ»^ 
^ία/Γ% ΒαΚ» «λλ^ έ'ϊΓ^ϊίι αδτη^ ώς Ιχο^ίτα τ5)ν Χορβφίιι^ τΐ5ΐ4? 
ιΙ( τό κίντρον^) Κχβί {ΐ£Τ{3ον τό τύξον ΒΕ•» ^ γκνία αρ« ΒΑΚ £^ 
χει ιιίτρον Το ?ΐ{ΐΜΠ> ίοΰ τόξου ΒΒ. Δ Λ το)^ αιιτον λέγον χαΐ % 
γωνία ΚΑΔ Ι'^ι (ΐίτρον το %ι•α τοΟ £Δ^ οθι^' ΒΑΚ^ΚαΑ ^ 
^Μ γωπα ΒΑΔ % (χει (ΐιτρον τί ϊοΕσιι τοϋ ΒΕ4^£Δ ^ 1^ τ| ϋ- 

ικσυ 1Κ>& ΒΔ • > 

'* Έακ >ίχ τφν τρΛν χα^ΐι^£^ν <ο5 τριγώνβ* ΑΒΓ ( βχ• 03 ) 
«4ρ«ΐΑΐιν {ω» ««ριφίρ',Μ» κίρχλο« . ( ^ 5^• ) * ίχάς-ϊΐ > -τΦν γοινίί. 
«^ν το5 τριγώ«)« &ίλβι ϊχ«4 ρ.ίτρο» το ^ρβυ τοδ |ΐβτ«^& 
τώ'ν φλίκ^ν τΐ)? «£ριλ«ρ^βανο(χ^νο(» τίξο»• άλλα «Ε τρΑς γω^ 
ν&μ ΐ68ριλ«^^^ο|ΐΡ'' £λόχΑΐ|ρον «Ιιν ιε<ριφ{ρ6»«^ χαΐ ειτ<ι^ ή ^£^ 
^(φ&ρ»(^ ρτ(^ τ|03^αρα(β γΜ^'ας $ρ64() ίΜται 5τ&. αΕτρ&Ις τό5 
6-ρ;γφνον ίγγίγραιι^ι^να^ γαινιαι βχοον (ΐιβτρον ίύο γοιϊ^ίας όρθάι: 

^ ^60. Διά ν* εδρω{αν τ4 ^ι,Ιτρον τίί γαηΛκ ΑΓΒ (βχ^ 40 1) 
7%< 6ΐ7θ^'α( ή χ^ρυφίΐ Γ χ•1τα4 ρταξχ^ του χΙντρου καΐ τ^ς ττε^ 
^ερκ'οκ^^ ίχτ^κν^β^ τας ικλευράς ^της αΓ, ΒΓ {ως να ^υ^ναιταν- 
ήσουν τ})ν 'τηριφίρικαν εΙς τά σηρια Δ χαΐ £, χαΐ ίν£νο(αν 'ζΑ 
ΐπ^ον, Β (χβ τ^Χ* Τί χβφάλαιον τ&ν γωνιών Β χαΐ £ τουτρκ* 
{ύνου 9Γ£ «Ινα€ Γσον (α4 τ}|)τ 2χτος γωηαν ΑΓΒ ( § 3β)ν|| 
γωνία Β !χβι ι^ιίτρον το ^(Μσν του τ££ου Δ£«. ίΐ ίί £ το %ρΐ80 
(Γου ΑΒ^ ήι^Αΐννα αρα ΛΓΒ Ιγ^ι (ΐιέτρρν τ& {|(ΐ.ιβ6ροισ(ΐ« τ&ν τό- 
^ Α^Ρ χαΐ ΔΒ• 

£2α(λοιι( «&ρίσχθ((ΐ^ χαΐ τ& ρίέτρον. τ^ς γωνίας τ3ίς (ΐτοιας 4 
ΐρορυφ^ι Γ (^σχ* 4ΐ) βς&ιται 2χτο( τικ 'ΐτβριφιρεΐας* )ιδτβ ίανί^ 
νύσωρν το 4ίχρον Α^τλφυρβς ΑΓ (ιέ Τ9 σηρίον Δ, («ο^ι 
^ιτλενρο. Ι1Ε τΙ(&ν£|; τ])ΐ^ ^ρ(φ|ρ<^αν«%^xτθ^ γββνια ΑΔΒ 2ιβΙ&})ι 
ν^^ναμι (1.2 τα€ ίδο «ί«ίναντι ιντοί Α χαΐ Γτοδ τριγάνΛ 
4ΑΓ> ήΤ^^βΐι^ ιΐναι ):ση μ τ^ν.1ια|^{φ: ^ΔΒ^^Α^ αλλ' | 


— 1 


ΙΐΜίν ..^^ «ίβΐ ^9 χνρ^Εΐυ £Δ ^«^(ξΰο* 

'^«χ« 4£) βΐνβι ίρθίι• ίι&η (ΜΤίτρΑν «ίιϋ^ €ΐ)«ι τι 41{μ^ιτ τ5ίςΐι>ϋ!* 

ιΚμ Τ«α α{ρΐ|4 χαΐ δκα τον χίντραα Κ <ρίρω{αν ίτυΐ γ^ Χ^|>^% 

\0α ρ.έρη ΒΗ•> ΑΒ (ξ ^1 )• ^(ρογτζς λοΒίτόν ίχ τον ιπφΐΐΐον Εϋ 
^•ϊ-ας γρρϋζ ΒΕ» ΑΕ^ ί'£7ράφο{ατ εΙς 'ίον νδκλον 8ι> όχτάγωκον•• 
^υνάρΟα νά ^Σοχρέσωρν το τσξον ΛΒ^ Ας δ^ζρΙΙ»\ιζοχ% υ.{ρ%'% χαΐ 
να £γ]τράψωρν οΒτω ιτολίγωνα ίκ ιτβρισσοτέρων -πλΕυρδν• Έ» 
{ττίστκ δίαιρίσωρεν ίκας-ον τΐΐ» τδξων λΕ« ΒΕ εΙς ίίύο, τ{»α ^ 
τβσσδφαι κ τΧ• ?σα ρ-βρη^ ίγγρά^ο^ιιεν ινολύγωνβ |ΐ| ϊη «ίρι#--^ 
ΐΓοτ<ραζ καΐ ρ.ικροτ{ραβ τκλιυράς. 'Δυνάμβθα λοιπόν να Ιγ][ράψ»^ 
|Μ»ν €7$ τκνα ί&ί^ομβνον κύκλον τολίτι^ώνον [ι^* δσασΚιιτοτΒ «λίυράς^ ; 
5 β1 ίι<• ^Ε'ΤΓβκ)}! εκ τριΒν ^^ ίτ^ «Ιθβίας <τη^ίοι>ν ίΰ>ά]λβ•« ] 
(α^ νά <ρ{ρω{&£ν (ΐιαν ΐίερίφέρ^καν κύκλοα ( ^ 52. )) £άντ«τρ«α& ; 
ταδτα <π}1ι.έ1α ^ναι αΐ τρέΐς κορνφαΐ ΙνΙς χΐνονεκοϋ ιτολνγ&νοι»^*» ι 
1ί "κηρκζΙρϋΛ ίι^ρχβτακ άκο^η <)1 ολ»ν τ&ν Αλλων κορ^ν^ιί Ι 
ΐΓόλυ^ύνόυ• Το ^εδορ.ίνον λοιπ^ κανονικόν ^ολύ']^ωνον έξ ο^&ηΜ ^ 
ϋίττοτε ιτλεαρ^ν* δύναται νά ίγγραφ^ίΐ εις χ6κλον« 

^Ιίαν 1ίια£ρΙσω(ΐεν εΐ^ δύο Ισα ρίρη <-«; τεσσάρας φλΐιιρ«< {•* 
ν&ς τίκτ'ραγ&νου 9 τα τέσσαρα ταΰτα σ-ψ^ΊΛ Ας τα &ποΙα ίχΛψΛι^ 
*ΟΜί δίλοι^ν ά'βΐχέι ΙξΓσου ίκ τον σκϊμε/ου £ «{ς τι 4ιιο«# α| 
>Βαγύνιο^ τ&ν τετρτγώνόν τΙ[ΛνβνταΊ (52®•)* ^"^^^^^^ Ιανλά- 
€οο{αν τ1 σιΐ{£εΐον τοδτο ώς κει^ρον καΐ ακτίνα Γσν ρ1 τ4 ί{ΐι- 
ίΡ'^ι&ς τ&ν «λβαρβν τ<5 τετ^ί&γώνον '» χ^Ι'^Ι^ω^άν ριΑνιτει^'• 


^γρα>|(•|ΐΰίνφ^.'η<»λ4ΐγ<ϋί»Μν* ^νά[ϋ•βθοι λρ^^^ϊ'^^^ϊδ ίδ^{/^8νοχ κυ^λο^ 

]ρ0ΐς 9 νά «γγράφα/|λ6> κύκλον• \ - ^^ 

•^€2• Δυνάριεθα έιτί τ6ν γεωριετρικών γραρ.ρ6ν να,έκτέ5!ΐσ&>-1'' 
|ΐξν τάς αΐτοίς ^ρ'(Λσ^ο[^ς όττοϊας κύίΐ ίκ\ τζ^ν άριθρ&ν• £ΐ[ΐ,7Γορθϋ«, 
'|ΐβν νά τροσϋσω^^ν γρα(λ[χ.ί)ν τίνα κατόπιν άλλη; γραρ:[Α7ΐί* ^^ώ^^ 
ΐ|* «<ραιρ«σ•ϋ(χ.6ν άτΜ τίνα, '^ραγ.^^^ν το {ΐήλο; άΧλης• ,ώσαυΓως να 
λάβωναν ώς [)ΐονά5α τό μβτρον καΐ νά /Γθλλα'πλασιάσω[ΐεν τοτέ 
γρα[ΐ.^ίΐν τίνα (λδ άλλτιν* το ύττοΊον σηρ,αινει νά ^άβω(ΐ.βν το γί- 
-^όαενον τδ)ν ρ.ίτρων χά όττο^α τταρις- άνουν τορ,ίίκος τβίν γράρ-αφί^ 
τοάτων καΐ νά ίιαιρίσωρ* γραααίΐν τίνα δΐ άλλη;-> το δ-ποίοι^ 
'ϊτάλιν ση^ιαινει νά 5ίαιρΕσω(ΐεν τέν άριθ(ΐ.ον τ&ν ρ-ίτρων τά δ- 
ίΚοΤα τταριςάνβυν την ττρώτην οια το5 άριθρ.οδ των ρίτρων ίων 
^αριςανδντων. τίιν' ίευτεραν• Οίϊτως δταν [ιετρ6^)[ί.εν ρ-3κίίτι 2(ιά 
το5 ν^έτρου^ ίΐΛίρουγ,ζν αατο εις τόσα μέρη ιοια'ρταξύτωνί καΐ 
}[#α ολα {λέ το μέτρο ν • . 

Ι βέλο^ιεν ίϊεί κατωτέρω οτι το γινδ[ΐδνθν γρα|ΐρι.% τίνος 1?γΙ 
άλλη; χαρις-άνει ιεάντοτβ τίιν έττιφάνειαν ενός τταραλληλεγράιι- 
|ί.0Μ9 ο'ΤΓου αίγραρ,μαΐ αΐται βίναι τά (ΐ,ίΐκη τ6ν δύο αΐτοδ-τυρο- 
ίτκειρίνων χλευρων καΐ οτι όταν ίιαιρίψέν γραριρ,ίιν τίνα >*& 
Λλλης, υποθέΓορ-εν 8τι 6 ίιαιρο6{ΐ6νος ιταριςάνει-τό |ρ.βα*όν β- 
'ιΑς παραλληλογράίΑρυ ^ το3 ό«ο*οο όδιαίρβτης ενναι η .ρα 
7Γλ3ϋρά^ καΐ το ζητούρ,ενον ΐτηλίί^ον ί» -ΓρΟίΓκειριένη• > . . 
^ •β ρ^θοδος τ©ν τρι&ν βίναι ίνχρί,σβι κςιΐ ε1ςτ5ιν,'^βω{ΐβτβίανΐ 


* *Ί 


ρ})ΐα>ν τ}<4> τιτάρτϊΐν ά 8Χ τ9ς αναλογίας Α: Β:^'Γ: λ* ή'γρα((ΐί|| 

Φτη ο«0|ΐ4ξ€τα«: τετά{ίτη ανάλογο; . ^ 

^ $ β3^ν "'Β^^ δχαιρίσωμν 70ν 4ίχρον Λ λα το» \ιί9ηϋ Β^ χο^ 

ίτοκΤίίάτοίί Δ <» λαή-βώνοριδν τους >6ί^ λδγτϋ^ -^ καΙ^ ^^ ο| 

βπο&οι ίιά νάτ.νχι ακριβής η αναλογίχ χρίτβι να |ναι1^0Μ ίτιΧ^ 

Β - Α • . ' ■ " . 

Οί λίγοι ττς άναλογίχ-, 3ταν ίτολλατλαβΈασωιιεν ε3ζαςΌν αΙ'ΓΰΙ 
ρ-ί την αίΐΓτιν ΐϋοσδτήτα^ ίΐν |Αδταβάλλονται• οδτως ή Ισδτης ^^ 

Α ^Γ .. _ • ^ , ^,. ΑΧδ δΧΓ 

^--.823 — «ολΑαπλΟΜίασββίσα μ« Δ οιοκε ««• ν -^. 4 

Β Δ *^ ΒΔ 

- - > • .... 

αΧδ 

Ιάν ά%ο τον δβίίτβρον λργον 1ξαλ6ίψ«|ΐ«ν Δ , ί/βμ^ - '■■ ' ■■■ ^β ΪΓ£ 

Β ^ 

^ίϊλ . τον ?να ^ιιίσον Γσον ρ.ί τί^ γινόρνον τ6ν έ1[χρα>ν ί ιαφού^ΐδνβ* 
^ι^ το5 £λλου αβίτοϋ• 'Ώσαύτως ίι ισότ^ί — ==^^-»- κολλβητλα^ 

• . " Α ^[Γ 

ΒΧΓ ' , * 

^ιάσθβϋα {ΐί Γ ίιδει ■ = .Δ• Ληλ. τον ίνα £χρον Γβο# 

Α ' • 

^έ το γιι^^ανον τ€ίν \ι^1σωγ δ^αΐ(!!9υρ)«ν λοί χαϋ ίλλου £χρου« 
οΟταν οί )6ο (ΐέσοι οροί |(να( ΐ•οι (ΐ.&τ^ς6 των 4 το {»π* α<ττ£ι.^ 
Ίταρας-ανύρνον ρ.9ίχος ονο{λάζΐταΐ'|ΐ1σον άνάλογον {ΐβταξυ τΰν 3ϋθ 
ίκροαν' Λτ»ς εΙς τ}ι« άναλογίαν Α: Β:! Β: Δ^ <χ τίς ^οίαζ 
λα{ϊ.βάν6ρν Β?ε=ί αΧΔ καΐ δ=β 1/'(αΧδ)5 {^ Β είναι [ΐίση. ά^ 
φλογός ρταξυ τ&ν γρα[ΐ|ΐ&Η Α χαΐ Δ• 

Αυνάρ>θα εις ι;£σαν γίωρυετριχιΐν άναλογίαν ν«1 (οταβάλλωμβι^ 
την ταξιν τ&ν δκρωνΫ 9| τ)}ν «^ν (£}ίσων* ϋ| ν& &€9ίθ(£βν το2^ 2^ 
5ςροας £ΐς τίιν δίίσιν τδν [Ζ8<ΤΓ«>ν κάΙ «»ύτοϋς •ίςτηνδίσιν Ιχιίν^*"• 

^Εκτη? αναλογίας Α: Β: : Γ: Δ τ:• χ* «ννάγορίν σιαοοχιχΛ; • 
^ αλλάβτ(η>ιττΕς τον; άκρους • 4: Β: : Γ: ΑΙ 

β' # ..•,••• το2ις ρσους . ', Αι Γ: : Β: Δ § 

"γ'^βτοιηπκ τ&υς [κεσοιις βίς τ)ιν ^ΙσίΗ φν Χιφώτ 8: Α^;:! Δ< Γ^ 
?ΜΐΙ -βΙΙΐΕθ|^•2η ^ ^4(ΐΜον τΑ)» ίχρα» ψί^^ ιι^οΰΐηρψ ϋνον ^ 


Κΐ; χάσαν αναλογίου ι©.χι^λΐϋ»ν % *. ϊΐΛ^ρά τ&μ ϋ^ 
&ρρώη&ν σρΛ', ζΐναι ιτρος τβ)» ίίδτ^ρ6νί ώς τι κβφάΧα».ον ^ <ϊ ί*«- 

3}'ας Α: Β:: Γϊ Δ (ΐ) λα{ΐ.βάνο^€ν 

Α-{-Β:Β: : Γ+Λ^.Δ -» Α-ΒιΒ: : Γ— Δ:Α ί καΐ 

αΧδ+βΧδ=!ΓΧβ+βΧδ. αΧδ«β>^δ=γχβ-ΒΧδ- 

Αΐίίναλογςαι αύται β1νας«κρ&ΐ;ί 4ίδτι 5έν ίκά{ΐΛ[ΐβν ίλΧο^-τ 
9Γαρ* 07( βΐΓρο«θ£<7α|αν. χαΐ αίιρ^αιρ^σαμβν άπο τ& γίνβ^ενον τ&τ 
ϊκρων καΐ άττο τ4 τ^ν ιιί<των της ( 1 ) τίϊν α1τ))> ΐϊοσύτιίΐτα ΒΧΔ • 
^Δ&α τέν Τ&ιοι^ λο^οϋ το :(βφάλαισ» % ^ίιαΐρορΑ τ&ν-Μο ι:|μ!!>* 
Τ'ί?ν δρων^ ϊχοι^ν ιτρίς τΛν «ρδτονι ώς το κβφάλαιον % ί| ί^φο^ 
^(ί ^ν δύο ΑλλοΜΤ ΈΐΛς χίγ τ{>ίταν• 

. εΙς 7:α(χαν αΜΑογύχν το χιφάλαιον !1 ^ ίιαφορίκ τβν ^γον^ΐιέ^ 
>^νί ϊχουν ιτρος το «φ^λαϊον ϊίτίιτ ί^αφοράν τ6ν έπο(/ιένω> ^ ώ6 
«Ις ίΓίθ6(ΐ€νος•ΐηρος τ4ν έ7Ρθ{ΐΛν£νΤου• ίιίτι Ιάν ρίταβάλωρί^ τΐί^ 
τάξιν Των (ΐΕσ6>ν τ^ς αναλβί^ίας Α: Β; Γ: Δ^ καΐ βφ*ρ{ί.ώβω{ί.εϊ^ 
•*ίΐϊ» ^ροηγοϋρ,ίνην ϋίότητα,. λα[ΐ.βάνο{Λδν 

•- Α+Γ: Γ: : Β-^ΔϊΑ » Α— Γ:Γ: : Λ-Α:Δ^ % 

Ικφο» ρΐ«6άλ•ΰ{ΐβιτ του; (Αίσοοζ- * 

. Λ^^Γ: Β^^Δ^: Γ:Δ^ Α--Γ:Β— Δ::Γ:Δ« ^^ 

*Εκ Τίί Ιί ίδτητος ταύττκ *ι*νάγο|αν ίτι^ ιάν {χω{ΐ^ τίίν<τβιριετ 
^νίΰτων λόγων ΑΛ: • Γ:Δ: « Ε«Ζ: ί 8:0 > ΤΡ «?ψάλΛ|0?^ ί^ί? 
^ν τιγουρ,Ινων ίχει 'ττρ'^ς τθ χβφι1λα£0|ΐ σλιαν^ τ{^ «ΐΕ0(ΐΐ{νβΜ^9 ^ 
«ί« Ι)Υ(ί&{£ενο( ^ρο^ τί» ίιεό^ν& του ^ίηλ» 

Α+Γ+ Ε-|-Η: Β+Λ+ Ζ^^ί ί ΑΛίΐ : ; Γ;Αι κτλ# 
' '4(»νέ(<«θα νά νοΧΧψκΤίΜώιηιψ» όλους τους ϋρους ρβς.ίνβ»* 
λογύκς |ΐ.Β τον αντ^ν ά^ι^|^&ΐί % γΐ τον αϊιτον 'λόγ^ν Α: Β• 
' 5* ^^* ^^' σχ^ατα «Τναι ί(ΐα9 8ταν τεθέντος τοδ ίνίς^ ίχί 
ψΛ ΑλλοΐΑ, β!ν(χ.''Τ&'Ττοιιν καΟ^ δλατων:τά οπη^αιίκ*- {9θΙ6)^οΐ(ΐαΙΙ «^ 
<^ν;«Είί}^<2ΐ»ια£<ϊ0ν ( ν^* ) τμε^ &η^ ^ ιβΡοΚνα(«ι ^/:^^ 


- ΐΐΒΟΐιβτρΓΑ ^ ηΙ 

Ιι'ίΛ, -ττλίίν το ίν %1ν0ΐ ρι^αλ^ρον % {ΐΜβρύτιρον τοδ δλλσα^ ϋ 
άκριβίίΓβρβ» δ'ταν ϊχουν τά< γωνίβος Γσα^ ίκατίραν έχ*Γ<ρ{Τ| καΐ 
τίίύαολίγοϋί *λ€ρρά< Λνβδλόγοας• ."Ορδλοτ^ι δέ ι:λ»ι;ραΙ άνο|Λθί-» 
ζονται αίΙχοϋ«6 Ην ριΜν &έσ» ιΐί τά 8ύο σχίι^ιατα, % «Ι 
ΐερο«%εΐ{αναι ν^ζ γωνίοίς ί#ας• ίΐτί^της {(ύνανταΐ να ψαι δαίλογοί 
καΐ αϊ γωνιαία *Ερ.ββί4ν ίπιφανείας τινές είναι φ άριθ[Λ τ6ν β- 
ίε ιφαχικ&ν |Μν(ί5«ν τάς 6«οί«ς ι^ρίίχβι• Ή βιτι^ιχίι ιιονά< «Τ- 
ναι «τράγωνον Ιχον^ ιτλβυράν τίιν (ΐονάία τΐ>5 μήκους, ^ι^λ• ίνα 
Ιβχτυλον, ίνα ιγοΪο^ % Ιν \ι.Ιτρο9. ύύτως^ όταν λΙγω{ΐίν 8τι β- 
ίϋΐφάνειά τις «χ€ΐ 100 τ«τραγ«ν»έ« {ΐίτρα , •ννοου(ΐ&ν δτι ί«νά. 
ρθα να τ)ιν Ι(ιαιρ8σω(ΐι&ν εΙς 100 τιτρώ^ωνα ίχαςον τΰν 6ι:οίΐι^ 
Ιχιι Ίτλιΐίράν ίν (<4τρον• 

Έκτί>ν *ι:ρρσκ§ΐ|ί*νων το5 δρθβγωνίφϋ ΐϊΧ•υρ6ν ίνο|ΐάζονταί, ίϊ 
ιιβν ^σΐζ% ή 32 ΐίψος αυτού. Τα Ιχοντα Εσ^ς βάσβκ κοΑ Ισα ΪΗ 
Φ% ^θ€>γάνια9 βίναι Ισα. 

^ β5• Το«[&βαδ3ν {νος όρθογϋιτ^ον βίναι Γσον γ,Ι 'Λν βοίσιν το& 
νοτελαπλασιασθβισαν, ^Ι τό &φος του* ίιδτι •άν διαιρ/φοηιβν τίιν 
Ράσιν ΒΓ ( βχ• 43 ) τοα δρ^^τι^νιου ΑΒΓΔ εις β γ.1ρη ϊσα ρ4 ^ 
(ΐίτ^ν^ και ίς (κβΚΌυ «τημ/ου, άς τά όποια &(αιρβ?τάι$ υψώ« 
«ω^ιβν τάς καΟιτους αβν γ^, βί^« ηθι ^ιαφουμβν τύ όρβογώνιον 
τούτο Λς £λλα 6 ορθογώνια Γσα• 'Εαν «πίσης βιαιρίαιά^ιβν χαΐ 
το νιψος ΛΒ κΐς (Ι (αρη ί» ρβ 1 (ΐέτρον, κόΐ &κ τ&ν ηΐ|(<^(ων 
Τί; ίιαιρισβ&ν σέρωιιβν παραλλίϊλοάς βίς τίιν βάσιν ΒΓ, σχτι(ί.ατί- 
ζο{ΐ£ν ο&τοα 18 τβτράγοινα ίχαςον "Τΐί^ν όχηέοιητ Ιχβι ιελβυραν 1 ι^έ-* 
τρον "λΧΧλ τά 6 {λίτρα ^ βάοίως ?Γ, ιτοΤίλαπλασιαβίΐντα |&1 
τά 3 το9 δφους, 9^ουν γινό(ανον 1β* 2ρα ΒΓΧΑΒ ώναι τί (ΐΐ^ 
τρον το5 2(κ£α^ον τοδ 6ρθογ<Λν/οϋ ΑΒΓΔ* 

Κατά τον κανίνα ' Τοδτον, ττί 2(ΐβα)ον του τ^τραγύνοο ^κρίιηι 
νά ΙΙμ» Ιαον μΙ τ^ν ιτλβυοάν Τ9¥ κρλλαΐ7λα#{ασθΕΐοαν υ^ΙΆ^ ί« 


ΛίΑτί^-τηζ*^ Το γινόρεΛν τοδτβ το εΙς τ^)^.άριβρ1|^ι3^ϊν δνορϊι^ 

ΐτρος τα ίδξίά καΐ άν^* το3 .^ολλαπλασι«ζθ(Λ€νον (ΐΑ τον 5αυ-^ 
τδν τσϋ άριθρΟ• οδτα> 20* σΐί|ΐαϋ'6ε »σ να ύψωθ^Ι βίς τατιτρά^ 
.γωνον η να ιτολλαπλασιαίτθίί μ« τον ίαονίν τοα. 'βσαύτως εΐ^ 
τ^,ν γβωρ,δτρίαΐί ΑΒ* σϊϊΐιαίΜΐ^ οτι ή.ϊρ«|Λ{ί.)ί Λβ^^ο^λαττ^ασιώ- 
νται {/.ί τον ζοαχτον της* η το κατασκΕΐ;αζδ{ανον τετράγοανον Ιπί 
*•ήί γρα[Λρς ΑΒ• 'Ι^οιιησίΐραι ταιν τβτραγάνωκ- των 10 πράτω» 
άριθρ.ητικ(ί>ν ψηοίω^Α. 

Ψηφία Ι 2^ ίΐ 4 5 6 1 8 9> 10^ , 

Τ^τράγίοΛα 1 4 9 16 25 36 49 64 81 103 

§ €^• Έαν τα όρΘογ^νίον ίκτεινίται (/,ίνον Ι^ίχρι της ηθ» τί•- 
•η, ή βασις δελεβ ηναι 4 ρ,ε'τρα ^ καΐ ή ειτιφάνίβα αίιτβί 4ΧΦ 
ϋ 12 [χ.6Γρα τετραγΛ)ν•κά. «Οθεν «αν σι>γκρίνω|ων τίιν έτεχφά* 
Ι^ιαν 12 {ζετρα του ορθογωνίου τα6του» (ΐ& την το3 πρώτου Ι8ι^ 
<Τυνάγορν οτί 12 ει να:, τα ^ το5 18• ά\^ά καΐ ή Β& η 4 εί• 
ναι ει:ί(7η; τα -|- της δΓ ϊι το5 6* τα Ισοδψη λοιπόν ορθογώνια 

„ . ι ' 

«Ιναι ρταξυτων ώς αί βάσεες των. Έαν τα δψη τιναι οοαφορε^ 
^ΐκά ■»• συνάγωρ-εν 4ΐά το5 αΐιτοϊ (τυλλογισ{ΐο3». οτι τχ Γσας βά•^ 
#Εΐς ενοντα ορθογώνια ει να: (ΐεταςύτων ώς τα δψη των • . 

'Έάν τε'λος η βάσις τ&νίυο όρθογώνίίΰν |ναι ϊιαφορετικίι ♦^ χ«θώ^; 
«αΙ το δψ/*; των , άρκ^ΐ δ:ά να τα συγκρίνω^ιεν ^ να ^^ίρωρ-εν τον 
«ριΟα^ν τώ^ δΙς ?καςον περίδχοίίει/ων ίττ^φανικ&ν ρ/ά5ων, καΐ 
•Όί ίιαιρέ.σ.Ό(ζ.εν τον ε να ίια τοϋ αλλοϋ τους εκφράζοντας τάς «*- 
ΐτιφανείας ταύτα; δίο άρίθρυ;• αλλ" εκάς-η τδν βττιφανει&ν τού- 
των είναι ιο-η }ΐΙ το γινό^ί^νον της βάσεως ίτά του δψους• οθε^ 
τα ε[ί.βαδά ί&ο ορθογωνίων έχουν τον λόγον Τον οποίον καΐ α^ 
βάσεις πολλαπλασιασθεΐσαι }ΐέ τ* δψη των• 

^61• Δυνάρβα να λάβωρν ώς βά^^ τοδ παραλληλογράμ- 
μου ( ^39. ) ΑΒΓΔ ( <^• 44 ) ίποιανδίϊποτε τ©ν απέναντι 
Λλευράν» καΐ υψος αυτού τίιν κάθετον ΑΕ ϊ» την (αταζυ 'ί^ 
^λευρ&ν παροιλληλών ΑΖ. Το 75αρ3ΐλληλδγ(ία{ΐιιαν Ιοιπον Ι^κ 


♦ • •* 


ΓΕΩΜΕΤΡΙΑ^ Πβ 

* ΤΓδ ΐΤίφάλληλ 5γρα{ΐ^Λν βίναί Ισ•ί&ίΐα{ΐον |ΐί το δρβόγΑνιον τ^ 
Ιχον τΐν αυτίιν ^ά^ιν χαΐ τί αίιτ4δψβ<•'ϊιότι ιάν ί'^€κ«ίΛ)(ΐβ? 
τ1|/ Ράσβν ΒΓ ίβκ •1< το Η, ^ 'ίκτιήί Δ- κατΕβάσω^ιβν τίιν κά- 
ίιτον ΑΒ.^ ηττ^^ΛτΙζο^ντΙ Χϊην [τί-τλ αΒΕ τρίγωνον ΔΓΗ, ί- 
ι»κ2Ι^ {| ΔΓ βΐνοκ &7Γ καΓ'ταράλλιηλοΓρΙ τ))ν ΑΒ, καθώζ καΐ 
Ιχάθβτος ΔΙΙ ((ί τ^ν ΑΕ ( ^29• ). Έ^ν βκ του«οφαλληΧογρά[ι.- 
ρι/ ΑΒΓΔν άφα&ρέσκ[αν το τρίγίονον αΒΕ καΐ' τυ δβσω^ίβν ίτιΐ 
ν)δ ΔΓΗ* σχ7)|&α7&ζ9{αν-τ& όρθογώνιον ΑΕΗ2^* τά δύο λοΜτδν 
τΑ'ΐτα ^{ι^ο(τ^ ^Ιται Ισοδύνα[ΐα 9 καΐ Ιτ:ο[ΐ.έΜι>ς τρ 2|ΐβ«Μν του 
ΐΜρα^Χτ{Χβγρά(ΐ(ΐιαυι(Ιν« Γ<τοτ ρί τ^ |)άσ(ΐ^ τοα. ηολλα^λα(7£α- 

Έκ τοότου . σμνάγα|αι^' ιίχόλως ά ίτι ' τβί ίγ.ζα,α 9δο ιταραΤ^* 
Λτιλογρήιρων. €Ϊνο64 )ΐ&ταζ6 τωι^ ώ; αΐ ρά«ις ιτολλβίίτλασιασθιΐ- 
«ΐμέ τάυψίϊ των• β' τά Γσ«ς βάσ6ΐ<ΙχοΗτα ιεύφαλληλδγρα[Λΐία 
«νβκ {/.€ταςα^των ώς τά ύψη-τωι^, και^τοί έχοντα Γσοτ δΦη* Α< 
•ι βάσζις των χ' τβΐ τίιν αυτήν βάσινι καΐ - τ4 αοτο δψος ίχον- 
^ ι;αραλληλ6γρα{ΐ.(&α9 είναι Ι^δύναρα• 

^ 68• Έπβ(ίΐ) το τρίγωνόν ΑΒΓ (σχ•.4<5 ) δύναται να λω* 
||^ί( ώζ "ά ϋ|λ(να του ι:αραλλ7ΐλογρά[/ΐ(Αθυ τΐίς α(/τ% ^ά<ηως 
ΒΓ, καΐ- του οώτοΟ ύφους Α£ (5^ 9-64 ) 9 τ& ειιβαδον αΐτοΰ 
ιΐναι Γ^ν |ΐ2. το ^^ισυ του γινο(^ιέν^υ τις βάσεως ειτί του ύψους 
^ ^ €Τ ) ν ϊΐ (ί.ί τέ γ4νύ[ΐινον της βάσεως μ;1 του η^ιίσεως του 6- 
ψοϋς, Ίΐ (ΐέ τΑ γινδ|ϋ»ον του ύψους ειτί. τον ήξΐίβΡδίος τϊς βάσβως• 
^0{ίενα>ςδύο τπ3 αυτοί 'ύψβυς τρίγωνα ιΓνα ι ώςαι βάσίΐς των•» καΐ 
'^ αυαττίς βάσεως^ ώς τά &ψη τ^«ν* καΐ δλα τά ισας βάσεις 
3«1 Γσα ύψη έχοντα τρίγωνα * βΤναι Ιίίοί4να{ί,ί!&• 

5 69. Το ψ6αδον του τραιτιζίου είναι Γσον {ΐίτο ί;{Αΐά&ροισ{ΐα 
^ν >ύο του βάσεων -κολλαχλασιασΟεν (λΙ το ΰψοςτου- τΑ 
"^ροΒί^ιον ΑΒΓΔ ( σχ. 46 )» του 6ΐΓ•ίου το δψος είναι ΓΖ* δι- 
αιρείται διά της διαγεινίου ΑΓ εΙς δύο τρίγωνα αΒΓ^ ΑΓΔ, ε- 
χηη τό αοτο , υψος ΓΖ, κοκ το {ΐ^ν ιιρδτο» Ιχει ^«τρον 
,•5-ΑΒΧΓΖ, το »4 " «ί6τερον-^Γ-2ί><ΓΖ. ϊέχίφάΧαιον ι6ν ίώ» 

■ ••■ .Γ • . . • • . • 


,2^4 -2ί1ΌΐΧΕΙβΔΙΙ2 

τούτων γενορ.ενω» ίίϊεί τα ιρίίρ<Χν -^^ ΑΒ-|-ΓΔ ) ΧΓΖ ^ς Ι- 
. ζιφανβίας το3 τραχεζιοα* 
• "Εάν ίκ το3 [ΐέσοίΑ των δύο {ί.η 'ττ^ρο^ΙλίιΧωι^ 'κλ6ϋρδ>ν ΛΑ ^Γϊ 
ίΓθ3 τραττεζίον ΛΒΓΔ φίρωρν την γρα{ΐ.(ΐ.'ήν ΪΙΗ τπκράλλη^ον ίϊ, 
τάς 26ο βάσεις ΛΒ χαΐ ΔΓ« ίπεκτα ίκ το5 σηρ.ειΌυ Η (^ίρω[ϊ£\ 
ττιν θϊ κάθε τον εις τά; δύ» ταύτας βώσδίς* καΐ βκτείνίοξίεν τ!|ϊ 
^Γ 1^^6γρι το3 Ι, βχ^ρν τα δύο τρίγωνα ΒΚΘ> ΓΗΙ, τα δττοΐο 
.έπδΐίίο β^^οαν τάς βςς το Η κατά κόρα φνιν γωνίας ίσας > την ττ^Εϋ^ 
;ίϊάν ΒΗ ϊση'^ {ίΐ! την ΗΓ^ καΐ τ^Χ γωνίας Γ ΧβΆ Β Γσας Λς ί- 
ναλλάξ έντος ( § ^6 ) » ε^ναι ϊσα (^ 3ι3^. * Η πλενρά λοιχο' 
ΓΙ είναι Γση ρ,β την Ββ. Έάν εΙς το ^[Αβΐον Ε κατασκεΐίάσ^- 
.{£δν ίύο τϊ?Λα τρίγωνα 4ιά τίνος άλ^ης 1%\ τ6ν βάσεων καβε- 
^^011 της ΑΚ 7 χ«1 βφαρ{ΐύσω{ΐεν ίςς τά δύο ταίτα τρίγωνα τοϋ 
.αατοϋς συλλ©γισ[/.οί»ς5 καταντ©[λεν εΙς την ααττ^^ σι^νέττειαν^ ίη' 
«1ς ΑΑ=«ΚΔ. "Αλλά ^^Β=?ΑΑ-|-ΑΘ•+•Ββ, κίχί ΔΓ;ί=ΚΙ— ΚΔ- 
.ΓΙ• πλην έτ^ρϊ}) αΕΚΓ καΙ Αθ είναι ϊσαι γΛ τϊιν ΕΗ ώς '7:ερ^ 
λα[I6ανϋ^ί.8ναι [ίεταςύ ίων -παράλληλων ΚΑ^ ΘΙ, χαΧ ττερι^λ^ 
ον ΚΔ=ΑΑ και ΓΙ?=ΒΘ, αΐ ζι^ιλΙ τ&ν ΑΒ καΐ ΓΔ άγονται εμ 
. ΑΒ^ΑΑ+ΪΗ^-ΒΘ καΐ ΔΓ5=ΕΗ— ΑΑ— Ββ. Έαν 7Γροσθ€σ«[ΐ£< 
τάς.δύο ταύτα; γρα[ΐ[ΐάς, ευρίσκουν αΒ-^ΔΓ «= 2ΕΗ-» ^ Έϋ^ 
'^[αΒ-^ΑΓ 1 ^ το όποιον.^ΐ^λαινει οτι ^ διά τη\ί ^ησου τ(όν δίιι 
|ί.)) -ίταραλλίιλων ττλευρων το!3 τραπεζίου φερορε'^η παράλληλο» 
βίς τα; δύο βάσεις γρα(Λ5Ληί είναι ρση ^ριΟ[ΐητικη άνά7».ογος ρ 
ταξύ Τ(ΰν δύο τούτων βάσεων •( α ) 

"Επεται ίκ τούτου οτι % ίπιφάνεια του τραπεζίου ίχει γ,ίτροι 
Τβ ΓΖΧΕΗ* η το δψο^του πολλαπλασιασθεν ^-ί τ^ν είςτάς βέ 
σ^ις παράλληλον γρα[Λ{Αην, την τβρουσαν εις δύο Ισα {ί-ερη τά 
. ιιϊι παραλλί)λο»ς πλευράς• (α) 


(α) *Όταν εις ΤΑν άρι6{ΛΤιΤΐκην άναλ^ογίαν οίδύο μέσοι ??« 
ν.ναι ίσοι ^ το παραςανάν,ενον υπ* αυτδν ρ,κος ονομάζεται μίσ<« 
άριβ(ΐητι:;ςν άνάλογαν^ έκ τίς άίίαλογίας• Α• Βγ Β• Δ π. Χ• ^ 


ΓΚί/ΜίΤΡίΑ η» ' 

ι • • • 

> 4^ 'ΛΤ• Το κΐ^ονιιών ιτολύγωνον ΑΒΓΔΕΖΙΙΘ (<5χ•'4Τ) ίώι^ 
τατάι ν' αναλυθεί β1ς:τδ<τα Γσα τρίγωνα ίχοντα ^#)ν κορυφήν των 
[ής τύ κβντρον Ο τοίϊ. -πολυγώνου, ο^αςίιλίϋράς ϊχβΐ* ίχαςον Μ 
|Τών τρ-γώναιν τούτων Τχει- ρ,έτρον τ)[ν^χσιν του ΑΒ 9ι ΒΓ ϊι Γδ 
ι τολλ2::λα<ηαοθ€ΐ92ν μί το Ϊ1(ϋΐ<7υ. τ^Ο 'κοινοϋδψου; ΟΙ ( §'6ί?)• ' 
^ίρα ή. ίπιφάνειοι το5 χ9Ε>ον(χο5 τυο^αγίινοϋ. «Ιναι Ισ% ^ιί την ιτβ* 
^(ίρτρύν τορ. πολλΛκλοΜτοαδΟίΤ^αν ρ. το {!{Αΐσυ το3 ϊίαςίΐ[ΐ«• 
^τος του ίχ το5. χοντροί/ μέχρι τοΰ [ΐ»σου.' [χ.ι£ς τ^ν τυλέυρών^ )^ 
.|ιί το ?)(ΐ.χσϋ -τ^ς '7Γ€ρ6{ΐίΓροϋ» ι««> ΤΜΧλαπλασιασίίδίστις {Λί.τί >ίά* 
'^ςτί}*» το ίχ. του χίντρο6> \ίίχρι το5 |ί.ότοϋ, ριας τ&ν -Γτλεαρών., 
^ ^1..- Ό. χδχϊοζ ίύνατβτ νά. δεωρηΟν» ώς ιτολυγωνον κανόνι- 
)(ον βχον £ιηφον άρ(ύ[ΐον ιελευρ&ν^ % τοΰ άποιουι. αΐ χ'λεαραΐ ει* 
^'>« τόσον ρχραΐ δςε ίι ά^λαγίι της ίΐεαβύνΛΐώς των ρλι; γί•- 
ίΛται έχαίσθτιτίΐ'• ευρνσκο[ΐ6ν λοιχύντο {ΐετρον τίζ ^χιφαν^ίος 
' «2/Τθ5 2ιά τοΙλ ΙδιΌι^ χανένΟΓ^ )1 ύΐ εΰρο[Λεν χα.1. το τη; του χο• 
! λυγώνοϋ». ιταραττ^ροΟντες ορός οτι τα εκ του κίντροιι (ΐέχρι 'Το^ 
^ [ΐέσοϋ τ©ν'ϊΓλ«ίρ<ονϊιαςίιματα^{νίο'φ αΙ«λ€ΐ>ραναυταί ελαττουν 
Ιτοκ•χαΙ σϋγ;,^έόνταί [^ί την περεφερΗίαν^. γίνονται ίσα ρ.έ την «- 
ί χτίνα. Ή επιφάνεια λόιχδν τοϋ! κϋχ?•.0ϋ είναι ϊση ^ί την -ττε- 
^ ριφίρειάν τον -πολλαιτλασιασθεΤσαν [χί το $ίρ.ισα τη; ά'ΛτΙνος τοϋ» 
ι % {ΐβ τ)ιν η{/ιΐ3:6ριφέρ8ΐαν ιτολΧαπλασια^δεΐσα^ [ίέ ττιν άκτ&ί- 

ΜΙ ΤΟϋ^ 


ΐίου το ρχος Β^ εΤναι [ΐεσον άρι9ρ»πκον άνάλογρν^ 75:[;.βάνΓ.«ΐ!ν^' 
2Βί=? Α+Δ καΐ' Β=-1- ( Λ+Δ )• 

ί ( α ) •Η ίιά το5 [ΐεσοϋ Ε της ι:5.Γϋρ3ίς ΑΔ το3 τΓαττεζίοα 
9«ρο(ΐ8νη εΙθδΤα ΕΕ τείνει και τίίν ΓΒ ε;; το Π ίΐ^ οίο Χσα \ιί- 
(V διύτ-ι εάν κά[Αω{)ΐεν τΐΐν άνωτε'ρω κατασκευϊιν, ε-ιτειέη τα τρί<- 
χωνα Α Αϊ ^ΕΚΔ ?ιναι ίσα-» ώ; ίχοντα ττ.ν λΕ=ΕΔ 2κ τ7< κα- 
τασχιιιη;^ καΐ τάς Ταινίας Γσας\ 'ίΐ.ΕΛ είναι ϊση νΛ τ^,ν ΚΕ• ϋ" 
λ« ΕΑβΗβ* ΕΚ«=ΙΗ, αρα και €ΐ;== ΗΙ» έ-ορ'νίοί τ^ ίβ» 
τρίγωνβ ΘΒΗ, ΗΙΓ διϊ^αν ΒΕ=ΗΓ. \ . 


. 11& . , ΣΤ0ΙΧ£:ΐ12ΔΗΣ 

• Έ7:ο{ί.Ινως δ τη^ώς (^ 47• ) ηνας ?σ94 (ί€ τ», ρταζ^^ τ& 
πλβυρδν του ι;ιριλα^ιβανϋ{«νον τόξον έχΐ τοΰ ίΐ{ασ8(α; της ακ^ν 
>ος• καΐ £άν άπο τγιν βίΕιφάν&ίαν τοϋ τογ.ίως τούτου θΖΒΐΙ 
(,0χ• 30 ) 9 άφαιρέσω^ί^ν τίιν ίΐϊΐφάνίΐοοί του τριγώνοα ΘΒ5ι 
λαρ.βίΕνθ(αν την το3 τ^ί,ίιρΛτος ΒΖΘΰ• ^ 

Περί των ώ να λ (^7^ ν 7ρα|Χ|χωνχα€ ^ 
τ2ιν δ{£θ/ων σχημάτων 

^ 12. *Η <{χ«ρορ.ίνη ιταράλλ^λος βίς τ)ιν βασ»» το3 τριγώνου^ 
ίοοΜριΊ τάς χλευράςτοα «Ις ρ,ίρη ανάλογα. Φβρρ|4εν βΐί τν τρίΐ«| 
νον ΔΒΓ (σχ. 4Β) τΐν ΔΕ τταράλληλον εις τί^ν βά<τί>. χα^ 
ί^^γ σψώ^^ν Β και Κι Γ καΐ Δν<Γ5ρβ|»ν τάς ΒΕνΓΔ. .^ 

Τα τρίγωνα ΒΔΕ^ ΔΕΓ, έπειίίι !χουν τίιν αοτίιν βάσιν ^Ζα 
^υγχ^όνως και το αΙτο δψο;, ίιότί αΕ κβρμφαί των Β.καίί 
κβινταε ίπι [ΐιας ^ταραλλίιλου εΙς τΐιν βάσιν» εΐναι Ισοίυναρί 
( § β^' β3 ). Τα τρίγωνα ΑΔΕ , ΒΔΕ» τίάν ^1ΛίΜV ήκοινί^ίβΡ^ 
ρϋφή είναι ζζ; το Ε, έχουν τύ αυτό ίψος. και Ιίίο^ίνω\ είνβχ .(ί^ 
βΐ βάσεις των ΑΔ ^ ΒΔ• δθ^ν 8χο|ΐεν τρ•ΑΔΕ: τρ,ΒΔΕ;: ΑΑΐ 
ΒΔ- Δια του Ιίιου συλλογισαου γνωρίζβρν 8τι τα τρίγωνα. ΑΔΕί 
ΓΔΕ^ίίίουν τηνάναλογίαν^ τρ-ΑΔΕ: τρ.ΓΔΕ::ΑΕ:ΓΕ• Άλλ^ 
το τρίγ»νον ΓΔΕ είναι ΙσΑΪύναρν ^έ το ΒΔΕ• 20εν *άν άντιι•^ 
σας^ιρ,βν τούτο εΐς την ίί^τε'ραν άναλογίαν , οΐ ίυο χρώτο^ δρο| 
αυτή; γίνονται Γσοι [α4 τους της ττρώτης• οιίλλβι λοιτταν ίύα 
οροί τη; ;κρί}ττις ιτρεπει (ΐβ τους ίίιο τβλίυτ^ίίους της ί^υτίροίς νά 
σχηματίζουν τί|ν άναλογίαν ΑΔ; ΒΔ::ΑΕ:ΕΓ. »Εκ της άναλο^ 
γίας ταύτης λα^βάνο(]ΐ^ν άκάαη (§63) ΑΔ+ΔΒ: ΔΒ:: ΑΕ+ΕΓ^ 
ΕΓ, η ΑΒ:ΒΔ:: ΑΓ:ΕΓ, εττειδίϊ ΑΔ+ΔΒ=ϊΑΒ καΐ ΑΕ+ΕΓ:3] 
ΑΓ• ώτα^ίτως ΑΔ+ΒΔ: ΛΔ::ΑΕ4•ΕΓ:ΑΕ, % ΑΒ:ΑΔ::ΑΓ:ΑΕ^ 
ίιότι ΑΔ•4-ΒΔ=ΑΒ ί και ΑΕ+ΕΓ=αΓ. , 

§ 13 Έάν υποθίσ*>|αν δτι ίι ΔΕ ίιαιρει τ)ιν γωνίρίν ΑΔί 
βίς δύο Γσα {ΐέρτι καΐ λάβωρν ΒΔ=ΔΓ, καΐ ρΙς τίϊν ά^αλιγίδίΐί 
ΑΔ: ΒΔτ:ΑΕ: ΕΓ, £νΤ!(σάξωρντ)|ν;ΔΓαντΙτηςΒΔ,λα{χ.βάνρρ 
ίτην ΑΑ:^Γ<ίΑβ:ΕΓ,^'δΐίΓία σΐ|{ΐΛ£ν«ι ίτι ί| 9ιαιρο3σα γ(ί«ρ[*% 


ΓΕΩΜΕΤΡΙΑ 1Π 

ΙΚ 9υο ΙσΛ [λϊ|ίη Άν γωνών ένος τριγώνου, ίίαιρεϊ καΐ την βάα«^ 
«-}δ#τ[ί:5ΐ{ΐατα ανάλογα |ΐί τα; χροσκ^ιρνας ΐτλίϋράζ• χ 

5 Π4 Έαν σϋρ«ρ.£ν ^Εταξϋ τ&ν ϊώββΙβΕίδν Α^λ, Εβ(<τν•49) 
Γ«ί ιναρ«λλ^λου$ ΑΕ* ΉΊ,'» ΓΗ^ κτλ• χαΐ ί'ττεχτΕΐνωιιΐδν ίπβιτα 
Γος είθΜος ταύτας ^ως οτον σοναπαντηθουν (Ις τ& Ο 9 «ρονάγο- 
αν ίκ τ»δ τριγώνου ΟΒΖ τίιν «ναλογίαν ΟΒ: ΑΒ:: ΟΖ: ΕΖ. 
Ό^ταύτως «κ το3 τριγώνου ΟΓΜ Γχο|ΐ8ν 0&: ΒΓ:: ΟΖ: ΖΗ• καΐ 
ίτΓ£ΐ}}^ οί ήγουι^νοι τ&ν Μο τούτων αναλογικό ν ιΤναι ίσοι*» οΐ ί- 
Ιτίαενοι 9«!(^υν ΑΒ: ΕΖ:: ΒΓ:ΖΗ• ^Ετίστ^ άποβιικνυορ^ οτ( 
Η": ΖΗ:? ΓΔ^ ΰβ, καΐ ουτω Χύ^βξης• ίάν λοιπόν σΰρω^αν δσας-> 
Νιχοτβ «αρ^λλίιλους γΑταςυ Μφ £θ92ΐ&ν «χη|ΐατιζου<;6ίν δχοιαν- 
ΚΐΥΓΟτΕ γϋύνιαν, όΙ ιταρζλληλοι αΐτοκ τέρ.νουν τάς θυο «υθείας ιΐς 
Ι^^ ανάλογα• 

' 5 'ϊί^ Δ«ο τρί^«να ΔΕΖ^ ΑΒΓ, (σχ• 5θ) ϊχοντα τάς βρ^λέγους 
ίλιυρας ιταραλληλβος βίναι δρια^καΐ αΐ ιΑευραΙ αΐται άνάλο- 
ΙΉ, Ιϊρος άιτόδεΐξ«ν της πρ^τάσίως ταύτης^» ίίτορΛν τό ί χρον Α 
Ηί ^άο•βως ΔΕ του τριγώνου ΔΖΕ κατοίτιν τηςτο5 τριγώνου ΑΒΓ• 
|ΐ*χτβινο}ΐΕν ϊιτΛΤα τίιν ΖΕ ϊ^ς να συναπαντίχτη «Ις το Ο τίΐϊ• 
Η βχβα'λλορ.ίνην.^ΕχΕίίη ί\ ΑΓ €ΐναι ιταράλληλος βίς τίν βά- 
ρ ΟΕ τοδ χρηίίνοΐί ΟΒΕ^ {χο^ιεν τηναναλογίαν ΒΑ: ΑΟ:: ΒΓ: 
ΙΕ• ώσαυτ^α^ ίχεΛ}» η ΔΖ βίναι ιταράλληλος εις την ΒΟϊ Ιχο-* 
Ιϋν ΒΓ: ΔΕ:: ΖΟ: ΖΕ• αλλά Αθ=2ΔΖ κίχΐ Ζ0=ΑΓ άρα ΑΒ; 
Ρ::ΒΓ: ΔΕ:? ΑΓ: ΖΕ• 

Έπ2(δ!| καΐ αϊ 6|ϋλογοι τλίυραΐ τβν ίύο τρι^^νων ΑΒΓ^* 
ϋΕ «Χναι ΐΓΟράλληλοι ^ είναι συγχρόνως καΐ ανάλογοι* καΐ )ι.' 
^1^ ΒΟϊ ΒΑ:: ΟΕ: ΑΓ• Αϊ 0χη(Λατίζου<τα' λοιπόν ευ&ρίαι -δττοΐ-' 
Ι*ϊί»οτ« γωνίαν Βϊ καΐ τί|ΐ.νουσαί τάς ι:αρ2λλ4\λους αΓ^ ΟΕ, 
ίΕριλαρ.βάνουν '{τ:'' αυτ&η^ μβρη ανάλογα (ΐ.εταςυ των, κάΙ άνάλο-' 
Ιι τη5 {ΐβταςύ τδάν ση(ΐείαιν της τομής και της κόρυφϊς της γω-' 
(βς Β !(&α?η[λατος. Ή αυτ}) Ιίιότη; ά'τεο&Βκνύεται καΐ (αταζυ 
Ι^^ν τοφαλλ'ίίληϊν ϊ^ τρι&ν τερουσδν• 

^ ^ 76 Έαν. ςρίφΓοιιβν το τρίγ^ιΌν ' ΔΕΖ χερΙ το Τ &ςβ αί' 
Λΐίίραί του να ίλ6οϋν κάβετοε ίχΐ τδν 4(ΐΛλίγώ? 'ΐϊλευρδν τοϊ** 


ίίχβ ^ετρίΧΕΙΩΔΗ» 

.^ΒΓ» νίΛάδτι ϊηλ• -τίιν »ί<7ίν ΓΕΖ (σχ δ1:)ι|ι:•{ίίΗ-ί^αγ| 

τ^ίς θέσιως ταύτης ^έν ρ&ταβάλλβκ τους λίγους τΘν γραμι&ϋ^ν 
τα6τ(«)νι• ^υνάγο^Λεν δτε τα .{χοντα τρίγων» τάςίΜολόνοος'πλευ* 
ν^άς καΟίτοϋΓ είναι δ[Λοια, καΐ ατο αί'^ελβυραΐαΐτ^ςι «Ινβις 4ν^ 
λογοΕ• 

5 Τί!!! Τά τρ'γωνα ΑΒΓ νΔΕΖ (<Γχ. 150) -τα {χοντα τάς πλεν^ 

γά; τοϊν 'ϊΕαραλληλου;» «χουν «ναγχο(ΐοι»ς κάΙ τάς δ|ΐολίγ6<4ς γο** 

νιας.ϊσας• Τωδ«Ί ή γωνια.ΑώςϊτχΤι[ΐατιζθ[ΐίνΥΐ 4κ {λώςτί{ΐ.χούσικ 

Ιτιςτίρει δΙο •παραλλί|7νβυ< «ίναιίση {«ϊέ τΐιν Ο (§'&6)• 2&« 

τον αΐτον λόγον 0=Ζ, αρα γ»ν• .Αδ=2 γων Ζ^ δια το3 βϊ»τοδ. 

^ΐυλλογιβ-ροΟ άττοδ&ικνύορν οτι χχΐ κΣ δΧλαι γα)νιαι ΐ6ν δ6ο τ|η« 

ϊωνων είναι ίσαε* χαΐ έττει^^ι αΕ ιελει^ραί των <»Ιναι άνάλ^γοι^ί 

συνάγ^ρν δτι^ όταν ίίο τρίγωνα ίχονν τϋς ύμολίγους τω^ 

ίρλενράς αναλίγους^ αΐ ά«ίνανη τ&ν «ναλδγων ιΐλινρδν γωνίΛ 

«ϊναι ίσαΐί καΐ τα τρίγωνα είναι θ(Αθΐα. Τα Ιχοντα τρίγωνα τβ^ 

τ])«Ις γωνίας Γσας ίκατέραν έκατέρα ονορίάζον^ται "Ί^ογων^α• ( β\ 

. α6ο τρίγωνα είναι ^ρ,οια 5ταν ϊχο*ιν (χί» γωνιών Γαην -τέρι•- 

.χο^ιεν^ν {«.εταξϋ ΐΓλευρδν άναλίγων• ίιότι^ίάν Οε'οϊϋΟβν ττιν αί» 

Ιιή-τϊιρ ^λλης(σχ- 48) τάς •?σας γι^ίαςτ€>ν δάο τούτ»ν τρι^^ 

χων^ ΊζρΙτΛΐ, δίά να υπάρχτ^ ίι αναλογία αΔ: ΑΒ:; ΑΕ; ΑΓι» | 

^Ε να |ναι Παράλληλος (§ 12) ιΐς ΐΑ\ν ΒΓ (^ ηΐδ). 

. ^ 18• Δ&ο πΛυγωνα έχοντα τάς δ{ΐ•λ6γοϋς τβαν τελεϋράς -ττ» 

ραλλίιλους καΐ ανάλογους ίχ«υν κ«1 τα; δρλίγους γωνίας Ισος 

%9ί ίκο\ί.ίν(ύς βίναι δρια. ΛΕς-ωσαν τα ί6ο κολύγ«να Α&ΓΔΕ^* 

αβγϊεζ, (ίχ• 5&)τά δποΤαίχοβν τάς^ρ^όγοϋςττλέϋράς -παβαλ^ 

λ.ΐιλ9υς καΙ αναλίγου^^ καΐ τ&ν δίΓοίων Βνονο(ΐ.Εν τιχς «ορυΜ 

Α^ Γ καί α^γ* Έπειϊίι ή α€ είναι ^αράλλ-^λος εΐ; τ)ιν ΑΒκα 

ί^ βγ ει: «ην ΒΓ» ή γωνία β είναι ϊστί γ.1 τϊιν Β• δθεν τα ίν 

τ/ιγίανα αβγ καΐ ΑΒΓ είναι δρια (§ ΊΊ)%ΐζΖίΆι Ιχο^ν {ΐίανγϋ 


(α) «Οταν αί ϊυο γωνίαι ίνδς τριγώνου ι^ναι Γσαι ιιέ τά; 
{>4ς ίλλου».και ή τρίτη τον ένβς βΙναι Γσην {ΐί την τ{>ίτιιν τ^ 
ιΖλλόν χςρϊ τα ίνο τρίγωνη εϊναι ϊσογώνί*• 


ΓΕΩΜΕΤΡίΑ' 119; 

^«ν 79^ καΙ ^Λς δ|χο\έγο4ΐς τζίινράς άναλνγδϋ;• Ιχο|ΐιν λοι^ , 
ύψ άι^λ^ίαν ^Β: α6:: ΒΓ: βγ. Ένύνοντές ^3κ«)οχ^κ6»; τάς χο« 
^γά( Β καΐ Δ ι Γ χοώ Κ ^ β χαΐ ί^ > 7 ^ * ** σχΐ)2χ.α7ίζο(ΐ.€ν (ΐ.{αι^ 
«Είραν τρι^9α>ν^ £ΐ;1 7«»ν όποώ»)^ χά^νορι^ τους 1δι•υς. συλλο^ 
γισρΰς* Χ£ΐΙ λα(<.βά>6{ΐ.ιν τν^ν ^βιράν τ&ν αναλογιών αΒ : αβ:: 
«ΒΓ: βγ;; ΓΔ: γ);: Δ£: ^β^ χτλ^ ή ό^(Ηα ^ιχ)ύβ( οτι τά δύο 
?;ολ6γωνν6.είν>Λι υ^«^^ί> ίτεβ^δίί ϊχβνν τάς ^[χολόγ«υ< «λενράς^α- 
ραλλί^λουςκΛ; άναλδγο«ς* Αΐ οΣίριαετροι τών άρ,ιων τούτω^ 
πολυγώνων ιϊναί {ΐ.ίταξύί•ωνώ;αΙ ύ[^όλογοι -πλευραί των^ίι^τι £ΐί 
τ)ίν^ετράντο)ν αναλογιών ΑΒ:αβ: τΒΓ;βγ::ΓΔ:γ5;: Δε:^έ::£Ζ:£ζ 
<Ιξοϋρο|Α6ν 2τι (§ 6ί)^ το κ*φάλαιον ΑΒ+ΒΓ-^-ΓΔ+ΔΕ+ΕΖ 
τ»ν /,γο«ρ.ίνωνίίΐή 'Τϋίρψετροςτοί πρώτου ίττολυγώνου, ίίναιπρος τ© 
«ί^άλαιον αβ-^βγ*|-^^'δ»^ί§-|*ΐζ ΐ'δν έι;ορ.ιίνων9 ηπροςτίιντίρίιΐε- 
τρο/ το5 δευτβ'ΐίαυ -» ώς εις 7ΐγου{ανος ΑΒ προς τον β'ϊϋό[)ΐ6νύν του αβ, 
νδ; /ι ττλίϋρά ΑΒ το5 πρώτου προς την ό^ιύλογύν τ/ι; αβ τοίι 

Ι § 19, Τα ΙβΓαριβ|ΐαυς πλευρά; ϊχοντα κανονικά πολύγύονα εΐνά^ 
?ρια. *Ές•ωσαν π• χ• 'τά δυο κανονικά εξάγωνα αΒΓΔΕΖ^ 
«?γδ•ζ (σχ. 52) • Το χεφάλαιον τ€)ν«ντοςγωνι6)ν του πρώτου εΐνα^ 
ϊ^ον {18 το κο^άλαιον τ&ν του δευτέρου^ δηλ• 2(6—2) «8 
(5 43)• αλλ* ή γωνι'α Α εΐναι το ίκ'ί-ον του κεφαλαίου τούτοι> 
(^ 4ίΐ) κα2ώ; και ή άί δρα αΐ δυο αΐται γ^ονίαι είναι ι'σαι• 
ν.βτά ών Γδιον τρόπον άηιοδΐίκνυοαεν δτι καΐ αί λοιπαΐ γβανία& 
τ^υ ένος εΤναι Γσαι [£.ε τά; του ίλλου. Περιπλίον^ αί πλευραΐ 
ίΐϋτδ)ν είναι ά/άλογβι ^ ουσαι ίσαι και εις τέ εν καΐ εις το άλλο^ 
τά δυο λοιτον σχίΐ[ΐ.ατα είναι ο[ΐοια ίπειδί] έχουν τάς γωνίας 
ϊϊας και τάς ύΐΛθλί']?ους πλευρχ; ανάλογους ((^ 64). ΚαΙ αί πε- 
ρΓαετροι λοιπόν δύο κανονικών πολυγώνων είναι ώς αΐ δ[ΑΟλογ(ΐ^ 
ΐίλίυραί των ΒΓ^ βγ• άλ^' εκ τδν υρ,οίων τριγώνα?ν ΒΟΓ•» βογ 
5ίαι τβν ί\ιοίύ¥ ορθογωνίϋύν ΒΟΗ^βοη συνάγοιχεν ΒΓ: βγ:: ΒΟ: βο:: 
ΟΠ: οη• οΟεν τά πολύγβ^να ταύτα. ει>αι ώ; αΕ άγααεναί ευθειαι 
. *χ του κέντρου του πολυγώνου ττρος τά; χορι;^ά;» ή.πρλς.τ^ 
Ι^ίίον τδν πη?υ;*•<!>ν• 


9(1^ Γ!8ΤΟΙΧΒΙίΪ0ίν82 

€Ϊ>«ι άνέλογ•*. ΈΐΜΐϋ» αι ιιιρίρ4Τ(»ι ^6 ν -πολυγώνων . εΤναι 4- 

Λάλ^^•» |ί.]ί.τ«ς-4ρί()θΐι<νας.ίκ ταδ ιςίκφοϋ ,ιτββς τ«ς χορνφάς ^ί^ 

6ιιακ« οςαΐ.αΐ γρ«{ΐ.^1 ΐκυΈαι^'^ίβν «Τναι «αριϊΙ•«χτΐι»€«^ 9υνιίγ•|χ.«ν 

10 αΐ ΐ£«[α«ροι«. 

^ Π β ρΐ τ ων |χ ε σ ων ί ν « λ ο 7 « ν και τ ο υ ^ ρ- 

Β ο )ί ί|> ν ί ο υ χ ψ ί^ών ο\>. 

' 5 βΟ• 'Βίαν ί^Ι ΉΙς ίιβ{ΐ^•τροϋ ΑΒ χ&κλου ηνος (ίτχ. δΓί3.^ 
τΜΤΜΧΐχ/άο^ιρν ΰ«οι•ν>ίνΐ€•τ• όρβίγώνιον -Ρΐρίγωνοϊ» τ4 ΑΒΓ 
η(^.61) Ιχον τΐιν χορι»φ{^ν του Τ ί«1 της τηρκριρίίαςι και ιχ τ•}ρ 
:•ορυ<ρ^ ταύττκ φίρ4»|Μν τ))ν χάΟλτόνΓΐ ίπΐ τίίς δ^α^έτρου ι <»^- 

ά Τ« τρίγωνα Α6Γ 9. λΓΛ ιΐνβκ οι^ια ? ώς «χοντα τας τρΛς γων?- 

τ«ς ?σα6, «ί)ν Λ χοινίιν, τάς Γ χάΐ Λ όρΰ«ς/χαΙ τΐ}ν ΑΒΓ5ΰΛΓΔ« 

^«€ΐ9^. {«ι» €ΐ( χάΟι {&ίθ(ν7τροσΜαΜ|Μν τ^ν οώτην ^[^ίαν Α ^ οχή- 

ι|ΐατίΐζο{αν ^ιίαν ^)]^* .{ΐΓαρ:•ν•ι>ς 4[χ•4^ν τάς 6{<.όλόγον€ τελεαρκ^ 

««αλ2γου(9 χ«1 ίίίουν τ})ν «ναλογίαν ΑΒ: .ΑΓ:: ΑΓ^ ΑΑ^ ή 

Λΐϋοια 'ί«χνύ•ι ΟΤΙ ΐ| κάθβτος ΑΓ *Ιναι γίη ανάλογος (5 63) 

|ΐ.έταςυ της νίΓοτλίνοάστκ ΑΒ χαΐ τοΰ τ|χ.ίΐ|ΐατο( ΑΔ ταύτης ττίς 

ΐΜΡοτβχνοίΐτης τοδ ιι:ρονχΝ|ΐ.ίνου βίς τΗν ΑΓ• * ΑΓ*κ=: αΒΧαδ. 

-€' Τα τρηρ»να ΑΒΓ χαΐ ΒΓΔ •ΐν«ι δρια, καΐ αΐ όρλίτ/οί 
^»ν -κΧη^ρΛ αί^90^, ΑΒ: ΒΓ:: ΒΓ; ΒΔ« «^ τ4)ν χώΟβτον ΒΓ |ΐί- 
'ΐτην άνάλογον |Μτ^ξυ της Λ«Γ0Τ6ΐν•6•ηζ ΑΒ καΐ ταδ τ|ίΐίϊ{ΐατ^; ΒΑ 
της Ι^οηινώβκϋ ταατης τοδ ιτρο^Γχιι^'νοι» ύς τΐιν ΒΓ• % βΛλ 
ΛΒΧΒΔ. 

γ' Τα •1ς τ• Δ ορθογώνια τρίγ«*να ΑΓΔ^ ΒΓΔ βΤνοιακίίΛη 8|ΐ.οια, 
2««ί)ΐ ί» γωνία Β^ΑΓΑ^ χαΐ ή γωνία Α==ΒΓΔ, χαΐ αΕ ό|ϊίλο- 
9ροί τ#ν ιτλίϋρα* 8ί5θϋν ΑΔ; ΑΓ:: ΔΓ: ^ΒΓ^ 3| τ5ιν χάδβτον ΓΔ 


Ί 


ιτεωλετρια ^ 

ψί&^ άνάλ«γον'ΐΛβταξϋ τ<&ν ϊύ• τ^ίτι^ζίάν ^ί^ -χώ Βα ^^ί,γ [,^^ 

4 81• ^Το ΤίΤ(3άγω^ντ5ίο^'ίιποττιινο6<ττκ το2 ίρΟογίΛχοϋ τρεγώνου » 
'Ιαο2ταΐ|ΐί το χιφάλαιον τ&ι»«»τραγώνβαν -Λν^ϊύο ίλλ«> πλβυρίάν* 
ΤΒς>ω ΑΒΓ τ4 όρθογ«ηοντρίγ«*νον (*<Γχ* 54) ,χαΐ Γ ί» όρδΙ» αϋταδ' 
γί¥ΐΛ• ΈτϊΙ τ&ντριδν Λιορδι^ του χατκηοϋβίζι^^Λΐ^τά τ«τρ»τωνα 
Λί^ Ε'».Ζ'> χ«1 Ικ της χσρϋφίς ττίς όρ4ης γίΛ^ία; Γ φίρο[αν τίϊΐί 
χάΒβτον Γ^^. •£Γ9θ(&ιν 8τχ -5| κβτβσκει^^Λβτη ίιϊβξ τ«ς ίίο Ισί- 
-πήτας (5 8θά «βΐ β')' ΑΓ%*ζΔΒΧΑΔ ^ :κ•1 ΒΓ*:=ταΒΧβδ• ίά)^ 
ΐΕρο^!&ί9)ΐ)(Μν ταύτας [αλός ^ότ ριλυς, 7νΐφ.βάνο[<ιν αΓ*-|-ΒΓ^2=! 
^Ιβ£αΔ+ΒΔ]• καΐ ΐιηιί)| ΑΔ-^ΒΔ^^αΒ, ώρισκο^^ν αΓ^4'^^'>=^ 
^Β^ (1 )^τ^ ριί Λλλας 7•ζ«ς τ4 ίιτί ^^ς ΑΓ ^ζΛτασκβϋαζ6(ΐ§νο 
*^τρ^γ»νον•'» ιίλ^ίον τοδ ίιά της ΒΓ » ΙσοοντΛίτ |ϋ τί ίπΐ της υ^ 
•νοτΕΐνοόίτης αΒ χατανκίΜζ&μνον. Έαν χάΐ ατό τα ίύο μέλη τνΐς 
•ϊΛτητος(ΐ) άφαιρίσωρν ΒΓ\ ^α{ΐβάνο(ΐι•ν ΑΓ*==ΑΒ• Βί*• • 

Ι^τοι το ί-πΐ τ%ζ αΓ χατοιοχιυαζέρ.βνον τετράγωνον Ισονται ιλ{ ^ο^^ 
«ιίΐ τ%ς ΑΒ κατασκβυαζβι^νον (οίΒ^ν τοΰ ^%ί τγίς ΒΓ• 

^Ή ιτρότασις ιώτη δύναται αχό{ΐΐ)) ν^ άιββδβιχΑ^ ρ^νΐχανικ&ς»' 

ΙΕίς τα σ)ρ[\»ΛΤα 54 )1ς χαΐ τρΙς, «5«αιρ*9α(αν τα(ΐιαρα'Τΐτράγα|νο^ - 

^ι(ι^^ρηάντι^^ιχο{ίντ»αxρ^β&^^ιςταιτον(αγάλου« Τα μ<ρητ&^ 

^ιχρ&ν .Τ8τρβγώνω>^9 :άντις•ιχ•ΰ» «Κ τα (ΐίρη τοδ {Λβγιίλου τάϊ•^ ' 

^οντα του; άρτους αριθρύτ καΙ ίάν Μσωρβν τΔ ρ,ίρη τ&ν γ,ί^ 

^ρΰν ίιιΐ τ&ν {Μρ6>ν τοδ (Μγάλου ^ 3Ιλουν %φαρ(ίθοτ&ή ιντΕ^ΰς^ 

Ή ε ρ V Τ ω V 0^1 ο ί ων 6• χ η ^ ά τ ων . 

'^ 82* ^ΕςΌ^σχν τα δύο ορκα ορθογώνια ηαραλλι^£γρα|Αΐι• 
^σχ• 55) ΑΒΓά^ αβγ3^ τ&ν δποιων τ^αρηςάνορν τας ίπιφα•» 
^ώς )(ά 2π•ΑΑ και ε:^.αί• Έκ€()η αιίπιφάνκιαι τΰνδμοιωι», 
το&των όρθογωνί«)ν ϊχουν το» λογον τον ίποΤον καΐ αΐ βάσβις > 
τζ6Χ\(ΐ'ή7.ααια(ΛΛσΛΐγΛ τάδψητίϋν (^^ 66) ♦ %α[<.βάνθ(ΐ.«ν•;τ•ΑΔ::;^ 
ΙΐΓ»αδ:: ΑΒΧΒΔ: αβχβί* ιτ'^ην ΐ'ΐΓβι))) αΐ ^άσβίς {χουν το)* 
αΐτον λίγον {ΐ,ί ιε^ Ιίψη^ ττροκύφΤλΐ ΑΒ: αβ>: ΒΛ: βδ* ^Εαι^ 
9(όλλαπλα(Γ(άτ(ϋ|Μν τ}}ν αναλο^ιαν τβ^την |ΐ.β τον λ2γ•? £Δ4 & ^ 


%ψ 2:Τ0ΙΧ£Ϊ0ΔΗ2 

βΙ^' ^Οιν «ι έιη<ρο!^ι«ι.δίιο δ|]ΐοίΐι)ν 2|)θογ(9)η%ν) 1 1 ναι «)ς τά τε« 

^ 83 Αι» ^οί «Ιιτβδ «ίίλλβγιβρΛδ άπ(Λ:ιχν6€'ΤΛ^ η α^τ^ι. ϊ-^- 
ίίιίϊτικ καΐ δταν >γο '^:β^ρΛ^λ15λόγρ^ι^Α.ρν ϋν |ιναι ό|^βΛγώιηον» *Η 
άτιόίίίξις '?ιΛ*πο^' α&Τή. άνάγιτοα εις όχοιανδ^κοτΒ .παράλληλο- ' 
•)τρα{Λμον• *Η ιΐΓΐφάνειτ του τριγώνου^ ίίδίδϊΐ Ισοδται (λέ τ6 ?,- 
Ι^ισϋ το'3 7:αραλληλ«^γρά^ιρ^ι» τ^ς αϋτής βά^βως και του αϋτο5 
δψονς (§ 68 )> ϊίτέται δτι αΐ έκιφά]<£ΐαι δυο ©{/.οίων τριγώνωι^ 
•ιναι ώί *Γά Τ€τράγα>να τΒιτ δρλδγων /τζλδνρών• 'Ήι:ίΐδ}ι' τα ο- 
^ιοια <ϊχίΐ{ΑαΤίΐ αναλύονται ε\ς τρ^να ϊρια ( 5 '^^ )** ^^ ^* 
9Γ()ϊα βιναι {χ«ταξϋ των ώς τα τετράγωνα τβ)ν ά[ΐ.ολίγωνχλΓν-"Β•ΐ''» 
<ΓΐινάγβΤαι δη αί κ'τει^άνιιαι όλων τ&ν β^»ίί•>ν σχγ;[λάτων ( τρι- 
^ωνων» τιτρ^Ηΐλβύρων 9 ιεολυγωνων), εΤνα( [ΐεταξύ των ώς τα τε- 
τράγΐιΐνα τίι>ν 4(α)λόγιίν οϊλε^ρδ)»• 

'£ιΤ£ΐδ}).οΙ ^νχλοι ίΤναϊ σ•^^ίι|Αατα ορια^ ϊιαται ^5 '^^' '^^Ι' 
ίχι αΙ ίττίφ^νε^οίΐ τ•ι>ν βΙναι ανάλογοι \ιΙ τα τετράγωνα τ{>ν ά• 
ατινων των» 1^ τ&ν δια^&ετρων των 

ι Λια τον Ιδιον λάγ^ν, αί ειτιφάνειαι τ&ν τομέων ^ύο χύχλων, 
€ΐ^αι ανάλογοι ^^4 τα τετράγι^να τδν αχτίνων τ&ν κύκλων τοάτων, 

• "■ - . • • 

Π ε ρ\^ της ^ £ α ι ρέσε ως τφΟ %ύ^ λ ου, τοΖ μι- 

Τρου των ^/ωνιων, κα\ περί. του 'λογου τ7ίς 
" δια/χί τρου π ρδς τΛ ν περιφερειαν. 

"584 Έάν εις τίνα κυχλον ίγγράψωριεν 8ν τρίγωνον όρθ#γώ- 
νΛν (<ιχ. 4δ), και φβρωρν τϊιν ακτίνα ΚΑ-» &ς8 να διαίρί 
τίϊν βάβτιν ει; δύο ϊσχ (λίρη, δελθ[ΐ.εν ?χει δύο άλλα όρΟο'ίώνια 
ί^οσκελν} τρι^να (^^38 )• Το επΙ τκ βάσεως ΑΒ του ένοςτου* 
των κατασκεύαζε [ΐενο ν τετράγωνον^ είναι Γσον μέ τα ΙτΛ τ(&ν 
άλλ»ν ττλδυρών αΚ καΐ ΒΧ κατασκευαζίρϋνα ( ξδΐ ) , δηλαδ)ΐ 


:^βέΙ^ ΒΚ ϊο'ας |ίϊ -την (ΐοναδα, ίι τ^^οη^ουγί^τη Ιώηις -γίνβτα* 
ΑΒ^1+1, ϊΐ ΑΒ«=1/Ε-» ίι^%Λ\ιτί ΉΤρίΐ^ύί^^ν <ίί5ρ>ά5ο< εΙ;^»^ 
^ \βςα ρνά;• Λεά Ίίά λάβωναν ^σιχλν !^ν χν^^¥^^ς ΛΒ-> άρί"*. 
ίϊΓ5€ νά βξάςωαδν την -τβτραγίιΐνΛΐΐν ^ίζαν ιτώ «ρι6ρδ £• χ ρ^ΰκ' 
ί^Εΐ^ττα δϊναι ώς.%γΐς•α Ι* 4143 (^λ. -03 ), χα\ Ην ίι*νά[4€- 
^0& νά £&ρω(ΐ^ν άχριβ^Ι Τ4{&)ΐν« βσα '^χαίιχ» 9οαΙ &ν. λά&ΰαβν.^ 
*ΐ5θδν» 4π6ΐ5/ι » ΑΒ δίναβ 'ΐε^ΐυρά^οίί «Ις ^ν χύκλον ΒΛΛΟ.ίγ^ 
'γ^γρα{ΐα5ν4υ τετραγώνβμ^ τώ διι»ίΓυ ή άχ/τ\ς €ΐν{α ΛΚ ΪΙ ^ 
/§ 61 )^ ζτΛται δτι ί χλβυρά τοδ •')τγ6γρ«ίΛίιίνου βιϊ τ^νχ^χ^ον 
^«τραγώνου ^(^ν Ιχκ' {κίτρον χ&ινύν =ρ τ7)ν αχτΤνα τούτου το%» 
«ώχλοϋ « )ι ΟΤΙ αΐ 2&0 αρτ^»£ γρα{<^|ία1 ιΐναι ϋί#ύ(λΐΐ8τρΑο (σ€λ«8ΐ)« 
. ^ 85* 'Λσύ(ΐ.{2.εϊ'ρος ιφοσίτι €ΐι«(ΐ χαΐ ή ΐυλευρά ΛΒ του •« 
^^ώτα'^ν^ {18 τ))ν αζτΐι^α το5 Λς <μ^ο 'ΤΜρφγραιι,^ιΙνου χ6χλου« 
4^«ρο{Μν την άχτΤνα Κ£ χάθβτιν <1ς το ρ-Ασον τϋς πλευράς λΒ.• 
■^4>\ί τετραγώνου• Ινονορν το Β {^ιί τλ ση^ιία Λκαΐ Β^ κβΐ ^τχ-η- 
^ιΐΛτιζθ{κβν το 4χτάγ»νον τοατο (^ ζ1. }• '£κ6ώ)ι ίίά τ%ς χατ«- 
^κουης ταύτης ή δρ8)) γ«η^ £ ιίιαφέθη εΙς ίί» ϊσα, 'ρερτί 
^ ^ 88 •» 50 )ν χα* "κροβίη ίι Μίς την ις«ρι<^ίρΐιαν γωνία Β ϊχα 
Ι^έτρον το %{ΐισ« το5 τέταρτου ΑΔ της ιαρίφίρείας (§59•)»» 
^ά τρίγωνα ΒΖΚ^, ΑΖΚ είναι Ισασκδλ!!. Τλ άρββγώνιον τρ/γ»- 
^ν ΑΖΚ ίιίει ΑΚ^ ΑΖ^-+- ΖΚ^ίτ^ ΑΖ2( ΐ), ίι4η ΑΧ^ΖΚ. 
"^σαύτεύς το δρθβγώνιον τρίγ^νον ΑΕΖ ίίϊες ΑΕ*= ΕΖ^^ΑΖ^- 
(3)• άλλα ΕΖϊ=ΕΚ — Ζ]Κ;=αΚ — ΑΖ' άντεισάγοντες. ^οιπο)^ 
^ν τΐ[ΐ.ίΐν τβϋτην της ΕΖ εις τίιν (2)^ λα{ΐ:βάνΌ{ΐ*ν ΑΕ^«3 

{ακ- αζ]2^^.αζ*=5[ακ-< αζ]χ[ακ- αζ] +ΑΖ2=ΑΚ^--- 

£ ΑΚΧαΖ 4-ΑΖ24"ΑΖ^« ΑΚ^— &ΑϋΧΑΖ+ 2 ΑΖ?^• δέτοντεα 
ΙνταΟΌα την ηγΜν τ?»ς αΖ ίκ της (ΐ)» &χο(ί.ον ΑΕ^=: ΑΚ -•* 
£ ΑΚΧΑΚΙ/-^ +ΑΚ^» 2ΑΚ^~2ΑΚν-Τ==2ΑΚ2[ΐ-1/-|-]^ 
% ΑΕ=ΑΚΐ/[3— Ι/^] [σελ. 83 ]• όθεν ή Τνλέορά ΑΕ τοδ, 
^ταγώνου είναι άσ(^{ΐ.{ΐετρος • 

Έκτελοδντες την άττόίέίςιν ταύτην εις ίτολυγωνα • εκ τερισ^ί* 
«τδτέρων ^λειιρ^3ν ^ εΙ;"τβ 'ίΓκς&εςάγωνον ιϋ^ χ•^ λα{ΐ.βάνο(ΐεν 
Α» =: ΑΚΙ^ [ϊ-1/(3+1/δ^)]• δπορ 'Ι Μ το Κ^κΐν ί;:^ 


«ί* ΤΓΟΙΧΕΤΩ^ίΐΣ 

«^ι[1'{^^ετρος ιτοσίττίί, ϊιικνίβι <ροο«ρά δτι βέν νττάρχΛ ρΙτρονχΜ- 
τέν {ΐΛΤ8ξίι -της ι:λε»ρ«ς ΑΗ το5 ίβχ^ύκγ^νου καΐ της άκτϊνο-. 
^ϋίί. ΉΛς:«ί>βζ ί^ν ΐϊΛίίΐράν ίνος «ολνγώνοϋ «ιτβδαξκς οΰίτη^ 
«φαρ{ΐ6ζβτβι χαΐ. βίς τβς άλλος ιτλινρ^ς τβΟ βώτοδ «ολι^γέ^ου, 
χαΐ ίΐς το κβφάλαων δλωκ -ρήν ιιλευρ&ν α1το5• χαΐ {τβιί}, •ί| : 
«ρκρ€>ΐΛ είναι ι«)λύγ«η>ν Ι^σν άτηιρον άρίθμέν πλβίίρ&ν 
[11, 19]^ <Γ»νάγο[«ν δη « λόγος τικ ΐϊβριφίρβίας τφές τί,ν α- ' 
ΧΓ«να Ιι τ)|ν ^ίά'^ίβτ'ρφν ^ ιΐναι άσύρ|Αβτρ(]<« 

^ 5 ββ. ΈζακολβίίΟοΙίντες οδτω χ«1 ζτϊτοδντβί τίιν πλουράν το3 
*|γ*γβα{Α{Λ<νοο ιτολυγώνου ικ β^*» 64, 128 *λ?ΐ/ρ&ν» χαταντ&* 
{αν τίλος βίς 7:ολύγα>νον τον ^ο^ορ ή 'χλευρα ιΐναι τόσον ρ.ιχρά.; 
ΧΑΐ 6 άρι6(|^ χων ιτλβυρ^^ τ»(/ τόσβν {ΐ^γας^&ς-ε ή δι.αφορά τοα 
«:ρ4ςτ3ιν Λβρίφίρΐιαν είναι ιλϋΒχινη* ^£α> ιε•λλα«:λασιάβ«>(αν τ& 
|*δίκος.τής πλιι^ρέίς τί^ν όιρβίαν λαιι&(νο(Μν ίιοί τίνος Ισότητος > 
*|ΐ•ίας {ΐί τ^ν άνι^τίρω^ [ΐί τίν άριθ(ΐ^ ΐ^ν 'Λλει/ρβν τοδ ττολν- 
γ»»»! %: ευρί^κοιιεν ώτω τ4ν (δςϊγγιςατίς ιτεριφίρείας λόγον ^ρές ; 
'Λ^ν άκτΐναι, % «ρ3^ τίϊϊ ίιά(£.βτρον* . 

ι ^Αλλά ^ιά να ΐ7ροσΕγγισ»{αιν άχόρ ίκερισβοτρρον είς τ^ν τι- 
|ΐ^ν τοδ λίγου το&του,υικοβ^τορνχαΐ δεύτερον ΐΓΓΛίγωνον ιτερι-; 
γεγρα(£(ΐ(νον εις τΐϊν «εριφίριιαν, το β7Ε(Η0ΐ( κατ" ύλ^γον συγ^ίε-^ 
«111 ρ.^ «υγ^ν^ δται^ κατά τίν ιίιον τρόπον αΐ^^χ^ρκεν τον άριθ-: 
Ι&ν τ^ν «λευρΰν του• Αυζάνο^ιιν ο&τω τάί τλΓυρα^^ τ6ν ίύο ιτο-' 
^υγώνων^' γίγ^ρίζ δτού οι «χ^ράζοντε^ άρι6{ΐίοΙ τάς τερί|ΐέτρους 
Λτδν να ίναι οΐ αϊτοί κατά τά 5^;10"» 15 ϊί ^ ^ρ6τα ίΝκα- 
>ικά^ καΐ λα(ΐβάνο{ΐίν τον \ιΙ τα 5 1 10 > 15 ή ^Ο-δδκαίικά ά-: 
^εθριόν τοδτον^ άντΙ του λέγτυ τίζ δια (ΐέτρου • προς τί;ν περι<ρε• 
^Ιιαν ΪΕΟΤΜ έπειϊίι δ ■ κίικλϋς. πρέτ-ει πάντοτ» να πίριλααβάνε^ 
<αι>|ΐ.ίταξϋ τοδ βγγ8γρα{ΐα8νου καΐ τοδ π8ριγ€γρα[Α[^ίνοΜ πολυ^ 
ι^ινου•» εάν τ<ιδτα .ίΐν ίιαίρέροΐίν.|ΐ.ίταςύ των παρά κατάτΛναε- 
λα^Γςην ποσόττ^α^ 6 κύκλος ^Αει διαφε'ριι (>ος τούτων Αχί^ι^ 
#9.ιγώ^ιρον• . , 

^ ^ 8Τ.Διά τ?ς υιεβίϊου ταυτν, % δΐ ίλλων σϋντο}«ΰτερ&)ν ί-ί 
9^λεσαν. τάς {ργχΰιας ταύτας, χαΐ .ι^ρον οτι & λόγος τη; •!)ΐ€^ 


τοντις δτι ντ ίιά^Λβτρος βίναι ?<τη μ.1 την {ίονάία^ ΪΙ ρ άλλοι; 
λέξεις ίϊ 5ιά{£.βτρ(Κ φ•ρο{ΐ/ι^ έ*1 τη; /περιφερείας τυεριίχεται εΙς 
«ώ«^ν 3,1415926 φορ^Ι^ ιεβρίκ^υ. 

•Ο •Λ|!/χιρϊτ,ς^ δςιςϊζτι τρεις αιώνας «ρλ Χρχς-ουιεΙρβν•» ίγ- 

- γράφων το ές 98 '^ΐλευρ&ν ι:ολ6γωνον τον λογον τούτον Γσον {ΐ4 
ύ -Η^ή Ι^έ 3-^• 6 λόγος 8(ΐως οίτος δ^>^8'ίνα^ τό<7θν ακριβής^ 

' και πρέπει να ΐϋροτψίϊσω^ιεν 8εά τίϊν ιυρδςχν τίτ Ι^^-» ευρεβένι^» 

-ίταρά του Μητίου [Μβΐίαβ] δς-ις είναι. «κρι6•ν•ρσς καί εϊ«ολο- 
• '£νβύ|λητ<*ς λ'χ συγκεψενος έκ τί» σειρδς τ6ν ιτεριττώι^ άρΑ[ΐζ)Υ 

1ι 3> 5- ίχανερχη(λίνβαν ίΐς ες άριςερδν 'ττρος τα δεξιά -» άρχο- 

|χ.«νΐ0ν έκ τσ^ -παρονο{ΐαςοδ• 

Διάφοροι ι^αθι^ι^οκΊκοΙ ίζετειναν •ϊΓερισ<7οτερον το δεxαδικο^ 

|ί.<ρος του λύγου τούτου, ρ,άλιςα 6 Βίγας [ ν^ξΒ.'^ είρβν αοτόχ 

{ΐ.ε 140 ^χαδικά• 

5 ^8 Δια συντορ-ίαν -καριςάνοιιε» τίν λίγον 3 «ιΐ 41 5926 -ίίί 
9ιανετρου ττρδς τί^ν ι^ριφίρειαν δια του γρά^λ^ίΛτος τ:^ Έιτβιίίι 

- δ««5ίσαρΛν τί|ν διά[Αετρβν Γσην (]ΐέ τίιν ρνάδα [§ δΐ^-» εΐνας 
φα>ερον δτι ,δ λόγος οίτος εϊναι το ιχ.ηκος τζς περιφερείας ττίτ 
6ΐΓ•ίας ή διά[ί£τρος είναι τι (Λονάς. Είδο^λεν ^^ το^ δτι οΐ περί- 
φέρειαι τ&ν κ&κλων βίνακ ώς αΐ διάρ^τροι* δι^ να ευ(Ι(«ΗΜν λοι^ 
κόν τ4 (]ΐΐ)κος γ.ιΰίς περιφερείας Π ^ τΐίς οποίας {| διάρτρχ ειναε 
^ (/.ονάδες^ κάρ^νορν την αναλογίαν ταύτην ή περιφέρεια π της- 
ύποιας ή διά[<.ετρος εΐναι 1 έχει πρές ταυτην την διά[Αετρον^ 'ώς 
•ί περιφέρεια Π προς τίιν διάρετρόν τνς 8.• % π: 1:: Π: 8. Έκ 
τ5ς αναλογίας ταύτης προσδιοριζο^ι^ν τ))ν άγνωςον περιφίρειαν Π ^ 
καΐ εχορν Π2=8π, η Π=25 ^ 132*7408 •*£νγινε ι δια να εδρω(ί.εν τ^ 
{λήκος [ΐΐβ?ς περιφερείας* πρέπει να πολλαπλα^ιάσοψεν Γΐιν δίά- 
ρ^τρον της γ.1 τον άριθ{Αδν π= 3, 1415026, τον παρίςάνοντα τίιν 

περιφέρε ιαν τη;δποίαςή διάρ^ετρος είναι 1* ^ τον λόγον της δ?α- 
{ΐετρου προς τΥ,ν περ'.φέρειαν• Παριςάνορν το εξαγδαενβν τοίίτ** 
συντομότερα, ίτυβδετοντες Δ τίιν διάρ,ετρον της περιφερείας Π• ί| 
περοφέρ^α τίτε παριςάνεται ϋιί τοδ τύπου Π3= πΔ• ^Εαν λά-' 


ν 

€ω^ίΛν αντί τ^'^ζ ίίοί^ζτροί) την άχτΐνκ Λ ι δ τύιτσ; γίΐ/βί'ίΧΓ 11*?ί 

§ 89» ^Η ίιειφάνβια τ•ο5 κύκλου βΤναε Ζ(Τη γ-ί τίΐν ΐΓδί^ιφέρεί*- 
άν του 'ΤϋολΤ.απλασιβε^ΟεΧσαν {/-Ι το !1[Αΐ<τϋ τ?ς άχτΐνος (^ ΠΙ. )•, 
νΑλλά το 3{Λςσα τη; άκτΤνος το5 ίχοντος κύκλου ίεάρ:8τρον τίιιτ 
(ΐονάϊζ» καΐ -κερκ^ίρηοίν 3 914159231 ίϊ τ: «Τναι τΛκλάσρ-α Λ^ 

ίρα — ^αρ^ςάνξΐ τίιν ίτυΐί^ίάνειαι^ τοϋ κύκλοα του άποίοα -^ 

ίϊιά[ΛΕΤρος είναι ί| |ΐονάί• 

Ες-ω άλλος τι; κύκλος^ το^ όίίοΓοϋ^ χοίρε ς^άνορν τίίν ίτϊΐγά— 
νδίαν ϊίά ΙπΆΒι καΐ 2 Α ήϊΐάρ,ίτρδ^: του-» 9| το Λπλάσιον ττις ά^ 
κτΤνος^Έαν σϋγκρινίύ[]Ε£ΐ» την ίτζίφάνζιζν το5 νίου τούτον κάκλοιι 
ρ.β την το5 7:ρ•Λ)τοϋ• Ιπίώτ» αί ίττιφάνειαι ίύό κύκλων ε ΙνΛΐ α- 
νάλογοι γ,ί τά τετράγωνα Τ6> ίια[ζ.έτρ6)ν «αν (§ 83)^ ϊχομδν 

• <Γϊΐν άναλεγίαν^'Τ'• *^• ^^ •• ^ '^Α^^ έκ τίζ όχοιος λα{ΐ&ά- 

ι'1)|Αεν ίπ, ΑΒεβ χ Α*• *Όδβν ίι έχι φ άνε ια άπσιουδη^Ιίοτε κύκλιο». 
1<Γθ3ται {λί το τετράγωνον ττι; άκτίνο; τοα χόλλάχλασιασΜ» 
|λ1 τον στα&ερον άριδμ,ύν χ• ' * 

ΤΙερι τών επίπεδων χ«\ των ς•ερδών ^ί'Λ'^ών• 

, § 90. ηϊσα ίυ^ιΐτ ΓΔ [σχ. 56] κάθετος εΙς ρλα^ τάς ίπΐ 
Το;^ Επιχεσοϋ ΑΒ και δια τοΟ χο.5ος αυΓπς Γ δΐ5ρχο[Χ€νας εϋδ^ία;» 
«Ιναι επίση; κά&ετος και &\ζ το έη'-δδον το5το • δ^όη επειδή 
ή ειιδίΐα ΓΔ είναι -Λάθδτο^ «γι τ%ζ ΗΕ εκας-ον ση^ΛεΤον αατγίς ά- 
«εχ2ί «Ξ Γδτ^ϋ Π 9> 37. 33] έκ τδν Ισάκις εκ το5 Γ ά::ε'4ν' 

^ ^ , • Λ, . 

των ση[Ζίΐ'ον Ε καΙ Η- Ή άίΐά/5εΐ;ις αυτή. εττείδίι δφ^ΡΡ^^'^'- 3^ϊ 
«Ις πΛσαν άλλην ε19εϊαν ^ερο^ί,ε'ντιν ίχΐ το5 ίττιττε'βου ΑΒ, και δι?ρ• 
χομ/ντιν δια το3 χοδοςτίς ΓΔ , ^υνάγορν ίτι ή γραμρ α'ύττ, 1^% 
χλς)/οϋ<?|Ζ τυροί κανεν μερο^ το3 ίχιχέδου -» είναι κάθετος εις αιττό• 
^ 91• Έκ τυ)ν όσων εΓχο[«ν χερΙ καθίτων [^ 6» 9. ΙΊΠ » 
σννάγομεν. οη }ι κάθετο; βινα* η συντοαωτέρα γρα[ΐρ.}ί άί^' δοας: 


ΓΕΩΜΕΤΡΙΑ ΐ£1 

ίϋνά{Α8ία να <ρίρω»Λΐν ίττΐ του β^ειΤΕίαϋ ί; βνος ίβϊορ,ξνάυ ίκτας 
αιττοϋ στ4(.ιιιοϋ, καί οη βξ •νός σηρβίοϋ ίΐν ίϋνά[ΐεδα νά φίρίΛάν 
€'»«ί τινο: ίζι-τΐί^ϋ τταρά ρ,ίαν [ώνην κάδετον• 

§ 9^. Αί εκ ίυο ^ζίο^ίνων »νΐ|Λίΐν>ν φϊρί5ρνο« ^(άδβτςι ί'::! τοδ 

Έαν καιδ" δ^κοΕανδ-ΛίΛΤΕ δΐίίι&υνίτίν φβρωαβν Λς το ίττίιτβίον 

ΑΒ [βχ. 5ί] τ/ιν ευδβϊαν ΓΑ^ καΙ ίκ τη; ώθίία^, ταύηΐζ υψώ* 

β-ωρ,δν νέον Εΐιιτυδίον καδβτβν* ?ι κλίνον {τδΐ το3 Ιιτιιτβίοι^ 

.ΑΒ• αί ίύα συρύρναι -τταράλληλοε γρα{<.ρ.αΙ ΓΕ|. ΔΖ &ΐ; τ& 

. νέον το3το 4τ:ίτ:83ον• καΐ ϊνουσα^ τον ιτύδΐί των ίπΐ τικ ΓΔ * 6/** 

^ουν κλιν3ί Ισάκ&ς ε^Ι τοϋ ί-πιτυβίαυ ΑΒ• Τωοντι* β-Λειίϊ) αΐταέ 

β* 

, •εί'ναι ίταράλλτϊλοι ^ η τίρο^σα ΓΔ σχ-ψατίζίΐ Ι^** αΐιτάς^τάς ΐοας 
γωϊίαίΓ καΐ Δ ["^ 26^ αϊτινβς ΐϊαρις-άνοϋν τίιν κλίσιν αί«&ι^ 
ίιτί του ίχΐ7:ίίΓ•ν ΑΒ' Μΐ κιΐ(ίΕ,ενα( λοιττέν ιιαράλλιιλοχ βίς το ε- 
^ί/εεδον, τδ* τί(Λνον το ΑΒ υιτό 6•7:οιανδη^βτβ κλίσ.ίτ^ καΙ^^Ρχ^Ρ^δ* 
νον ί^ιά τοΐ τΓοτίο^ αϋτ&ν Γ κ«1 Δ, κλ4ν«ι;ν Ισάχις ειεί τοβ εχίπε'ίοι^ 
ΑΒ.' "Αντιςρόφως* ίίκ>«10&4α& κλίνοσσαι ΙαάκκεΐϊΙ του αατοδ {•* 
ίπιτΛ^υυ^ καΐ 8υρσκύ|ΐεΐ'αι άλοκληροι εις τι έ'^ίπδϊον τίανον^τα 
3Γρί7>τον κατά ττιν ϊιεόδυν^ιν το5 ιτοδος των* ιΧναι Ίζαράλλ-ήλοκ^ 
^ 93 *Η κοινίϊ τορ-ή δύο τερο{^ενων έπιΐζβδων «Τνβ^ ΥΡβΡΊ'ί' 
βίδδ'ία• ίιίτείάν ειτί της κοινής τορς των 8θρί'<τχωνται τρία βη• 
{Λ8Ϊα ρτι ϊ'::€ϋ8•ίας, τα τρία ταϋίτα σ7ϊ{ί.εΖα ϊ|ν ίδνανται ν' ανή- 
κουν [Χ.τ.τ2 εις το β ν ρ,/ϊτε εΙς τό δλλο εκιγτε^φν^ ίτειδ)) 5€ατβ& 
τον ύρισμ,ον το5 εχΐ':Γ8'ίθϋ ( ^ 2 ), ϊλα τα σηρίά του" ι:ρ•Λεε 
να εφάτττωνται ρ-ΐδς και τίςαίίτης ευθείας * καθ• δττοιανί'Ηχβτ» 
ίιεύθυνσιν καΐ αν τίιν δεσωρ,εν ίτΛ τοί5 ίι:ιτίδθϋ τούτο»*" 

§ 94 Έαν εϋΐ τί; κοινής τορ,η: ΡΣ'δ&ο ιπιττείων (σχ. 53) 
ίιρερω[ΐ6ν τας κάθετους ΠΟ* 30* τ))ν {ΐίάν εις το ίχίττιδον ΔΓ* 
τ}ιν ίλλην εις το ΑΒ, ίι γηΐΗα Π08 δτίλει [ΐετρα τίΐν κλίαι^ 
τ6ν δυο ίτΓϊ^εδων καΟ^ δλην τϊιν εκτασιν της το^ί.ης τ?Λν• Τζ)υν- 
τΐι ή γρα[/.[Λ?ι Οίΐ κιν^υ^ιίνη χαΟίτως χατ^ το ^^?,κος τί; το^ιη^ 


^«^ ΖΤΟΓΧΚΤΏΔΗΤ 

ΕΟ γ.έηι κακ-ά τέν ϊί»ν τρόπον ύζ «1 ίττίχ-ϊον ΛΒ• έττορίνοαΓ: 

£που χαΐ £^ συναιεαντίλθίοϋν σ{. «ό2η Φ&ν ί6ο τοάτων βΙΑέΐδΙ^ν α Ε: 

^ •ίΛ•4αι αύται δέλ•ϋ.ν βχτι^ιαηβ^ί την Ι&'ίίν γ«ν«χν Π03• Έ»ν ?η- 

ίη ςρβψωρν ιτβρί τ)ιν ΡΣ τέ ίΐίίΛβί©ν ΓΔ \ίϊ γωνία Π03 βίλιι ΑΪ>— 

ίιοτδ α? βχη[ΐΑτίζο^σαι αΐτίιν Ρϋβιίαι άκολονΟονντά έττίΛ»!» *-* 
. ίτΐ 'τΘν &ιτ•ί*)ν κεϊνται- ή σχη^Λατιζομίνη Τίοιιτον γωνία ίχ τ©ι^ 
^«θίτων ΠΟ, Λα εις τΐ^ν γ(3α[/.{λί)ν ττς τογτίΚ'* [Λετρα* την κλΓίτιι^ 
τ(άν {^ϋο «ΐΓΐιτίδ^ν εΙ( το σηρΊον Ο* και ίιτδΐϊΐι ίνφ αΐ γριιυιραϊ* 
«ΙταΙ κι«4ϋ{ΐ£ναι κατά την το|ΐ.))ν ΡΣ [ΑένουνιΙςτά ίτίίτεϊα ταν- 
. <«» ίΐ γωνία α&ηι> {«ίτρδ' ^ι^ν χλί^ιν τ&ν 46ο Ιΐϋΐιτίίων κοεδ' δλ'ην*• 
τ)ΐν Ικτίχσιν τήί τι>|Λίς των 

5 θ5. ΠολλαΙ [ΐιετΰ^υ τ(&ν «αραλλίιΖων γρα|ΐ(4ί&ν Ιϊιόνητβς ί— 
^αρ|ΐόζ•νται καΐ {αταςύ τί>ν ίιριι:<ίων• (Λτω, ϊί» Λ^Χλι •» ΪΙ Λ# 
««ίηδα ικριλα[4.βανέρνα ρ.6τβοςϋι:ϋΐΓ«ίωνΐΓαραλλίιλωνΐ τίρον- 

ται βίζ μίρη άΜίλογα* ^^ύίως (5^3.) ιτολλά ίπίττιΪΛίταράλλν 
λα άλλου 6«ιιτε4•»• «ΐναι καΐ ιταράλληλά μιιταξδ των. 

Δϋο έ«ί•β3α κάθττα ειτίτινος τρίτου % βΤναι «αράλληλα^-ϊ- 
τερνονται κατά τίνα βοβιίαν κά^το^δίς το τρίτον /τουτσ ίπίκιί•^• 
Τα ίξ ένλς τρίτου τβρ.νΛ(Α8να ίύο ιταράλληλα έπίττιϊχ, σχη^ιατί- 
ζουν γαινίχ; αίτίνί^ '^ζ^^^ν τας αυτάς Ιίώτηταςί καΐ φέρουν τ4ρ 
αυτά 6νομα ίδ; καΐ •1ς τα; ΤΓαραλλίιλους βίθη'ας (§ 56). 

5 96. ΑΙ τβανδρναι ϊύο «υθβΤαι έΐϋί τινοΓ ίιηττίίί^υ, ίτρπσίιβ-.- 
(ΐιζβυν τίιν βέσβν τοιλ• ίιύτι ίαν &«οββ(ηύ(ΐ6ν οτι τ4 βτί«ί»ον του• 
το ίιέρχΐΒτας κατά «ρδ^τον 9 ιοί της ρά; τα(κω)^ τ6ν γρα|Λμδιν^. 
• χαΐ το ς•ρέψώ[ΐ6ν ττβρί τβώτην^ ίοΰς να συνατταντηίπι την 4λληγ^ 
βίναε φανερον ίτιτο ίπίι^ϊίον τούτο 5ίν )6ναται νά έξακολουΕ-λ- 
^ τίίν κίνηί^ν του ^ χωρίς ν' άΐΓθ[ΧΛκρύ'νθ3 από ταύτην ίττοξίένως 
^ θ«νι; του -κροσ^ιορίζεται δρια ίίίλθι^ ίιά των ίύο τούτων γραρ- 
(ΐ6ν. Παν άλλο επίΛΛ^ον ίζ^ρχ^ρνον ίτ^ίίτης ϊιά τδ>κ ίυο τοδ- 
Τνι)ν γραα^ι&ν^ αχη^ιατίζει (ΐί το ίτρίττον •ν καΐ τ4 αυτό »ΐ5ΐί:€«• 


..•>ϊ 


' &» 


ΤΚΩ^ΕΤΡΙΑ χ9» ' 

• . ■ - 

«να^ίροντοΐ ολαι αΐιί^λαι•• 

ρβνων ^ ^^Λν> |ΐ.έτ£€ινχα& •ξ ινος τόξου χύκλοα χατΑγ(^α<ρο)ΐέ- 
»0ϋ χαΟίτωι.&χς,τάς {«(φανιιας τ6»ν «:ηι;ί$ων τούτων ή άχτίς το3 
ύιιαιοι^ βίναι» &:πο(«&^τατι. εαΟτΐαι χαίχ&ντρον & Ι^ %&ν ^ηι^ί^ 
«ν.της τοίΛηςτων*- 

5 98 ΔόΟ' τ«|ΐν^[ΐ(να ίτβηίαε ( σχ•^^ 59 ) ^ηριατίζουν τ&ϋσα•* 
ρ; &αίίρου< γωνία;, τά(ί ΪΙ03 » ΕΟρ^ ΒΟΣ^ ΣΟΠ * Ισ<ϊθυναμθϋ#^ 
#ας γ.1 χ(φ<ταφα^ζ: 4ρδάς• Αΐ κατά κοραφ^ν γωνίαι Π03 -» Ρ02 
χαΐ ΣΟΠ τ £0Ρ ίΐναι ΐσοΑ (αταξύ των ν αΐ 24 £<ρ4?ί( £θα ^ 
ΠΟ^,. κλ. Γσαι |ί.έ ίόο γωνι'ας όρθάς (^§ 22^ 26 ). 

Πολλά ίχίτεβ^α 7£ρα(ΐε>α κατά τκνα βϋθβίαν». σ;^ΐ|[Α6ίτίζουιν &<« 

τίσας γωνίας 2ί(<^ροι;(^.οσα 6Ϊνα(τάτερδ[Λβνα2ι;ύ;:€^%* τό κεφά• 
λαιον βλων^ τούτων τ&¥ ί^έ^ρων γ•>ΐ46ί>ν Ινοίυ^α^ι^Ι ρ.^ τέσ«^αραΐ 
^ηα5 ορθάςγ. χαΐ αϊ κατά κ^ρίΛφ^ γωνία» ιιναι {«ται*• 

^ 99•^ Τρία ««(^ξδα. τ^(χ.ν4|ανα ανά 2«σ κατά. (ΐίΗ 1^αραλλί^» 
λ•ν?: ε;Α.ίας.^ οτννατΓαντδτται άκιγχαίως βίς ίν ιηΓΐ{λ4Τσν * καΐ ^1Η. 
ρτίζοαν τίί)*» δι»|ί.αζο{I^»κ^ν Τ^&δρον ςερεάν '^ξωνών* ί^ορτ^»^ 
τρι6>ν τοδτων ίκιπϋων ρ2ς ίίδει τίίν κορι*(ρ7ΐν Κ (σχ. 6β)* 
τρείί -πλευράς ΚΑ τ ΕΒ ^ ΚΙΗ τ|)εΐς |ϋ:ΐΐζ•>«κ γωνίας ΑΚΒ» 
ΒΚΓ^ ΑΚΓ^ τρεΙ# ίιίίρον* γ^Λνίαι σ7^•η{ί.ατιζθ|ανας ίκ ττίς το|της . 
^ν ίΛΜτείων ΑΚΒ και ΒΚΓ. ΒΚΓκαΙ αΚΙΝΑΚΒ καΐ ΑΚΓ 
ΙΒοΙ τΛος τ%ν •1< το Κ Τ|)ίείρον γννίαν•^ 

ΊΕάν τίσσαρα ιιτίπεία τερόμενα ανά ϊύβ σιινατταντδϊτται εΐ^ 
ίν χαΐ το α»Γβ σηρίον, το ρταξυ τ&ν εττιπίδων τούτων ιτερι- 
Ρΐ^•ί.βανδ{ΐ8νβ» ^κίς'ψΛ σχτ,ρτίζ^ι τίιν Ιετράείρον ςερεάν γωνίαΐί^ 


^1 


^^α ΖΤΟΙΧΕωΔΗΣ* 

ίΐ οΨόιλ ΤΓβριίχδΐ {ί*αν^ κορυφην τίσσ^ρας ί'^τιττέίονς γωνία|^τ&5. 

«τάρας διΙίρους> χαΐ: τέσσαροις «πλευράς• 

Είς τΗχ αυτήν χορυφίιν•^ . , . . 

Π ε ρ ι Π ο λ υ έ δ ρ ω ν;.. 

5 ϊΟα Έάν ?κ τίίς κ•ρ»φης ιτοΧυίίρου τινδς γννίάς χρε[ΐά<Τ6ι»* 
ρ£> (ΐΓχν|ΐ.ολυβ3ί9α9 καΐ χαθίτιος ταύτη; <ρερ•ηλεν εν Ιτί'Κβϊον, τοβ- 
^ίχείον τοδτ• βίλει τψνει καΐ τα τΤίζ χοΤίνϋρ^υ γ«νί«ί ν,ς εΙΛείας 
•χτίρΛτιζβυσοζ τρίγβύνβν» τετράγωνον ^ τετρά-πλέυρ'ϊν^ 9| ΰτοιονϋ^^ 
•ϊΓΛτε ιεολύγωνον^ χαίθόβον ίι •ρ»νια αντηβίνακ τρίεϊρος^τετράεϊρος' 
%«•λϋ?ί{ΐος• •5Γβκ «ι:οχ»ρίζθ{ΐ.εν ίν ^ερεέν^ τ4 Ο'τυαΐον κατά τ)ι/ 
|λορφ{)ν τθ(^ λαρ.βάν€€ χαΐ ^οφο^ηυ^ δνο^ασι'ας^ 

*Ονο^ιάζιται ^ςερβον ΪΤολύ•8ρον•> % (£^λ6?κ Πολύεϊρον^ κά08 ς-5- 
|ίεδν περατουριενον ίς έιεητίίων^ τα δχ&ϊα τδ[Λ7ίαενα σχψατζβϋν• 
γοονι^χς ΊΓφΙυέδρ•!^. Τα τεολύιίρα ταϋτα 3ύνΑνγαι νά ?ινάι χάνο* 
»ηίΛ ή άχανόιτις-α Γα)• 

Προς βχτΐ|ΐατιβ|ΛΟν το3 ««λουστίροο χβλυείροο ά^τΓαετοίο^Γαί 
τώλάχίβτον τέσσαρα ίιειτΕ^α» Λ (άφορα πολύεδρα Ιλαβον οι^^α•* 
σία; Ιδιαιτέρα; εκ το3 άριθρΟ των βδρ»ν τάς όποιας έχουν• δ. 
θβν ονοίΜίζεταί τετρά8δ|5ον το βχ©ν τεσσάρας ζϊρας^ έξάεδροΐ'^ ό- ! 
χνά€δρον9 ίωδεχάίερον, είκοσάεδρον^ το Ιχον ίζτ βκτω9.δό>δεχα; 
χ τ Χ• 

' 5 1β1. Έαν λάβω{ΐεν δποιονίίιπβτβ κανονικίν βτολύγωνον τ© 
ΛΒΓΔΕΖ (σχ• 6ΐ)^ καΐ έ«' αΐτοδ υψάσβ^ρν τίιν κάθετον». τΐν 
6νο{Λαζθ{ΐέ»ην γεννίιτριαν (^ 4), καΐ λίνησωρεν αυτήν καθέτως* 
6ς•ε να διατρεξη ίλα τα ση^^εΐα της περιρ,ίτρρυ του πολυγώ- 
ψού^ καταγράφο(Λ&ν τδ πολ^κδρον* τό όνο^ιαζορνον Πρΐσ(ΐα• Τί 


(α) Κα)«ν«χα πολύεδρα β)^ριάζόντακ εκείνα τ&ν οποίων 2λα6 
^1 ιδραι είναι ο^νονικά ίσα πολύγωνα• 


ΤΕδΜδΤΡΙΑ 



ΙΑεταξίι . τ©ν 
λεντρων τβ>ν πολυγώνων τούτων, ίιάςημα «ϊνχ* τ• δψος τρ5 ττρί- 

. Το χρίσ[ΐΛ είναι τριγΛ>ν<χον «ι όταν ίι βά(Τίς του .?;ναι τρίγβίνο/• 
τίτρ«γωνΐ)ών,^ όταν τίτρά-π^βϋρον πβ^ταγοονιχον ^ εξαγ,ΐΰνιχίν* 
ίταν κ τ 1.^ 

*Ότοιν η,γβινίιτρια τίνα* χάδέτος: βΙ;τ4 Ιτλτ,Λο^ το3 ποΤΙΰ- 
γάνοα• το χρίσ[ΐο^ λέγεται "Ορθόν ^ 8ταν δί κλινϊϊ ύχ»ςίίί^ότ«^ 
Η-λάγιον το δψος τουτοα εΐναιή φ8ρο[ΐένη κάθετος ίκτοδ κίντρου 
του κάτω 'ττολυγώνοϋ τ καΐ συν«ι:αντ%#α κατ" όρθίιν γ&)νίαν τ4ν^ 
*κβί36λλθ{ζ.ί>ϊ|ν γρα[ΐ.[τίιν ΐδαβαλλίίλως ίΐ; το τυολίγκίναν τούτο βκ 
του κείίτρου του δευτέρου-; τϋοΛυγάνουι». , ,: 

$ 102; Τ4 %ρΐ(Τ]ΐ.Λ όνοαίίΐζεται. ΙΙασαλληλεπίτ:ν•ίον όταν ίι βά- 
^βις του ^ναι ΐΓαραλλ7ΐλΌγρα[ί.ρν•" *Ολαι αϊ ε$ραι του χρώ7[ίατος 
τώτοϋ βχ7ϊ[ΐ.ατίζο>ται έκ χαραλληλογράριριων καΐ δΰΘ'ά?:ένο^- 
Τί άτΓοιαιίίΐ'ΤΓΛτε ϊυνανταν νί λν,φθωσιν ώς βάσεις» 

Τό 'παραλλτϊλδχ&^δον ει ναι. όρθον^ ίίταν η γεννήτρια. (§ 4/> 100\ 
\ αΧ άλΧαι -πλευρζΐ αυτού ^ν^ι κάθετοι Λξ τίιν βάσιν όρΟ^ά- 
ϊΐοννοταν ενώ είναι όρΟον, ίι. βά<τις τοι^^?ιναι .^ρθο-^^ώνιον• 
\ κύβος εΤναΓ το ορθόν και• δρθογώνιον τταραΧληλε'Τίΐνέίον, τ«5 
'43:ο«όυ' ί 6άσις•εΤ*αι τετράγωνον^ καΐ' του δτ:ο4ου το δψος ε|ν«^ι 
Ιίον (ΐί τίιν ΊτΧευράν τοΟ τετραγώνου της βχ^εως. Είναι λοιχο^ 
4 κύβος έζάε&ρον ϊχον τάί ?ξ είρας Γσα;. , 

. -5 103%. ,Όνορ,άζεταΕ βυραμ.ι; το σχηαατίζυρ,ενοΐί ς•ερ8ον ε,^^ 
ΐΓσλλδν τριγΛ»νικ6)ν έττιπεδίΰν ^ <ρι6ρο[χίνωΗ εκ του αυτοΰ • σηιΐίί^ 
Κ (<τχ 63) 9 καΐ ΐΓερατου|ί.ένων εις το αυτό πολύγω.νον ΑΒΓδΕΖ 
καλού^ανον βάσις αυτ5ς• το ση(ΑεΙον Κ όνο{«ίζεται Χορυφίι. 

Ή -τευρρ^ρ-Ις λέγεται τριγωνική [σχ. βα], τβτραγ&ΛΊχίι 'Α πο- 
ϋϋ-ρ^νικί) [σχ. ββ^-^οτανί] βάσις της ?ιναι τρίγωνον^ Φετρά- 
ίκλξϋρον^ % δποϊονίϊΐιέοτε ΐϋολύγωνον το τδτράδίρον έΤνΛι . χυρ^τ•. 
Ι^Ις τριγωνικίϊ• , - . \ ' : 


ι 

ι 


29^ ΖΤΟίΧΐίαΛΗΖ: 

Ράσβοος >ίάς•7ϊ|Αα9 % ή γ80θ{ΐένΐ| κάθδτος «κ της- χορυφτκ ΣιτΙ; 

5 104* Ειδορ•^ ΊΓοΖα» συ.νθήχα& άνταιτοΟνται ^^ 29Τ δοά νβΙ 
•%να£ δύο τρίγωνα ί<τα•• εάν ίνταυθ* λάβω^ί,βν άντΙ των γρα:»Λμών. 
•κίκόδ'α^ σονάγωρν 6η 9{μ> τριγωνιχαΐ τ:υραι;^ι$8ς ^Ιναο ισοκ. 

ά «'Οταν αΐ τρεΖς ϊίρα& τ^ ^ίΐ&ζ ?ινβκ ϊ^αται («.ι τίς τρυΐ; τήβ 

β' <Η>Γα)^ ίΰο β{(ρα( της (ΐι^ς ]^να( ίσο» ψί ίί^ο της άλλΐ|^ 
χαθακ καΐ ή (αταςυ αΐτ&ι» Ιι:{%ζ$ος γωνία•. 

γ' <Όται^ «Ι ιίξ ιτλ^υραΐ ^ναι ϊσαι κοώ &1ςτ«ς >δο% 

^ 105• *£άν (ς {νος ΦΐΓθβοι»$-Η''εοτ& «ι^τσςτοϋ. ^ολυέδροα* - - - 4( 
ΛΒΓΛΚαβγ«(&ση(αΜ)α Ο (<7Υ/β4) <ρ«ρ«(ΐ€ν ιερός τα ακρατ^λ^ντ^Ιεκι 
|9&ν Ββ,Γγ ςϋ9€ίας, σχη(<.ατι^ο((£ν (ΐίανιτολύβδρον '7Γ^^ρ»{Λί3α ΟΒβΓγ• 
χαΐ βάν ^κτβλ-<σω{x.«ν^}ινκ3ιτα^/^6ϋί)!ν τα^τηνεΐςίχάςηντδ έ2:ο»νΐ 
Τοί-ΐΡΑλσβ^ρο»» αναλϋθ(ί«ν αϊτό •ις τΙσας «ίϊολυίϊ^ϊοα; ιίι/'ραμΛίαί^ 
Οσας ί$ρ^; ί/τει• Λΐ τι^ρΛ^Ιί^ς αυτίιι ίχο<>ν βάσεις τά πολίιγα»^ 
ΛϊΒβ^ ΒβΓγ^ αβγδε» αΒΓΔΒ ^ κτλ* ^κας-ον τών όποιων ^^^ 42.| 
ββο(Λβν ΟΤΙ ΑύνατοΕί ν^ άνα>ϋυ^) βίς τρή^ο^^να" ολα; λο(ΐ:ον αΙ ϊγιν 
λίίείροι ΐΓϋρα{ί.ί5?ζ ίΐνανται ν^ «Μα7ιϋ•θοδν ιι; κολλάς τρ^ννχΛί 
^υμί\μίας* ?Οίν κάθε κανονικον πολυε^ν ίνοιλυεται εις τρΓ^ι^ 
νικάς ζυροίγ.ί^^ τ&ν δπο^ων {| χορκ^ί) χι^ται ιϊς τι ατ^Χ^ 
Ό ΙντΟζ τοί/ πολνίίροι»• ' » 

^ 1θ6• Δύο 7:αλύ«δρ£ είναι δρ.οια [§ 15 » 'ΊβΙ, 

ά ^Οταν αΐ ό|ΐ&λογοι βδραι τιναι ομοιαι• 

β' <Όταν αΐ δρλογοι ςερεαΐ γβ•ν/αι ?ινα( ίσαι- *Εάν αΙ «νΐΗ 
:^7ιχχι αύται ι>7άρ/^ουν, αί δ(ΐ6λογοι ^λενραΐ κλίνουν Ισάχι^ ίιιΙ 
7€>ν δ|/ιολ£γ<ι»)ν Ι)ρβ)ν, καΐ '3Γρο<ϊΓβτι αϊ τιλευρο^ αΐτοκι^ χαβ^ 

1 <;ίΙ δ^ίόλφΐ ίιαγώνιρι βΤναι ανάλογοι^ 


ΤΕΟΜΕΤΡΪΑ 1»} 

'Δίο ξ(ϋ)ία ΐτολυδϊρά αναλύονται «Ι; ίσον ώρίΟαον τρεγωνικδ* 
%ϋραρ.ιθίι»ν, ύ{ΐθίων Ικατίρά ίχατβραι καΙ ύ[ΐ,«ώ>;κ8ΐ{ΐ.8ΐίων• ίωη 
^ ίΐίΛλογοι είραι βίναι 3{λθίαΐί αΙ^(ΐέ?ν<5([οι ςβρίοΐ γκνιβι ?*α(» 
κ:Γΐ αϊ βρλογαι 'πλίϋραΐ χλίνοϋν Ισάκις. ΈτίΛή αΐ ύρλβγ(Λ. 
'::\{.^^■^^ά αί διαγώνιοι καΐ αΐ ίδραι <Γ»ν δύο -ταλυεδρ^ν ιίναι α- 
νάλογοι , αΐ χλίοραΐ ίοαΐ αΐ ιδδαι Λν ^αραρδωΐ τούτων είνα* 
ί^ισης ανάλογοι•. - ' 

ΊΙζρι τοΌ _μ^^||ί6•^ των επίο^/νίιίίν ?βαι ίίς ςτρδίίτττβί 

§ 10Τ• Κατά Γάς ΙκτίβΓίΌα;: άρχάί:^ τ^κολω<Γ -τ^ίοσδίύριζϋίΐϊ,ι 
^.ν δ-^ϊΐ^άνρίαν 07:οισϋ3ίιχοτ6 -/τολυεδροο •> % τον άρι6[ΐόν τ&ν 'είς 
τίΐν &η:φάν*ιάν του ζεριεχομδνων έχίφανιχίδ» ρνάδι^ν^ εάν ΐς^ίο- 
βΐίσΰώτΛίν τάς ύς έλάς-ην ίδ^αί* τεριεχορίνας μονάδα; • 
^ Ή εΐΓΐ^άνεί-α του ττρίσι/.α'ίο: * έςχΓρβο^ιεΛύν τ(&ν δύο ,βάσεων % 
ίνίίχάζεται Κυρτή• *Η επιφάνεια 'εκάς-οο τ«>ν σννιςώντ&ίν τί^ν * 
ΚϋΟττν ταύτην ίιτιφάνειαν χαραλλ'ηλογράιχμβύνί ζίγαίι ϊστι γί 
Αιν βάίιν^οϋ ΐτο^λαΟνασιαόΓδίΤσαν {ΐιί το &ψος τ•ϋ• οδεν, εττειδίι 
δΧα τά σννι^δντα την ε::ιφάνίΐαν'ταύτν^αραλληλύγρα|Α|;ΕΛτο5 
ίρ9ο5 ίτρίσ[χ.ατο; ε-^ουν 'ίό αΐτο δψοςί καΐ αι ^ίσέΐς αΐϊΰν σχ^ι* 
|£0ΡΓΐ^«9ν -ζ^ην -ττερίμετρον της βάσεως το3 ^ρίσρατος •» εχεται δη '' 
Α χυρτη εττκράνεια το5 τυρίσίΛατο; είναι ίίτη ρ.ε τίΐν βάσιν Λΐί 
τΛλβπλασ^ασ^ε^σαν ρ τοδψρς του. 

. Έτίειδη ή ^Λογωνική κανονικίι ( α ) π^ρα^ι-ΐς ίύγκίΐται βΛ 
!Τΐ>Ό; οδ'ρα; τριγ^ί>νικ6ν όμοιων ει^ίφανεί&ν (^ σχ• 63 )* ή' κυρτή 
«ϋτης έ'Χΐφάνδία εϊναι ϊση ρ.β τοκεφάλαιον τ€)ν ίτ.ί^ροενεί&ν Ελα;/ 


(α) Ή ι:ϋρα^ι1ς όνορίζ&ται κανονίκϊ^ δταν ίβά^ις αίίτίκ ?γ• 
ναι ι;ο1ύγ(ανον κανονικά ^ καΐ συγχρόνως η <ριρο[ζ.ίνη κάθετες ά- 
^ την κορυφίιν »πΓ το5 ε,τικέδου της βάαβως διε'ρχεται ίίά τοδ 
ίίαι^ροϋ -ίης βάσεως• τι γραρ.α/ι α'ύτη όνομάζίται ιύτ© *'Λξων ττί^ 
ίίϋρα{ΐίΙος• 


Ιί» 3Τ0ΙΧΕΙ£^ΗΣ *" 

τοίττων Τ6'> τριγώνων υλ\ «ίτειίίι ρ,ίτρον ίκάςου τδν τριγώνωΐτ 
«ιούτχλίν είναι αϊ χλενραΐ ΑΒ^ η ΒΓ» ?ι ΓΔ της βίσβως τταλλα- 
ΐίλασια^τθβΤσαι [ΐέ το τίμ,ίσυ το-δ&ψου; ίκαρου τριγώνου ( ^ 68)» 
^α ϊι Ιίψη τα 5τα είναι Τσα» συνάγεται οτι ή κυρτ}» «ιφάνεια 
τίς ΐΓνρΧίίΛΪος είναι ϊση [ΐ.ί την -περιρτρον της βάσεως της ττολ- 
λαττλασίασθεΐσΑν ^ιέ το ^γ.ίσυ το5 υψοϋϋΤ Ινος' τούτων τών τρι- 
γώνων • 

^ 101 ί/ς• 'Έαν^ι πυρα(£1ι: τριηθίϊ δι εττιττβ'ίου χαραλλίλου 
&1ϊ Τ7)ν βάσιν, του {ΐενοντος κ^ρρυ έ-χάςη έδρα* είναι τραιιέζιον 
( § 65 )• ή επιφάνεια λσι^ον της κόλούρου κυρα^ιίος είνορ^ Γστι 
μ.ί το κεφάλοΜον τών τραιτεζι^^^ν τούτων καΐ ει:ο\ίίνως ή κυρτ)ι 
ίπιφάνεια αυτής ισούται ριε το &ψος ρ.ιας τ&ν{ϊρ&ντης ιτολλαπλα- 
σίασΟέν (ΐέ το 7:[ΐιάθροισ[£α τ&ν περιρ,ετρων τ&ν δύο βάσεων^ % 
ρί τ4 ΰψος τούτο ττολλαιτλασιασθίν γ.1 τ)ιν χερψετρον τοί-ττολυ- 
γώνου του ϊχβντος τον αυτόν αριβ[ΐβν τ(υν 7:λευρ(ί>ν τον όποΤον 
^χαΐ αϊ βάσεις ^ χαΐ του διερχο^ε'νου ίιά του ή^ισεως όλων τ&ν 
οτλευραΐν του κσρ{ΐ.ου• 

^ 108• Καθώς θιά τί)ν κατα^^ίτρησιν τ&ν εΛίφανειδν έλαβα- 
γ^ν ώ: (ΐονάία το τετράγωνον, ούτω δια τί;ν κατα^ί,ε'τρησιν των 
ς-δρΐδίν λα^ί.βάνο[ί.8ΐ> ώ; ^νάδα τον κυβον• 
- Όνο{£.άζεται μέτρον κυβικίν δ κύβος ϊ του δ7:οί*»υ έκάς-η πλευ- 
ρά είναι Γση ρε εν ^έτρον εάν λάβωμ.εν τούτο ώς ρχ)νάδα το5 
δγκου η δ δγκος ενός ςίρεου, ϊι ί) ςερεδτης αϋτου είναι δ εκφρά- 
ζων άριθ(/.ος ττοσάχΐς τδ κυβικσν {ΐίτρον -περιέχεται εις το ς-ερεο^ 
τούτο• Κυβίζιιν ςερεύν τι σ•Λ[ί.αίνει ποσάκις δ ώς γ,ονάς λαμ,βανδ- 
ρνος κύβος» ή το κυβικον γΐτοον « τιιεριέχετα ι εΙς το ςερεδν τού- 
το. Αυνάγί^Λ^ έκτος του [χ.βτρ•υ ^ νά λάβω[Λεν καΐ άλλην ^«.0-• 
νάδ«, καδώ; τον χόδα, τον δάκτυλον, κτλ. 
* ξ ΙΟβ δίς• Δια* νά εδρωρεν πδσα κυβικά ρ,έτρα παριεχβι το 
δ'ρθογώνιον παραλληλεη'^τβδον ΑΒΓΔΕ (σχ•65•)ΐ ρετρω^'^ν 

κατά πρ&τον τάς δύο πλευράς ΛΒ καΐ ΒΓ της βάσεως και ευ- 
ρίσκοαενί ές υι^οΟβ'σεωςν οτι ή ρίν Ιχει ρ,ηκος 5 αέτρωνη δε 9• 
έάν πολλαπλα^^ω^αν τους δύο τούτου; άριθ^ιού; εύρίσκα^χεν ο- 


^ί% ιίπί^άνβίά ττίς βϊρας ΑΒΓΔ ^βριίχβϋ 45 τετραγωνικά [ΐιιτρα. 
"^ϊτοβίτοντες ϊιίη ϊτι εΙς ?καςον τ&ν τβτρΛ7^ιχ6)ν τ•&τ€αν, ^ί^ 
τρ*>ν 5βτο{ΐ£ν βν κυβικον (Αίτροιτ^ .ϊι/νά^ίλβα ^τ(Λ να δίσωρν 1- 
'ίτΐ 'ττ.; βϊρϊςί Α^ΓΔ 45 -έκ τ6)ν κύβην το&των καΐ ϊέβι^α τ4 
ΊίψοίΑΕ του ΐΓ«ραλ'λΐί^λ«7:ιπβίο« αΗ βίνα« 5 {;&ιτρα, β^είται δτι^ϋ• 
^άίΑδδα-^ σχηρ!.ατίβ•ω{ί.εν 5 ς-ρώ(ΐατα βκας-ον ίκ 45 κυβούν^τίταβ 
£25 κνβικά (χ,βτρα &δ'λου/-σϋ|ΐ.7:8ρίλάβ£ΐ αλην το3 ΤΓ2;ράλ7ςη>.ε7η- 
νέϊι^υ την -ςερδάτητα. *Η ςίρεοτη; λοιττόν το5 ΐΓαρα^λλήλίτειττί- 
^«ι> «ϊναι Τση υιί την ίχιφάνβιαν τη; |^άσεϊω^ Τ(Μ^ ΐίολλαττλασια. 
'^θ&ΤσΛν •χ8 το δφος τοι>• 

§' 109. Ε?5όμεν ( § 102 ) δτί κΰβος βίναι τος-βρβδν 4-οδ δποίο» 
«ί τρέϊ; ίιαςάσης Λγχι ϊσαί• Έαν Ικάς-η ιτ^βυρά τοΟ κδβο» 
-ΡουτΟϋ τ.ναιΤση ρ ραν [ΐονάδα, ή ςερεότης του δίλβι είναι ί- 
ση ^ιέ ΙΧΙΧ1;=Γ• εαν {^ε ϊυον ^^Λμ^ 2X2X2^=^8- Έν^ενει ίιί 
14α σχηαατ/σω[ΐεν όιυο^ονδίιτΓοτε κύβον^ ιτρίαει νά ιτολλαιλασιά- 
ί<Γ;οα6'> το ρκος τκ ιτλευρας ταυ δις ρ,ε τ4ν ίαυτδν του• Έκ 
*<τ^υτθϋ εις την άρ^6ρτικ))ν δνορ.άζομ«ν. κυβον άρι&(ΐί'»3 τίνος τβ 
•γινυιιενον το!3 άριθρδ τούτου τολΧαίΓλβΒσεαζορνου ίΐς {ΐέ τον 8^ 
αυτδν τβυ"• 'ΐϊού οΐ .κί>βοι τδν ίίκα •Λ;ρώτων άρ&θ^ητικ&ν χα- 
Ιίακτηρων^ 

ΨηοΖχ 1 2 3 4 5 6 Τ 8 9 10 
" Κϋβοι 1 8 9.Ί 64 125 216 343 512 129 1000• 
Είς την γεωριετρίαν ή ς-ερεότης τοΟ κύβου του έχοντος πλευρά'^ι 
*6 {ΐέτρζ -τυ-χ• εΐνακ 216 κυβικά [ΐετρα• 

§ 110• Ή ς-ερευΤης τοΐ! τριγίι)νικο3 τ,ρίσγΜτος ισούται |ΐ| τα 
γι.νό(/.ενον της βά<«ως ΙιτΙ το5 11φ•υς του• διότι το χρ/σ[λα τούτο 
4χναι -τό ίμ,ισυ'νου τταραλληλεπι-ιτίδου τοΰ έχοντος δψος το αυ- 
τό, και βάσιν ϊιτ^ασίαν^ ετει'δίι δυνά^ί,εΟα νά ϊ^αιρε<Τίο(^ι£ν τ},ν 
■ράσιν. το5 -παραλληλείτιιιέδου εΙς δυο Χσα γίρ-η ϋ ενός έπιτΓβ'δου 
γερομΛνου διαγωνίως > καΙ νά σχη^ίατίσω^ν δυο ίσα τριγωνςκος^ 
•ϊΓρίσ[χ«τα• ' " ' ■ ^ * 

' *Η <Γ€ρδότης 6τ:οιουδίιποίβ πολυγωνικού '3:ρζσ[ΐατοτ είναι Γσ^ 
|ΐ,4 τϊο εμβαδόν τηςβ»>εώς του^•λλαπλιΡΐσιάσ0ί^[ί4 Τοϊ(ψος του^^τ 


Ι&» , ±Τ0»ΚΙ&Α1Τ2 

^ίί σχη^ιατιοωρ)^ &1( το ιεολ^^ωκ»^ /ρ%ς βάο«ως •( ^ 42 )• 

5 111• "Ες» -το τριγω>ικ}ν «ρίσ^ι,α ^ΙιΒΓΔ£Ζ'( σχ• 66 ). ?Εβι» 
'ίΐΛ τ&ι^ ίιαγανίίΛν 2Α% ΖΓ^χαΙ 9ι« τ%ζ ηϋΧπ^ρ&ς ΛΓ φβρω^ιιτ 
τ2 ίιτιτΓβίον ΖΛΓ <» 3τλ4{ϋΐ€ν χ^ρίνεκ άιτί 4-ο ΐ(|:7σρ.α ^4^^ τριγο^ιιΙ 
«%ν ^υρα(ΐί3α ΛΖΓΒ« Ιγο^βαν βάαχν -τ)))^ τον 'τρ^σ^ΜΤπς ΑΒΓ^ 
%λΙ ΰφο^τοϋ 19ιου ΖΒ. Χίιν *^{ν•υσαΐ' ^ιτραγββνιχην ιφρα^ΰ^Λ 
ζίΑΛΕΤ'9 ίυ/άρΑθα νά τ}ιν ^ιαιρ«σ«Φ[ΐεν %1ς ί{)9'Λλ\Λζ ^τευραριν 
8ας 7ά;Ζ4ΓΕ« ΖΔαΓ «κτο^ ιΐναι Ι^αί 'ώς Ιχοϋσο» το οΣηί 
&ψος^ ίΐΓϋΚΐ «ι Μ^υοίΛ Χίύ^ ιαι\'Τ0Λ »1ς τ& οώτλ ση[χ«ιον Ζ, χβ?λ 
^ά«<Κ4 Ισας ^ )&2 :ι Ιχοίς» 8ΐ νοκ ^ {ί|ΐ.Γ<Γ(ΐ του ΑρΟογωνιον ΑΛΕΓ» 
*Αλλ* ^ ΐΐ^ρα(&1( ΖαΓΕ (Ιναι 'κρο^Ιη Ιση ρ^ την ι^ρα^λΐ^α 
^^ΒΓ•» 2ιη($)ΐ ίχβΐίν τ%ν βώτίιν βάσιν ^ διότι ^1 τρίγίανον ΛΒΓ 
βΤν«ι Ι(Τον (&2 το ΔΖΕ) χαΐ τό αϊτό &φος Β^η^ΙΈ* £ρα αι τρεις 
ιευρα{<.ί&κ &Ιναι Ισοι* 4ΐτϋδ9) λοί'πον ττ^σα τριγωνιχη ιτυραρίς εΙ« 
ναι το τρίτον τοΰ ^ρίσι^ατος τϋς αίττκ βάσΐ(ιας χαΐ του αατσϋ 
δφονς^ '5ί ς-εριότης αυτής «Ιναι ίση |ΐ.ί τί τρίτον τϋς ς-βρεότηϊ^ 
του 'ττρ/σ^ιατος τϋς αΐιτϋς βάσεως χαΐ $ον αίττςυ &ψους• *Η ς^ρβο• 
της λοιι^ον τ5κ τριγωνική; ιευραμίδος είναι Ιση |<4 τ)ΐν βάσιν της 
ΐ(•λλ2?:λασιασθι*σαν |λί το τρίτον του &φου;, 

^ 112. '*Κ%^Λ\ τ&σα ιεολυγωνιχλ ττυραμ^ν' Αύνατ^αι ν*" ά^οιλυ**. 
6|| εΙς τ^σος τριγωνίχας^ οσα τρίγωνα ^ννά^ιεθα να σχη[/.ατίσ(<Η 
ρ ν ιις το «ο^ύγίονον της βάσ<<!ίκτης^ ί-τβται 8τι % ςερβοτης της 
9(ολυγΌνιχης χυρα|ΐιί)<Η' είναι Ιση ^ τΐ Ιαβαίίν της .^άσεύς της 
ΐτολλαπλασίασθέν γΑ, το τρίτον τοδ ο^^υς της. 

Δια να ι&ρω^ιεν τΐιν ςερείτητα τή;χολοώρο»ιπ/ρα^ί.ίί9ς [5103^ 
9τροσίιορίζθ|]ΐεν τ)ϊν ς-ερ^ότηςα της οίη; βυραρθ^^ ϊτει«χ τίιν 
της {^ιχράς ή όττοία συα.χληρονβι τ^ΐν ΐϋρ&την^ χαΐ άφαιρου[ΐ£^ 
^0 ιτρδτον 4ξαν4ι^.;νον α-;:© το 9>6τερον• 

5 113. ΕΓίθ|Λ8ν ΟΤΙ κάθε ικολόεί^:ον άναλ&εται εις .τίσας 'χο^ 
λυγίυνικάς Γ^υρα^ιϋ^Λζ^ τ&ν δ-τοίων η χαρνφίϊ κιϊται εϊς τ£ ση^ 
ώΤον εντδς αατο;,; 2#^ις ϊ»ρας Ιχ^ι Κ 105"Ι ^ καΐ δτι Εκάςη; 


ΤΕΰΜΕΤΤίΑ 1β*< 

ίας• άναλ&οντες .^ριτΓον.οιδτφ το «ο?^Μ£8ρ^^ν βίς τ^^νιχά^ ιευροΕ* 

ϋερι τδν δρ,οίων πο'λυΙ^ρων χ αϊ το 6 

πρίσιιατος^ 

ι 

5 114. ^Ει:εΛ5ι ίϊ Ιπιφάνεεα τοδ "ττοΐυίίρου «ΤνοΐΑΤση (ΐί τα 
^φάλαιον τ6¥ ίτι^ανί&ν τ&ψ ίίρ^ν τον ][^ 101^* βάν συγ- 

«ΐναι ώ( αΐ ό|ΐολθζ|^Η ίδρακι* άλλ^ αϊ ίδροι αύται βΙνοΑ ώ; τ• 
τετράγωνα τδν όρ^ίγων Λ^ι/ρ&ν ^^^ 8^ 63]• ίρα αί ίΐίίφά*^ 
>ειαι ίύο δ^4(ύν 1:ολ4^^}ρ«ιι» «Ιναι (ΐ.€ταζ6των ^ς τα τετρά^/β 
«"ΰν 6[&ολΌ'ϊ[ων ιτλευο&ν• 

^ 115• ^Μς^»>9Λ¥ Χ χαΐ γ τα &ψιι•» Β χαΐ β «Ι βάσεις τ&ι» 
)ύο δαοιων ιταραλλι^λεφί'^ζ^&οΰν II χαΐ ιτ• Λΐ «"τυφάχιαι αίτ&ν 
^Ι;σαι ώς αί βάσης των Β χαΐ β, ίίίουν ίχ.ϊΐ ι Β:: ίπ.'κ: 6• 
«'ΤΓβιίη Μ αΐίι^&φάνίκαι τ£>ι^ παραλληλβιΤΓςτΙδω^ έΐναι {ατβξυ τωι^ 
^ς τα τιτράγιανα τ6ν ό^ιολϋγων «ΤΙευρ^», % τ€}ν ι>ψ€)ν Τ χαΙ.]]|Γ 
^5 83) ' ϊχ^Ι^^βν τ))ν αιλλην ταντην ά -αλητιαν ί«•ΙΙ:ϊ^•.: βκ.ιε:^*- 
*1ς την &ίσιν το5 ^όγ;*ϋ τβ» ιχιφανιι&ν 9«Γ0»τββ τ4ν λόγον τ6)• 
^άφΕων^' λαρβάνορ,εν τίιν άναλογίαν Β. Χ*:: β: ^*•> έχ τϋς δι:Λ- 
«ς βχθ{αν Βγ^=^Χ*' Έα» ϊδτι ΐΕολλα':υλασιάσοΰ|αν έ'χαςον (ΐί-', 
'λος της Ισοτητος ταύτης |ΐί την αάτί^ν ποιότητα Τ^, ώρίσκο{ΐε|^ 
ϊνΧΒγ*=Ϊ5Χ5τ2 % ΒΧΧ3?^=:βϊΧΤ^ ?» ΒΧ: βγ:: Χ^: γ^• ά\1ί^ 
3Χ χαΐ βγ εκφράζουν την ςιρβίτητα <€» ί6ο παρα^^ηλβιη- 
^β^Ινν) «χει^λ Β χαΐ βεΐναι' αϊ βάσεις 'ΐ χοιΐ Χ χαΐ γ τα υψη των 
( ^ ΙΙΟ )• (Α ς-ερεύτητες λβιπον δύο &{£.οιων ιυα^λληλειητέίωιΐ 
«χαι («.ετοίςύ των ώς οΐ κύβοι τδν ύρλίγων χλευρων• 

5 1^β• '^^ τούτου συνάγ^ρν δτι αΐ ςιρρ^τητ*; ίύο δ{ΐοίω)> 
τριγωνικ&ν, % όι^οιων ιεολυγωνιχ&ν ιιυρα^'.Λ^^ίν είναι [αταζύ τωι> 
Λς οΐ κύβοι τ&ν υψ&ντων^ εχειδί) ίι τριγωνική ΐϊυραριΐς έΙναι το 
ΐ'/)ΐτον της ςιρεοτητβς τοίί τριγωνικοδ.•ί:^ί*^ατος ( ^ 111 ρ και ^ 


*% ΤΓ01ΧΕΙΩΔΉ3 

εΙ(ΐσαρί9{ΐβ«:8^ιοίαςτρςγωνικάς ιτυρζμιί^ς (^ 105^06 και 11»)^ 
β'πτίται οτ* αΕ ς-δρεοτητις δ6• δ(Λθί«ν ';:Λυί4?)«ν «ίναι Μεταξύ των 
ώ; •1 κύβοι των ύριολόγωντα» ^λευοών» 

5 ΐη• Τ4τριγ*»ίκόν ιτρίτρια•. ώί αΒΓΔΕΖ ( <γ/• €Τ ) ι Γοϋ ό- 
«οίβυ αί ^άσίΐς αΒΓ•» ΔΕΖ δέ» ίϊναι -ταράλλϋλίΐ^ <ί«•λ06ται 
έίί τρίΤί 'Κϋ,οαιί.ίδαί Ιχύίσας βάσιν τηναΐτίιν ΑΒΓ ι καί χορυ-βάς 
τάς τρί'ςΕϊ Ζ» Δ τη; άνω βάΜως, Φίρορν βκ Γ6ν τριβν »7ΐ- 
{ΐείων Α» Ει Γ το ειτίχείον ΑΕΓ, καΐ χωρίζοίλίν α«ο τί τρίίΤ{ΐκ 
τγιν 7ριγ^,νιΛν τυοαιιϋζ ΕΑΒΓ , τη; δποίας βάσι; ϊΤναι ί ΑΒΓ 
χαΐ ή κόροι)•, β(ί -γ4 Ε• ίιαιρο^^αν τ>,ν ρ.ίνοϋσΛν Τ8τραι*>ι.6κίιν 
*Εϋρ«ιιίδα ΕΑΓΔΖ ίι« τοδ £«ιι:ε5ο« ΔΕΓ ιΐς 56ο τριγο,νικάί τάς 
ΕΔΑΓ, ΕΔΓΖ, καΐ χωρίς ν' άλλάζ«{«/τ,ίί βίί„ι, ^Ι^Γ^ , ι^^^ 
ϊϋνά(Μ6α να εέϊωρν γ)ιν κοινών αΐτδν κορυφήν Ε εις -ίο Β, »- 
«ειίΗ 11 ΒΕ είναι χαράλληλος είςτό έπΊκίον αΓΖ• εχορνί'οι- 
ί-^ν τά: δύο ττοραι^ίίάς ΒΓΑΔ , ΒΓΖΔ, έκ τ6ν ί^οι'ων ή τελιν" 
ταίζ δύναται νά λάβτι βάϊΐν τίιν ΑΓΖ, διβτι τά ^ρί^^^α αΓΖ , 
ΓΔΖ ίΙ>αι Ισοδύναμζ. τ3 »ριν()ΐχ ίρ, „|3„ αΐή^,^^^ |χ ^, 

ίίίί<όντίτραε'δ96»ΕΑΒΓ, ΔΑΒΓ,ΖΑΒΓ, τί δπ<1ι Ιχο^ν τί^ν 
ανήν βά<ην ΑΒΓ καΐ τάς κοροφάς τ«ν εΙς τάς τρ,ϊς δ, Ε. Ζ 
ττ1ς ί ν« βά««.ί. Έ«ν α£ τρ,-,ς ^^,^ρ^Ι ^^ο ^ρ,'σ{ΐατοί '^ναι κά- 
θετοι ίΐί τ5ΐν βάβιν ΑΒΓ, {, ς•ίρείτ7ΐί τδν τριών τούτίον.πνραρ. 
θ•ν εΐναι^ΑΒΓΧΒΕ, ^-ΑΒΓΧΑΔ ,-^-Α6Γ>α^Ζ , ίτ.ο^^ ί, ςε- 
ρεότης το3 ΐΓρ?(Τ{«Λτοί έΙναι Γση ^ί τ» άδροισ[ΐ.α τ&ν τριών τού, 
των ποσοτήτων η ρ.Ι 1-αΒΓΧ( ΒΕ+ΑΔ+ΓΖ )• 

• ) 

Περί του Κυλίνδρου* 

5 118- Έάν ΙχΙ του ίτΛίζϋ^υ τ•ΰ κύκλου ΒΔΕ [ (Τ/. 681 
ί.|ΆίΓα)(ΐεν τίίν κάθβτον ΑΒ, καΐ κιν{ισ«ρν αΐτίίν κΛθετ«.ί ί?)ςί 
ν« δΜτρε'ξτι δλα τα ση,αία της τερίφΊρειν^τοδ κύίλοϋ τηύτβν, 
λα^Γ,βάνορ,εν τ^^ίρίέν ΑΒΔΕΖΚ,• τ£ δζΛον ονο^ιάζιτβι Κύλινδρο.-: 


όΤ^&οαλλη'λακ νΛ^ύΐ Β ΔΕ, -ΑϋΖ Λναι αί ^ίο&ΐζ αντου^ ςο 
}£εταξύ των βάσεων ίίάς-η^ια Κθ το ί>ψοςτ•ΐίί χαΐ αΐ ϊσαι μέ 
*Γ})ν γεννίιτριαν εΙ/ΟεΙαί ΑΒ καΐ ΕΖ αΐ -ττλςϋραΐ <ώΓθ5^ 

*0 κυλιίτδρος γεννδτα* άκί^α^ιΐκ τίνος ,ούκλοΐί προβ^ςίνοντος ττα- 
ραλλίιλως εις τάν Ιβυτόν τοι> ι χατα το ρ-ηκος 5ι της καθέτου βΐ^, 
την βχσεν του καΐ ϊ«ρχο(Αε'νης ίκ το!3 κέντρου αΣ*Γου εΙθίι'αςΚΘ 
%ττίς Ε^αιττοΐΛΕνης της χεριφεριίαΓ αυτοδ αΒ. Έκτβύτον συνά- 
γθ|ί.βν οτι χασα τορ,τϊ γινοριένη ιαφαλλίιλως ύς την βάσιν τρϋ. 
κυ'λί'νδρου, είναι κύκλος ίσος ι^έ την βάσίν. 
^ ^Εαν ηγβνιίιςρια ΑΒ ηναι κάθετος εις τηνεχιφάνειαν του κύ- 
κλου 1 δ κύλινδρος λίγεται Όρθές, κοά βαν ιτλαγία [<χχ. 69.] ■> 
Πλάγίος• 'Τχάρχουν κύλινδροι 'ττλάγιοι υπο ύποιαςδη^οτε κ^^ίσεις. 
ν,ζά κύλι>δροι τ^ν όποί«ν αΐ βά<;€ΐς δέν είναι κύκλοι. Δυο κύ- 
"Χινδροι είναι ορ,οιοι δταν τα δψη των 5»ναι ανάλογα [ί.έ τα^δια- 
Ί^ίτρους τ&ν βάσεων των. 

' 5 11^ *Ε7:ειδ}| δ κύλινδρος δύναται να 5εωρηθ/ί •ώς τρισ\ια %ο^ 
^ίγωνικον Ιχον άχείρ'*»; χλευράς (§ ^1.'» 19)^ ή χυρτ)ι (§ΙΟΤ ) 
βτϊΐφάνεια του κυλίνδρου εΤ ναι ίση ρ.έ τίιν ιεεριφέρειαν τηςβάσετς 
τεολλατνλασιασθεΈσαν (ΐέ το δψος του . ^Έίςω Χ το δψος του κυ- 
5ίίνδρβυ καΐ ά η διά{λ€τρος του κύκλου της βάσεις ^Γση (λε το 
δΐΊΐλάσιον της άκτϊνος % {Α8 2Α• είδορ-εν δτι (§88• )'ϊγΔ=2ιρΑ 
«ϊίαρις-άνει τίιν χεριφερειαν της βχοιας ή άκτίς είναι Α• οΟεν ϋ 

αυρτί) όχιφάνεια του κυλίνδρου Ισούται ρ,έ, 2'πΑΧΤ• 

Ε^κάς^ τδν επιφανειών τ&ν δύο βάσεων του κυλίνδρον ι<^ο3^ 
^αι {ΐ.έ ττΑ^ ( § 89• ) -» αι δύο δε ά^ιου (ΐί 2ιΡΑ^ ^ έπειδη είναι Ι^ 
^αι• εάν ι:ροσΟε'σωΐί.εν τίιν έιεκράνειαν τ6)ν κύκλων τούτων εις 
«ΓΓ,ν κυρτην ίχιφάνειαν του κυλίνδρου '» λβμβάνθ{αν τ^ν ολτιν £- ν 
ίτιφάνείαν αυτού ι 9ΐ 2ϊΑΤ+$^πΑ^=2πΑ [ Τ^-^ ] " ^^^* ^^-^ 
ΐϋαριςάνει .τϊγ χεριφε'ρειαν της βάσεως, και Χ-|-Α το δψος του 
κυλίνδρου. τΓλεςν της άκτινος της βάσεως• δδεν ή δλη ειτιφάνεΐΛ 
του όρθο3 καΐ κυκλικού κυλίνδρου είναι ίση ρ-έ τίιν χεριφίρειαν 
τη; βάσεως. πολλαπλασία^τθαισαν [/.ε το δψος ι;λέ3ν τϊς ακτίνας 
τίί β-ΐοο^ς• 


^40 ΈΤΟΙΧΕίη^Ηί 

5 1^. ^ιλΛϊϊ 8 κδΧινίρβς δύναται νά διωίρτιΓ.ϊΐ ί}ζ τρΙ(ψ9ί 
ίτολυγωνικον ϊχβν 3ίΐϊ?4ρον άρίθ^ίν τΛξυρ&ν ^ ζ 110 ) , βοιτάγί- 
ΐταί ίτι ίϊ ςβρεοττϊ; τον σρθοϋ καΐ χυχλεκοί κνλίνδρςυ ρΊναί ίσι^ 
|ΐ1 την βάσιν τ€ν ιτ:Λλα^.λ»σια*€β'ίσαν μ.έ το ΰψος του *£λι^ 
χαλ«7ω(χ.::ν Τ τβ δψος κύτΐ Λ τί^ν «//τϊνα τις βάσιβ^^ ί) ί^-οά- 
Μκα της βάσε^ος τα?5τ7|ς 3$λη εΤναι ϊση μί τΑ^ ( § 89)-» κιιΐ ^ 
ς-ίριότης το3 κ«^ί/δρον -ίΓΑ^ί• 

Έκ τούτου συνάγου.εΐ' δτι αϊ ςπρευτητες ϊυο κυϊ.^νδρων ί'/6ν- 
^ν το ώτο ϋψο:, είναι ύς τα τετράγ:ονα των άκτίνιον τ^ν β*- 
^ωνί ϊϊ Ας αί ίικίψίηιαι τ€)» Ρά<τεων τούτων^ καΐ ίτε αί ς'ε- 
ρευτ/ϊτες ιδ)• εχόντων την αυπιν Ρ^άσΐν ει.αε ώ; τ« 'ύΐη. 

γ*)ν ττΤ.ίϋΓ'ίάν ΤΓον ( ^ 1ί5• ^•> ύ[;.ύ?.Λγ'^ι 5« τ)^ιυ:'ύ των οΓίων 
^^αι κϋ'Λικων όγ.^ν^ί^'^ κυλίνίοων ίιτείση είνος^ αί άκτ'ϊνες τ&ν ^-. 
08ων καΐ τ« ίτ^η• ίιτεταΓ' δτι αί ςερ^ΐτητεί δύο ή^λοι«ν κυλι'ν- 
ίρων^ είναι ώς οί κύβοι τ6ν ακτινών τ€) βάσεων» % τ&ν υψ&ν• 


Π ς ρ ι τ Ο υ Κ ώ ν <> υ• 

■ 5 Ι^ϊ • ^ ευδιΤά ΑΒ ( σ / ΟΟ ) ^ ίιερχεαίνη ^ίτάντοτε ^ιί 
^5 ση'^άΐϋ Α, καΐ κινουαενη ^Ζτως ^)ς& τΐ άκρον τηζ Β να ίια- 
τρε'ςι^ δλα τα ση^,^Τα τ^ς ιτερίφεοίίας το3 κύκλου Β£Δ, κο;- 
τ^,γράφει το ςερεον ΑΒΕΔ το ονο[ΐάζύρνον Κδ>νοζί τ•3 δ-^β^Λυ 
τί (τη^ΛεΙον Ά είναι ή' κορυφίι, και αί εΙιΟεΤαι ΑΒ•> ΑΔ> κτλ., α£ 
^βυραΐ αϋΤ•5• Ο'ταν η κορυφή Α ίΰρίσκεται άκρι2ωί άνω το3 
χίντρ•υ Κ τοΟ κύκλου τηί^άβΈωτ* 5 ^τώνος ονομάζεται ορΟ*ν, χυ- 
χΧίχΙς^ % κ&νος κανονικό^•" ή κάΟ:τοςίέ ΑΚ ει; τί)ν είτιφάνειαν 
,^οδ κύκλου-» είνίι το '*Τψος ?| δ "Αξ^^ντοα κώνΓ.υ. Είς τίν 6ρ- 
♦σν κυκλικον χώνον δλοίΕ όΛ τλ^υραι ει-^α» ι<?α:• 

* «Όταν 6 κδνος ^ναι ■?:λχγι/);'» η κ^ρυφτι α ( <?/. 1Τ ) ίεν ?(- 
ναι τλίον δνβϋ του-κέντραυ το3 κύκλου της {ϋσ£ί-ί, αΓ ':•:λί?υΓαΙ 
ΑΒιΑΔ'ίΙν είναε Γσα& ρ.εταζύ το.^ καΐ 6 αξνον ΑΚ ϊέ)» είνα» 
χάίΐιι^ς εΙς γ}ι> έίτι^^άνδίαν του. κύκλου• ' ' 


"Ττάρχοο;* χί&νον κυκλικοί τ^λάγιοι ζγρνηζ 9ΐζί^6ροι>ς κλί-• 
ίηΐζ'» καΐ όρΟοΙ ^ χλάγκοι^ν ζ9» ά?ε^{;*>ν ή βάσκς δξ^ ^ίναι ιώ^ 
κλος. 

5 122 Δ.υνά[χ.£θα να υ?:ο6£7ω{£βν- (ίχο[χη !η 6 όρθος χαΐ χν^ 
κλ&κ4ς κδ*^νοί γεννάται •κ τ'η; πβιπςροφης τοΟ ορθογωνίου τριγύ-• 
»ου αΒΚ ΐΛρΙ Η»' κάθδτον ΑΚ. Το άκρον τ^ς καΟίτου ΒΚγεν• 
να την χερΐφί{«ια> ΒΕΔ^ή ίέ δ-οτίίνουσα ΑΒ ττ.ν κυρτών ίπι- 
φάνβςαν του κώνου ΛΒΕΔ.• 

Έ^«ι {) «χαςον σημ^ϊον της διτοτεινςυτης ΑΒ-» ά%ί'/^ι Ισάκι^ 
ίκ της περιφερείας ττίς ^<«ως, καΐ Τ3 ϊϊιον καταγράφει ρ,ίαν τα- 
ριφβρειαν^ έπεται Ιτι Γασχ τορ γινθ(ΐένη «Ι; ^^ άρβένκαΐ κ<Η 
κλ?κ•ν κ&νον ηχράΧ\^{Κ^ζ εΐ; τί^ν βάσιν του»^ είναι κύκλος. 

Έάν κόψνρίΛν τον κβνον ίί βητ/ίου βαρα^ληλου εις τ%ν βά- 
^ιν^του^ το |χ.ενον ς-ερεον καΙ π^ρατούίΛενον 4κ ίυο κύκλων* β-» 
νο{ΐ.άζ&ται κδνος κδλουρος, ί| κορι^δίτ κώνου. 

5 Μ3 Δϋνά[λεθα να &ιωρίϊσίι)}αν τον όρ&ΐν καΐ κυκλικον χ^ 
νον ώ; χίΛ^ψί^χ τΓολυγωνικτιν ϊγουσαν άχ^ίροι/ς %Χίΐ^?ίς^ Τ4 5* 
ψος τ&ν συνις•&ντων τΐίν ιτυρααίδα ταύτην άχείρίβς |ΐ.ικρ€)ν τρί- 
γωνων ί γίν37αι ΙνταυΟα Γσον μί το |χηκος τΙ>ν ιελευρ&ν του κω- 
'νου ( 5 ΙΟΤ•)^ ή κυρτί» λοιττον ίττιφάνεια του κώνο» εΤναι Ι&Λ 
αί Ην 'ϊΓερίφίρειαν της 9άσ?«ς ΐρολλαιτλα^ιασ&εΤσαν γ,Ι το ίμ^ 
^υ τον ρΑκου; αιας κΧ&ι^ρ^ς^ 

Έαν καλέσωμ,εν Μ το (ΐ.ήκος τούτο καΐ Α την αχτίνα τηςίΜι* 
^ιφερείας της βάσεως, λα(ΐ.βάνθ|αν τίν τυττον ιεΑΜ )1 ο^ 'κροσ^ΐι* 
ορίζοαεν τίίν κυρτών ταύτην Ιιειφάνειαν. 

Αί κυρταΐ λοιτίν ε^υκράνειαι ίύο κώνων ίγδντων Γσας πλευ- 
ράς ^ εΤναι ανάλογοι {ΐ| τάς άκ-Λνας Λν βά^ών των ■»% α- 
νάλογοι (ΐί τάς αλευράς ^ δταν αΐ ακτίνες ναιί<ται• 

Ή κυρτίι ίπιφάνεια τοδ κυλίνδρου τοίί Ιχοντος δφθ€ Γ^ον {&2 

^ί1V ακτίνα της βά(Τ8ως,• είναι »«Α*($η9.).• * *• '^^ ^^^ 
τ^δ ίχοντος πλευρά ν ίσην μ* την άκτΤή^α της^σεως^βίναι πΑ*^ 
-ή κυρτή λβεπον ίπεφά^ια τοδ κώνον τβυ οποίου «κάςη πλευρά 


/ 
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κυλίνϊρβο τοϋ Σχοντος την αΐτην Βάσιν, καΐ . υψος Ισον^ μβ τ^ν 
αχτίνα τα&ττκ τη; βάσεως^ ϊ| {ί,ίλλον (υ- κυρταΐ ί-ττίίράνεΕα; το5 
-κυ^α'νϊροϋ καΐ τοΟ χώνου αΐ ίχοα^ακ τι ν αοτ^ιν βάσιν χαΐ τ6ν^ 
δ:;οίων το δ'ψος τθ5 ΐτρΛταυ -τ καΐ ή χλενρά.τοΟ ί^υτέρ^υ, Ιισηίν- 
ται [λί τ/ιν ακτίνα ταύτη; της βάαεως » δχοϋν λύρ)^ {«ταξδ τω/ 
ώ; 2 ι;ρος Ι . 

^ 124. ΈΓδίίη η ίιζιγίνζία του κδκλου η τ5τς βάσεω; το5 
κώνου είναι Γ^η γ,ί τΑ^ * ή 3έ κυρτίι αΐταα ίνιψίνεια τάριςίτ 
νεΤαι )&ά ττΑΝ* 2άν 9ρο^θέ(πορ«ν τα; δύο ταύτας &7:Εφανεια;>^ 
^α[χ.βάνορ,εν την δλην «ττιφάνεκαν το5 κώνοιι 7ΓΔ^•τ{-ι:ΑΜ=:= 
?:δ( Α;^μ)• άλλα κΛ είναι ή ή(χιι;βριφε'ρεια της βά<ηως•» κα,Ι, 
Λ^τΜτέ κεφάλαιον της άκτϋτος ταύ^τίς της βάσε(ύς. πλε'ον το3 
^%χ9υς της χλευρας* '>ι δλη λοιπόν ε;τ&φάνεια τ^ϋ όρθοΰ κώνοϋ- 
^Βίναι ί»η ρ.ί την ί|}ΐ.ιπερ£φέ^ιαν της βάσεως τβυ -ττολλοςτΣλαμιια- 
σθεΤσαν |ΛΪ το χ?φάλαιον τη; άκτινος της βάσεως καΐ τ^υ ^ιίι-- 
.χςυς της πλβϋρδ^, Ϊ1 ϊστι με την τζιρι^ερειαν τη; βάσεως «ολλα- 
χλασια^ιίσαν (ΐί το ίϊ^ιιάβροισ^α της. άκτίνος της βάσεως καΐ. 
του |χ.{ικους [ΐιας ιτλευρΑ:• 

*Η ολη επιφάνεια του κυλίνδρου του Σχοντος υψος Γσοιτ μέ^ 
κτ^γ άκτϊνα Δ της βάσεως ι είναι 47γΑ^ (51Ι3)• ή δ^ τοί κώ- 
,>«ϋ το5 ϊχοντος πλευράν ισην^^έ Α» είναι 2πΑ^• αΐ ίύο λοιπο^ 
^ αύται επιφάνειαι είναι [ΐβταζύ τωΐβ ώς 2 πρ^ ^ [^ ^^- 3* 
^£κει2% γνωριζθ|μν τΙ^ν Κα^την ίπιφάνειαι» τηςκολούρου κυρΛ^ος 
{^5 ^^'^ δΐ4]« ηροσδ(•ρίζ•(^^ν (Ι^κ&λως την τον κολούρου κώνου «^ 
ίιοτι τί δψ•ς (ΐιας τ&> Ιδρων της ποραρ.ιδ•ς γίνιται Γσον ^ί το 
{«.ηκης της πλευράς•. του κώνου τούτου• δθεν η κιιρτ!» επιφάνεια, 
του κολούρου κώνου είναι Ιση [^Ε'& το (ΐ^ηκρς ^ιδίς πλευράς του*^^ 

πολλαπλααιασθίν \ίί τ^ η^ιιάθροισ^α τ&ν νφιΦ^ρε:£ιν των δϋο 
βάσεων 3 % \ιΙ το, {ΐηκος |(.ι£ς πλεορβς πολλαβλβκσιααθέν ρ.2 τί^ν 
διερχοριενην .ιτερίφίρειαν δεά ταυ ή^ιισε^^ς δλ4)ν τ&ν πλευρ&ν*• 
«αραλλίιλως εις τας βάσεις [^ 6&γ 10Τ Λ'ς ] . 
. ^ 125 '£««€δ3| 6 κ&νος δύναται νά δβ^φηθ^} ώ; πυραίί.ίςΙχβοσ« 
ΐίίπείροϋς πλβϋράί, ευρίβκοιιεν εΙχάΧως >Γ&ή ς•ιρεδτκ ώτώ §Ι*α»- 
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ίση {ΐίΙ ί;)ιν £7«φ4νειαν της βάσβως του ιτολί^α^ιυλασεασΟ^Τσαν κΐ 
•τθ τρίτον του &ψοϋς τοι^. *Εάν ^ άκτίς τ55ί βάίτιως ?.ναι Α^ Ί έ~ 
«πιφάνέιχ ααττίς είναι «Α^τχν κάλου ντίς Γ τ4 ίψος•» λα^Λ-βάνο- 
|ΐ£ν *•)ί/ ^ερ^ίτητ* τ<ι5 κώνΐ9ϋ — ττΑ^ΧΓ 

'Ή ςερβδτιι: το5 •χοντο<• -/-ί/λινίρου δψο; .Υ, είναι τΑ^ΚΤ 
(5ΐ2θ), ή 5ί τοΟ Ι^ρϊντος κώνοι> τ6 αϋτό;.υψο; καΐ τίιν α'^τ^ν 
^(τιν•) -|-ι:Α^Χ• .ίδβν ί^ςιρδόττις το5 κο^νοΜ είναι το τ{:ί:Όΐ^ 
της τρυ κυλίνδρου του »χοντοζτΓναϋΤΤιν*|ϊάσιν καΐ τα αυτό υ^;;- 

ΈΙίρίβ^οαβν την ςίρεόττττα τ^υ καλοήρου κώνςυ κατά τί>ν ϊ- 
^χβν τρδίΓο» καθώς . εδρ<ψ.εν ^ΐίχΐ-τϊιν τηβ καλούροα τ^υξ.'9.^ίίίΊς 
( ^ 112. )• 'Εάν ίκ της ςι^ύτητος του όλου ^ώναυ άφαιμ>(ϋ• 
γζν την ^ιρεύτητα τ&υ μικροί κώνου, ϊγο\ι^ν την ς•<ρδύ'ϊ"'ητα τοτ^ 

9ΐαλο^ου• , . 

§ 126• Δυο κ&νοι εΤναι οξίοιοι ^ όταν αΐ ακτίνες τδν βάσ*- 
ών'τϊιΛ»•» τα. δφτϊ Των καΐ αΐ ΐελευραί των |ναι ανάλογοι [ § ^4 ^* 
{χ ττ)ύτ9υ σι>νάγορ.<ν ι|1 ΰτι αϊ ίπίφάνειαιτων ό^α^ίων κάνων ^*ι- 
'νοιν <!κ τίί τετράγωνα τ©ν άκτ{νων ί τώι^ υψ6ν^ ^ ττ6ν ττλίυρδ))^ 
Ρ' δτι αι ςΒ^ότ/ιτίζ είναι {&< οί κ6βοι τ&ν 1δία>ν τούτων γραρ 
|ί6»[5η6, 120]• 

π ίρι τι5ς 2φαίρ«< 

5 1^^• *Ή νι^ιι^βριφερεια ΑΔΒ (<τχ• Τί2 ) ςριφορ'ν^ϊ χερί 
^ιν διά[ΐ.ετρον ΑΒ, καταγράφει ρ,ετά όλοκληρον ττερις-ρηφ^ν ρίύΐν 
ίΐΓίφανειαν ς•ρο.γγ6λην τίιν οποίαν όνο[ζ.άζθξΛδν Σφαιραν• 

Έχειδί) εκας:ον τδν στ^νον της περιφερείας του κύκλου ΑΔΒ 
4«ίχει Ιοτάκίς εκ τον κεντρνυ Κ^ ίττεται δτι ένω ή περιφέρεια 
αυτή ςρεφεται κανονικ€»η:ερΙ τίιν διάρτρον ΑΒ•» δλα τά• ση.- 
γ.6ΐΐΛ αυτής φυλάττονν το αυτό ίιάςτ^^χκ, ιτρος το κβντρον τούτο* 
το ση^^^βΐον λβιχον Κ^ το δνο{|ΐαζδ{<.ενον Κε'^ττρον τίς σφαίρας•» ά- 
*κβχει Ισάκις άιιο σλα τα σηιαία τη; ίηφανείας αοτης: ΑΕ ίκ 
^•δ κιίντρου -ιτρος δτίοιονίίιιτοτβ ση^ί<Τον της ίπιφανείας φερί[«ναβ 


<^ 
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ΜΛαι 9 6νο^.ίζοντχα ^ΑχτΙης της σφαίρας « «Ι (ττοΤβκ Ατεολκχν&Ι^ 
ναι εαχίλως δη βιναε Γσαί ^ ξ 45 )• 

5 1Μ• •Η 5ΐ8ρχο[Λί#ηίΐ. 5ιά τ(Λ χέντροιι καϊ π^ραρΜ^ρΙνη εΙι: 

ΚΕΚ διπλασία της άχτ^ς» ΐίοίσα^ ίΧΧη Λ^ιία [χ.)) 8ΐ3ρχ'.{Λ8νη*)ιο( 
τβν χίντΓΓ»ϋ^ ^ χαΐ τ*ροιι«0Β τίιν § η^νδίαν β^ς ίδο ^[ΐβΐκ » ει* 
ναι χο^ίί}• Μ£χ τ&ν «Ιρη^ιένΑη/Γ γίνεφοκι {Ιηλον (τι. ΐίλαι αϊ ίί%^ 
τροι βίναι Ε^αι. Γ§ ^^ Ι* 

Τέ ίλϊί τοϋ χΙντρ^ϋ της σφαίρας ϊίερχίμεΐίον' ίττΰοι^ο)^ 
ΛΙΤΙΖΒΗ τί|ΐ.Μ( τ)ιν 8ΐι:φα1ν«ιαν ΟΗΤΠΚ χατα \ίΐΛ» ιαρί^Ιοηαΐβ 
χυκλου, Ιπειίίι ^ιτ^ρκφέριια αΟτη 9ΐί»ν ίΐν&κ ιτοφά |ιία άικο τάς 
δέσει; τήν ^τ^ίαν % ή[ΐ«^£ρ(φέρβΐ{< Α4Β ΐΧαβτ ςριφ<φΐ€νη ιπίρϋ 
τ)) ν λΒ• Πας 3(βς τοί; χέντ^ι^ 9ΐ£ρχ6|χ.£νος χ{ιχλρ( άι^ικ.άζ(ταλ 
ΜβγιςΌς• 

ύδο {λή^ςτοΕ χυκΧοί τί{Αν•νται ιτάντοτ» ίΙ< ίύο Γσα Ι^'ρ» ί*^ 
«1(9); ή χΛΐΛ τ•>ν το(£.η ώ; }νρν•[Α€/η λα το? χ^τρΜί, (Ινα$ 
9ιά[Α2Γρος• ηόίς |^ιέγ^ςο; χίι^λος ί(αιρ€ΐ τ)ΐΜ «φαΐραν (Ις ίύα ΙμΙ 

§ 12^. ^ΟτΟΗ τδ τβ^νον Ιι:{%ε9θ)^ ϊίν ίι^χIτα^ 8ΐά το$^ 
χ«•ίτρβϋ -♦ 5ίδβί }& άλλην τινά τ«|ΐ.ί|ν την βΙΣΛ» * '^^Ά «δπΐ 
§ινα( ικισης χύχλ;|§4« ίι4η "γϋιν^ται ιχ τ!|ς χβρδης ΘΛ, ί[ 6«οιβ( 
ςρίφς|χβνη κυχλικω; ^'Γ-••ι -πάντοτβ χάθίΓος «Ις τί)ν λάιατραι^ 
ΑΒι χαΐ τη; δ•Λοίΐ; τ» «,ηκο^ ίίι* ^•ταβάλλεται% Ό χϋχλοςοί-»^ 
το; ιΐναι μικρότερο; το3 χαταγρβι^^μενο;/ ίια τλ. ίκτίνο: ΔΚ» 
Οι ρι 3ΐέρνό|/.«νοι 5ιβ του τίίψτρου οίτβικύκλο! ΘΙΓΛ^^^ΠΝΌ^ 
«κ τ(κ>ν ό^ϋων $υνά(Λ•θ9ΐ »ά χατβγράψούρν άπιίρΰυς τεμνοντι^ 
τίιν σφαΓραν καθ* όκοιον^ήιτοτβ τρδιτον -> ^να^ι.α^ΟΜ'αι χύκλ<*ι Μι* | 
κροι. Τα κέντρα Α καΐ Ο τ&ν ^ιιχρδν* κύκ1ί#.ν καΐ το κίντροι» 
Κ τη; σφ«ίρα;, κβινται ίί:1 τ3; αο?ης ιΛίβς ΑΚ. καβίτοα ΙτΙ 
*Γβ>ν Ι^κιηί^ίν τ6ν |&ικ^5ι» κύκλων» 

Ηαν ή[4ίχορίον ΘΑ βίναι {ΐικρδτερον ττί^ άκτι^); ϋΚ, και γίν*• 
|Ται τί^ν ΐί.ικρότ5ρον» δσον άπομ-αχρύνετα* άιτΑ το3 κέντρο ν τίί» 


ι \Μ9(ίβα^* Όι αιχροί κύκλοι γίνονται το<τον ρ,ίκρύτβροι ο^ον ΐ5»* 
ψιοσίηρον άτ:θ{ΐακρ6νον»Γθρι απέ τοΰ» κέντρου της σφαίρα;• 

4 Ι30• "Ες^» να χροαίιορίσωρ^ν τ}ιν βιΤΕ^άνβιαν ττίί ίζ,φαίρα^ 
-τ%; ίχβ&ίΐϊ; διά{ωτρβν τ))ν ^^λ <Τχ•: "^3 ) κ^^ί γβννωρ.βνης βκττι€ 
^ίεψςρυ^Ύϊς τηδ τ»ι/ιικϋκλί^α αΔΕΖΒ. Φέρο^ιεν τα ή{'.ίχορ5α ΔΗ^ 
Βθ ■» ΖΙ κά^δτα ΙϊιΛ τη; δίαρ-έτροά ΑΒ• ίκ τδν σί^ίων Δ, Ε, Ζ ψ 
5ΐ:ου αΕ χορϊαΐ οΛται τίροι^ν την π6ριφίρ«ιαν5ύφϋνο[χδκτ«ςςκα- 
βέτοας ΔΣ ^ Ε Α,., καΐ έκ το5 αέσοα των καδίτων τούτων ψ^ο^ζν 
τάς χορ4άς 110 1 Νΐΐτ καιϋ 8>ιδνο{ί.€ν τέλος τα ^[ΐαΐα Μ καΐ Ν^ 
Ζτ^ου αίνίαε αυτβα χορίαΐ τέρουν την ΐΓ8ρϊφέρ6ΐαν,.|ί.έ το κέν- 
τρον Κ ϊια τ(ξτ.> ακτινών ΙΛΚ^ ΝΚ». Χ-Ουτων. τεθέντων* βάν ςρέ- 
^ωίΑβν τα. τόξα ΔΕ^ ΕΖ πρρΐ τ1)ν ίιάρτρον ΑΒ ^ είναι <ρανερον 
δτι δίΧουν καταγράψει κολούρους κώνοϋ< ή κορ^λους/ί-τα» ό'::οι- 
«ν αί-χλ^-υραΐ είναι τα ϊ5ια ταύτα• τόξα,, τά ότυοΐα υποβετσ^ιεν 
οτχ είναι ρκρύνατα,. κορί. βτυο^ίένως 5ϋνά[ΐ:θα να τά λάβω^ί-εν•» 

, χωρίς Ε^Γίαισδητον σ<ρ,άλ[ΐ.α9 άί ίϋθπ'ας γρα(ϋ.[Λάς• Ή κυρττι εττιφά- 
ΐ6ία το3 .καταγραφορ/οιι. κορ5ί.οϋ εκ το5 τόζου ΔΕ είναι ι<τη |ΐί 
τΐιν τϊλευράν ΔΕ -πολλαπλασιασθ.Ισαν γ.ί τίιν ττερκρέρειαν της 
47:οίας η άκτίς είναι ΜΟ (^ 1^14..). Έαν^ καλεσο^ρ^ν ^0==^"^ 
ίχοαεν την κυρτην ταίττην ίπκράνειαν Τ^ην {ί.έ δτυαΧΔΕ• 

* .'ΕπεΛη %ίη ητο^σχ^γ ^δ τδξον ΔΕ τδσον ρ^^ρίνι δτςε 2^* 

' >ά|£ε»α να το 'λάβωρν^ γωρΐ; 'ίτταισβητδν <τφάλ(Λα , ώς εΣιθδΤοέν 
γρα{ΐΐ|ΐΚτατρίγοαναν ΔΕΣ. δελεϊ είναι οροιω» (ΐ.ί το ΚΟΜ^ ί• 
ΐ:«ιδ)ϊ αϊ ίγ,αλογ.ί των 7:λ:ι;ραΙ είναι κάθετοι ( § ^6 )• ΈιίειίΧ. 
λβιχίν αι χλεαραΐ αΐται είναι ανάλογο;» καλούντες Α τί»ν άκτ'Γ•. 
>α ΚΜ τοϋ κίικλουι^ ϊνςαεν τίιν άναλογίαν ΔΕ: ΚΜ '^ι Α;: ΔΧι 

ΜΟ % ΟτίΛ της δ^οία; (ϊΐ^νάγορν (§ 0α)ΔΕ=» -^• *^^*^'• 

ίίάγοντες τ)ιν ηαην τα&την εν τ}|ν Ικφρασιν της εττιφανηοί: τοτ^ 

" κορ{4θ3 δίΓάΧΔΕ, καΐ έςαλείφηντες^ την άκτΤνα α ώ^'κοινϊίν ι!ς- 

τον άριμθητίιν καΐ εΙς τλν παρ^νο^ίοςην» λαιιβάνομεν »ιώ<ΑΧΔΣ» 

'ϊ^κτγκ 7:«ρίςρ<5% τβΰ ίλλαυ ,τόξϋν ΕΖ λαρ-βάνοΐί-εν ίτ.ί^ 


*.. 
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ση; κοΛ ίώτζρον κορ|ΐονί τοΰ όΐϋοί.υ ίι ίτίφάνεια ϊγβΐ ρ.ίτρον. 
2τΑΧΕΛ^ χαΐ κατά τον τρύ-ττον το^Ιτυν βΙα-ττορο^ΐΑδν νά ίδοίορίν 
το αέτρην ολι^ν τ&^ αοτ^ργ&ν ύζ τους δ'ΐτοί^υ; ϊϋ.νά|ΐεΟζ ν* άναλι>. 
^ϋ!>(ΐεν ττίν &πι<ράν2ΐα*ι^ της- σφαίρχς• ί<τει)/ι ή 8?«φάν£ία ο'λ^»>γ 
τούτων τ(ϊ)^ κορ[Ζ]&ν 1•σο5τα& ρ.4 τ)ϊχ ίηφάνειαν ττ,ς σφαιρ36^» ϊ- 
γρ'Μν τ')^ Γτιφάνδίαν τχ3την Ζτην \ίί δττΑ £δ2-^ΕΑ-|-, κτλ,^* 
ά^.λ*• «Ε γοα[ΐ.[λοώ ΔΣ,ΕΛ. ν(70>ται ρΙ τά γ-ίρτ. ΗΘ^ΘΙ ττκ α•• 
χτί^οζ^ καΐ £άν άθροςσω{αν ολοϋ; τούί κ^ρξίου; τοδ ■ί,πισοαίρί- 
*0ϋ9 τό κ^φάλαεον 'ίδιν γοΛααδ^./ ΔΣ,Ε\ δελεί κζταντησει Ισον 
{ί.6 τ)ιν ακτίνα ΑΚ 9| [ΐί Α• και {ΐί ττιν δβάαβτρον ΑΒ==:2 Α, £άν^ 
όλου: τους τις σφ^Γοα;• οθίν ή έ'κιφάνβια της λραιρας είναι Γση 
(λέ 2τΑΧί^Α=47:Λ** η [Λβ τα τετρχ'^τλάίΐον τετράγοονον της α-; 
κτΐνα; ττολλαΓΓλα^ιασΟέ.* ι/,ί,τον ςαΟε(>3ν αριθμόν π• 

§ 131 '^Η ΤΓοσ-'τη; ττΑ^ 7:αρις•χν?Ε τϊιν ίχίφάνειαν ένος ^τγ- 
ς^υ κύκλου τ9ς σφαίρα:» ίι δί 4χΑ*' το τετρα^τλάσιον τη; βη* 
φανείχιί ταύτη:, δβεν η βττκράνεια τη; σφαίρα: είναι ίση ι^^έ τλ' 
τετρα'τλίσίον τ'ί; ίπιφανείας τηϋ! ιι^'^ιςου της κύκλου• . 

ΈττεΛ/ι διτΑ ΐΓοριςάνει την πβριφε'ρειαν ίνος [χεγίς-ου κύκλου 
της σφχίόχ:^ ?τ?ται ακόαη ?κ το3 τύ::ου 2?:ΑΧ2Ανδτι ίι ^■^Λ'- 
γτηΐΛ τϊς σφαίοας ισ•)^ται ρ.ί ττ^ν Ίτερίφε'ρειαν ίνος υ.ί:γίς•€υ χύ- 
χλ^υ ϊ:ολ?*αζ7.ασιασθεΙσαν (λΙ το διχΤΙάσιον της άκτινος 5» υ.έ. τη» 
ίιί[ΐξ.τοον του• 

§ 132• *Η κυρτ*)) εττεφάνειχ το3 κολίί^ϊροο » τοδ δ^Ηου ί 
άχτίς τή; βάσεως Ισο3ται ι^ί τίιν της σφαίρας» το ίε υψος τ'^υ 
(ΐ2 Τ3 ίι-?».άσΐ')ν τη- άκτίνος 91 την ίιά|ΐ6τρον της ^φαίρας9 ειναβ: 
Γση ?ι2 4τΑ^ (5 119). 'Π ίηφάνεια λοιπόν τη: σφαίρας είναι 
Γση (ΐί τ5)ν κυρτών έιριφάνειαν τοδ κυλίνϊρηι/ τούτου. Εΐ; ταυτην; 
ττινπερίςακΓΐνό κύλινϊρ©; 6|.3^αι ττεριγΓγραμ,ΐλενος ει: την σφαΤραν»; 
•'«ίδ^ ύλύχληροςίι σφαίρα 7:εριλα(λβάνβτα( εΙς τον κύλινδρον 
•'^ουτον [ (Τ/* 73 ίίς 1 • Ι 

ΊΙ κυοτϊΐ λοι-ττον «.τεφάνεια το•5 τοιούτου κυλίνδο'»» Ισουτα^. 
ρ* Τϊΐν έτιφάνειαν* τεσσάρων [ΐεγίς-ωνκύκίοϋν ( §131 )• έάν εΐ' 
«Ιτού: '^ροσΟεσωρν τους ργι^ους κύκλους τΟν δύο βάσεων, ή| 
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,ίλη ζπίγάνεια. το3 περιγεγρα|ϋ.[^ένοϋ κυλίνδρου δελει εΤναι Ιση 
1^6 Ες μδγς-Ρί'ί κύκλους• αλλ* η επιφάνεια τη« <τφαίρ(3(ς ι^ο3υ'^' 
να(Α§Ί (ΐ.έ τε'σβ^βφ^ {<.εγινο<>ζ κύκλους ^ άρα •#ι βχιφάνβιά της βΐ*• 
>αι προς τϊιι^δλην ίπι<ράν8ΐαν το5 ΐϊεριγίγραα.^ιβνου κυλίνδρου^* 
ώς 4 -τυρός 6 η ώς 2. προς 3• 

5 133• Ή κυρτίι επιφάνεια του κϋ;νου του. όποιου ή άκτΐ^ 
«% βάσ«ως είναι Λ.•» το ίέ μ.τ.κος της πλευράς του Ζσον [Λέ.: τ6 
Γετραττλάσιον τη; άκτΤνος» είναι άκάα.η 4πΛ^. "Οθ^ν η επιφοί• 
ι^ια ττί^ σφίϊριρας είναι• πρπσε'τι ϊοτη {λέ την κυρτίίν ίπιφάνειαν 
Γα3 το^οϋτο(4. κώνπυ>^Ολαι αί σοαΐραι είναι σχίΐ{ί.ατα δρ.οια.• ή 
ΕίΓΐφάνειατ^ς σφαίρας της έχούσης ακτίνα ?<ίην {χέ α είνα^ 4πα'^• 
ίαν συγκρίνοα^ίΛν ταΰί•ην {«.ε την πρώτην, συνάγΓ{ζ,εν οτι α Ε έπί** 
ράνειαι ίά» σ<ραφ«^ είναι ^«^ταξυ τοαν ώς τά τετράγωνα 'ί&ν ά- 


ΐτινων« 


^ 134: Το [ίδταξυ δύσ -τυαραλλ^λων ίπι-:ίδων-> τε ράντων τ)ΐ5^ 
ΓφαΓραν κατά τάς χορδάς Δΐϊ,ΕΘ ( σχ. ηί3 )ί πέριλα;'.βα>6[λενον 
ιερός τη; επεφανει^άς τϋς σφαίρας η όνο ^ιάζεΤάι Ζώνη* τά ϊκ "^δ^ν 
;ορδ^ν ΔΗ καΐ ΕΘ δι^ρχόριενα επίπεδα είναί άί βάσεις τής' ζό>^ 
η; ταύτης-» ή δπο?(3^ είςταυτήν τίιν περίςασιν λέγεται ζώνη.είί 
ύο βάσεων Ηθ είναι τό &ψος αοτης- 

"Οταν το ?ν τδν επιτέϊων εφάπτεται τττς σφκίρας ρις το ση- 
•ϊΊον Α^ το δε άλλο τ8[ζ.νη αΙ>ί:τπν κατά τϊιν γορ5•>ν ΕΘ, ήζώ- 
Ά έχει [Λίαν μδνην βάσιν^και Αβ είναι το δψος συτνίς• 

Δζ;.νά{ΐ£9α.άκοΐ{ΐη να υποβεσω[ΐεν δτΐ ή 1κ δ&ο^ βάσεων ζώνη γεν-* 
ϊται εκ* της περ'ςροφης του -ιός^^υ ΔΕ πίρΐ τ^ν διά^ί,ετροΧ 
ιΒ^ ή δΙ εκ υαδίς εκ της περιςροφή; του ΑΕ• 

§13^. Έκ τ&ν δσων εΓπα{Λ2ν (§ 130 ) εύρι'σκηΑεν ευκ^λώ* 
ατα την επεφάνειαν ττί; ζώνης. Ή εκ του τόξ υ ΔΕ" καταγρα- 
Όάενη έ/τιφάν^ια του κολούρου κ<?.νουί είναι ι ση ρ,έ^πΑΧΔΣ ^ 
ιχαΧΗΘ 9 καΐ ή επιφάνεια του κορριου τούτου είναι ακριβώς «ση 
ί τίιν της ζό^νης.. 

Ωσαύτως διά να ε5ρ(<)[ΐ1εν τϊιν επίφάν^ιαν τϊίς καταγραφ*>|Χί'νη^ 
»νης δια του τδξοϋ ΑΕ, ά>'αλύο{«ν διά>ών 1δύ«ν άρχ&ν ίτ^ν 
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Κί}ντ[? Τίίίττϊν δΐί τΓολλους κβρ}ΐοΰς<» τ&ν όττοίων % ίτηφάνδία. τοί 
κεφαλαίου. 5Αίΐ είναί ^ττΑΧαΘ-^' Έτταίτ; δέ 2τΑ ει ναι ή -ττί- 
ρκρεοβία ίνος [ΐ^γίςου.. χίκλου. της- σφαίρας, χαΐ Η», Αβ, τάδψι 
των 5υο ζων€)ν, η βπ&φανβια. όποια ,ίητοτδ σφαιρικής ζώνης εΓνα» 
ΐσΐϊ [ΐί το δψης της ζώνη; ταύτη; -τταλ^απλαοιασδέν {ΐ,έ τ^ν 15!• 
ύκοξρΗΧν ίνος [ί&γιςοι^ χύχλου.^ 

Είναι σαφές, δτι 5ύο ζωιναι τηί αιιτης σφζιόας βΤναί ρταϊΙ 
των ώς τά Σιψη τωνίτι,ίύο ζ(ν/αι δχαφορετικίόν σ'φαίρων^ έχοιτ 
σων το αϋτ4 δψος* βΐναι- ως τά τετράγωνα τ&ν. ακτινών τ€> 
σ<ραιρβ>ν τούτων δτΐ τέλος ίι ζώνη βίναι. ι:ρος την ί^ιφάνειβί 
της σφαίρας ♦ ώς το δφος της ζί)νη; τυρός τϊίν ίιοψβτρον•. 

§ 136* Τ^ [ΐεταζϋ τδν ήρίίΤϋεριφερειίίίν ΑΒΔ ^ΑΕΔ (σχ^1«] 
^ύο ριεγίς-ων κύκλων τερο^ίβνων βίς τα 4κρ« Α κοΗ Β της αϋτ|| 
ίιααβτροϋ» ΐΓ8ριλαΜ.βανβ{λεν9ν |λί^ϊθς ΑΒΔΕΑ της σφαφας^ ένογ,α^ 
,ζεται "Άτρακτοί σφαιρικός* Δια να ε&ρω^εν το ρ,ίτρον τηςίττιφα^ 
ι^ίας τοδ ατράχτοο» φίρο^ιεν καθέτως «πι της ίίαγ.ί^ρηη ΑΒτενα^δ 
.γις-Φν κύκλβν ΒΕΖ. Ή ίτιφάνεια του ατράκτου τούτου περιίχε^ 
.ται τοσάχις β^ςτ^ν ίπιφάνειαν της σφαίρας οσάκις τ4 τάςον ΒΕ' 
το ίτΓοϊον {«τρ$ την ίίεϊρον γ&)νίάν ΒΚΕ^ «Ι: τίιν περιφε'Ιρειαΐ 
ΒΕΖ. "Ές-ω Τ ό άριθιιιος τ&ν ριρ&ν του τόξου ΒΕ• "Επειίίν ιϊ- 
ξβορογΜν ( 5 55) δτι η περιφέρεια περιίχει 360 ρ-οίρας^ «Ζ^Η 
καλούντες Ε τίιν ίιιιφάνιιαν του ατράκτου, και 2 τϋν της σφαι^ 
ρας^ την αναλογία ν Ε: Σ:; 1:360^» εκ της δ ποίας <η^νάηοψ* 

360 ^ 360 

(ΐέ την όρβίιν γωνίαν» % |^Ε.ί . 180" ίηλ^ {ΐέ τίΐν ίΐ|ΐιτ;εριφίρειανΐ 
3ϊ ρ.ί βλδκληρον την περιφερβιαν^ ϊχσ{ΐ.εν Ε55:ΐϊΔ^^=2πΑ 5=τ4πΑ' 
τό όποιον είναι σαφές* 

^ 13Τ. Εϊίο{ΐ8ν δτι ηςερ^οτης του όρβου και κοκλικοα :^ 
νου είναι τό τρίτο> της ςερεότητος του κυλίνδρου του εχοντοί 
κ^ν.αυτί\ν βάσιν και το αυτβ δψος (^125)• Τούτο .εφαρ{ΐόζείί* 
κζΐ εις οΧφας τους κώνους τους γεννω{ί.έ>«υς εκ τίνος δποιουδίτί»^ 
«5 τρι-^ώνου ΑΕΓ ( <^χ. 'Τ^θ) ( 5 12^ ). Τωδντι §ά» φε'ρωρν τ5| 
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Ιΐ^ΐΌν ΪΚ Ιη\ τη^ λΓ * και υΐΕθθεσω{ΐ8ν ίπ 'Το βρθογώνιοΐί 
ΛΒΓΔ ς-ρίφεται ΐυερί την πλιυράν ΑΓί &ίλ€ΐ γςννίισει τον χύ- 
"λινίδον το5 οποίου η ςερεότης εΤνοκ «Α^ΧαΓ^ ίττειδη ίλ αβαρία 
^ώ; ακτίνα Άν ΓΔί=:Α• Τί> ^ρΟο^^νιόν τρίγούνον ΑΕΖ γέννα ί% 
[ττι; ΐΓβρί-ςροφή; του ε να κ&νον^ δςις &ε'?«.ει ειναε το τρίτον τοϋ 
ίίχ Γο5 οοδογωνίου ΑΒΖ£ γ^ννώαένου κ*ί?.ινδρικο[ί (ΐβρο4ί;^ καΙ 
κοίΙ όποώυ η ςδρΐότης δαλβι είναι -Α- ιτΑ^ΧδΖ• Ωσαύτως 6 ίκ 
[το3 τριγώνο4ί ΖΕΓ γεννώ [ί,ενο; κώνος δέλει είναι -το τρίιον τοϋ 
ίβ'λ Της ιτίριςροφής τοΰ ό>)θογ«ν?οι» ΖΓΔΕ €5(ΐΐ(ΐατίζο.(ΐί;/θϋ κυλίν- 
Ιρον ΪΙ -2-τ:Α^ΧΖΓ• η ςιρεότης λοχτεόν τδν σχηρτιζορ-ένων ίύβτ 
χ^ίΐΜον εκ του τριγώνου ΑΓΕ^ εΤναι ^1- χΑ ( ΑΖ-|*ΖΓ ) % •* 
^|- χΑ^ΧαΓ-ί % τίλος το τριταν τοδ εκ της «ϋερζς()ο<ρης το5 
ήρΒογωνίοϋ αΓΒΔ σχηρ.ατιζθ[/Λν•υ κυΤ^ΐνδρου. 
[ Έαν το τρίγωνον ΑΕΗ ίιναι ά;^!.βλογί)νΐον«» ίΐ χάθετοζ ϊι»τες 
^ό« ϊ^7:δ το σηρ'ιβν Ηη κχΐ το εκ του αΕ« σχίΐ|ΐατιζο{ΐίνον ςε• 
ί£ον^ δίλιΐ ^.Ιναι Τί ίκχΦορά τΙ&ν •σ^ί'η4«ιηζο|Αένων κώνίον εκ 
^^ν αΕΖ•»ΗΕΖ• ά».ά συγ/ρόννος δ ίκ το5 ϋρθογίι>νί:>ϋ ΑΒΘΗ 
3&τα'ν'ραφδρνος'κ6λινδοο^ εΤναι η ίιαφηρά τ&ν καταγραφο[χ.&- 
ν«ν κυλίνδρων ίκ τδιν ΑδΕΖ καΐ ΗΘΕΖ• δθεν καΐ ενταύθα τ» 
ικ τί; ττεριςροφίς τοί τρ',γώνο^ &γ'^γχίτίζί\ίΛνον ςερεον^ είναι το 
τρίτον του καταγραφο^ΐδ'νου κυλίνδρου εκ το3 όρθί/^ωνίου του Ι- 
ΐχοντος την αυτήν βά*ιν καΐ το αυτ4 δφο;• 

^ 138. Έγγράφορν εΙ; τ}ιν ττεριφέρειαν αΒΓΔ ( σχ. 16 ) 
Τϋ κοΛίονίκον πολϋγωνον ΒΓΔ κτλ. {κ των <η\^ί^ν Β,Γ^Δ•» φε- 
(ρο{ΐεν τάς χορδάς ΒΖι ΓΗ, Δθ•» κάθετους εις την διάρτρον» χαΐ 
•♦6νο}»βν τα ίδια ταύτα ^^ιεια {«.έ το κέντρον 0• Ζητείται ϊι5η 
^»ά ευρωρν το {ΐέτρον του σχη^ΐ!.ατ^θ(ί.ενου ςερεου εκ του τριγ«- 
,νου Δ0Γ• ςρεφορε'νου περί τ)ιν διά{/ιετρβν αΝ• Έαν προέκτει- 
ναν την πλευράν ΔΓ του τριγώνου ΔΓΙ έως ίτου να συναπαν- 
ίτησ^ είς το Μ τΐιν Ιπίσψ. ίκβαλλθ{ΐ.ίνην δ'-άρτρον ΑΝ•» το τρί-^ 
^Η>νον ΜΔΟ ςρεφό^Αβνον περί τ3ιν ΜΟ, θέλει γει^ίισει ?να κωνον 
,ϊ/οντα {«.ετρον ^ί^ΔΘ^ΧΜΟ [§ 131]• ί^ί^η; το τρίγ•»;νον ΜΓΟ 
Ι^Εννα τέ Γ6/ΐ80ν του δτίΛίαυ το αίτρον είναι 4- πΓΗ^<Β10• τέλ(^ 
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τέίκτί!!• τρίγωνου ΔΟΓ σχη{ί.ατίζί[ίενον (?Ερεον, ίιτεΐδ)) δΐνΟιΧ•" 
σον ρ.6 τίΐν ίιαψοράν τ&ν $νο τούτων κώνων» ίχβι {ΐέτρο)/ --- 
^|-xΜ0[Δό2— ΓΗ*^. 

ξ ΐ;ΰ• ΈΪν εις τό {Λεσον τη; -ττλεϋρας ΔΓ τοϋ ^ολυγώνβυ 
^ερα^ων την άκτΊ'α ΟΕ κάθετον•» εττειτ» ττίν ΕΛ παράλληλον 
βίς ^/ϊν Δθι εχο^ζ-εν ΔΘ+ΓΗ=^ΕΑ (§09) καΐ Δβ— ΓΗ==:ΔΙ•' 
'Ρο^λα?:^ασιάζοντίζ ρ.ίλος χρύς ι/.ε'λος τάς ίώο ταύτας ισότητας^ 
χαΐ εςαλη'φοντε; τ/ιν ττοσίτητα ΔΘΧΓΗ •> λα()^6άνο{ΐεν Δθ^- — ΓΗ^ 
5=5£ΕΑΧδΙ• Έαν .άντεισάξ(»){ΐ.εν τί:ν τΐ|Αν ταύτην εις τ•*• (ατρον 
τουανωτίρω ευρεδε'ντος ςερεο5•» λααβάνσρ^ν -^-πΜΟΧΕΑΧΔΤ. 

Τα τρίγ:«>να ΔΓΙ ^ ΟΛΕ τα Εχοντα τα; όρλύγ'ΐυς των ιτλευ- 
ράς κσβινοϋς* εΤναι ϋ[Α0ΐα5 καΐ ίΓ0|ί.6νω; ( §76) 8ίίουν τί)ν α^! 
ναλογιν ΔΙ: ΓΙ:: ΟΛ: ΕΑ^ ίκ της όττοίας σϋνάγο{ΐεν ( § 63 .) 
νΤ^Ο Α 

^1^2 - — .• άντεκτάγοντες εις τ)ιν εκφρασιν τοίί ςερεο!3^ καΙ.Ι 

ΑΕ Ι 

{ςαλίίφοντες τϊϊνΕΑ χοινην εις τβύς '^ύο ϊροϋς•^ ευρίβχο{Αεν ---ί 

Α ^ΡΙίιΧΓίΧΟΑ• 

Έκ τ&ν τρεγώνων ΔΠ•» ΟΑΕ <ίυνάγη|Λεν άκ5ρ.η τ/ιν άναλίονί-; 
«ν ΔΓίΔΙ -:ΟΕ:ΟΑ• αλλά τά τρίγωνα ΔΓΙ^ΜΟΕ είναι ορβαιΐ 
4ι:ίΐίη αϊ γωνίαιΐ και Ε είναι όρθαί,κώ ί) γ^νία ΔΓΙ το5 ίνίκ εί- ' 
ναι Γση μΙ 'ϊ^ίϊν Μ το5 άλλ'>υ'» ίιίτι αί δΤ καΐ ΜΕ είναι χα- 
ράλληλοι , καδώς κά'αΐ Π και ΜΟ. ώ; κάθετοι εις την χορίίιν| 
Δθ• όθεν καΐ ί) τρίΓη ΓΔΙ του ενβς ίση {ΐί τίϊν τρίΓηνΛΟΕτοδ 
ίλλοϋ ( § ΤΤ )' αΐ ύι<.όλογοί. των λοι-τυδν ττλευραι ίίϊουν τ^ν ά^ 
ναλεγίαν ΔΓ: ΔΙ :: Λθ; ΟΕ. 

•Επειίν οΐ ϊύο -τΓρ&τοι δροι τίς αναλογίας ταύτης ιΐναι Γσοδ 
μ του; ϊ6ο τη; προηγουμένη; ^ οι δλλοι σχηματίζουν την άνα- 

ΟΕ^ , 
^ογίαν ΜΟ: ΟΕ:: ΟΕ: ΟΑ 4/ της δποίας εχο|ΐεν ίΙΟ= -^ * «>'- 

τεισΑ^οντίί την τΐ[ΐην τα&Πΐν <1ς το ρτρον του^ ςερεο3, λα^^:βά- 
νο{«ν -|- 7:0Ε*ΧΓ1• άλλα ΓΙ=ΗΘ ? δβεν το ςερεον ταυτο γίνΐ^ 
^Λΐ ίσον (^ι^ -^ιγΟΕ^Χ30. 

: 5 14ο* "'Λς υποδενωρν ίιδη οτι εχο^ιιν ^ιίαν σειρβν τριγώ-^. 


ΤίΏΜΕΤΕΕΛ ^δί 

•νυ9» ΑΡΒ,ΒΟΡ,ΓΟΔ,^ΟΕ,κτλ• ( σχ. ηΠ ) *.τά ^ιτοΤα , .ζ-ριφί. 

ρνα ώ; καΐ το χροτη^ούΐΑΟον ι:ερΙ τΐϊν ΑΡ^ (7χη}ΐ.ατίζοϋν ολα όρ5 

β ν 'τ^ολυγ^ι»^κον ςερξό»^ το έ7εο^ί>ν τόσον |ί,αλλον ΐΓροσέ^-^α'ζεχ εις 

την σφαϊραν» δσ^ν αΐ -πλεαραΐ «•ο3 ττο^υγώνου λ6Γ^£ σ(Αΐκρυ- 

νονται ( 5 ^ΪΙ» ^9 )• 'Εαν έ'^ τοΰ ρσου Ο τη; ίιαυΛτ^,'.υ φέρωρ^έν 

^άς γρα|4.|ΐ.άς ΟΖ η ΟΗ, Οβ^ Οϊ ^ ΟΚ κριείτους εΙς το (Λίσον τ€[)ν 

^λ?υρ€)ν τοΰ -.τολυγώνου., τό τρίγωνοι^ /ΛΟΒ», κατά τον -προη- 

*/βύιχ.6νον -τταίράγραφον ^ γενν^ .το ςιρεον .του-όττοίου το [/.έτρον £ί- 

:^^λεο έϊναί ^ίϊ£Ο^ΧΑΑ• ώσοώτως τα τρίγωνα Β0Γ•»Γ0Δ^ ΔΟΕ, 

»<τχηαατι^ουν τα ςερεά τβν έ'ΤΓοςων το |ΐ€τρον είναι ^ "τ-ΟΙΙ^^ΧΜ.^ 

"Εαν •%&η ^ρο<7^£»ίρν όλα τα ούτω καταγί^αφυμιενα ς-ίρκά εκ 
ι&ν Εγγεγρα{ΐ{Λνα>ν εις το ή(Λ*κϋκλιον ΑΒΓΡ τριγΛνων^ £ελορ.6ν 
;.ϊ'/6ΐ Γο 'ϊεόλϋγ^ονίκον ς•ερ;ον^ το δχοΤον προσεγγίζει ττολύ εΙς τη^ 
νοαΐραν -ττρίν ΖψΛζ τ:ροσβ8σ&>{ζΛν ζώτί πρέτβΐ να 7Γα|τατηρ{ισ«ρ.εν 
ΟΤΙ άΐάάδετοι ΟΙ-» Τ)Ηί Οθ εζ/αι ολαι Γσαΐί κα* οτι ίίσον α^« 
ξάνει ο άρ'θαος των 'ττλειιρδν το? ϊίολυγώνου τούτου.-» τόσον αΐ 
ν.«ύΟίτοι αύται πλησιάζουν £.τι [ΐ^λλον να γε'νουν ΐσαι ρ.έ τν^ 
ακτίνα Α, ίόςε κατάντοίν νά εςισί-Οουν ^ϋ α^την• επορ-ένω; τ© 
ν^φάλαιον όλων τούτων τδ^ν ς-ερε&ν Βε'λβι γε'νει ϊσον {ΐ,έ - - ^ 
-^ -ίϋ Α* { ΑΛ+Μ Α^-ΜΝ , κτλ •] . 

Άλλα το κε<ρχλαιον τδν γρα|Λρ-6>ν ΑΑ.•» ΑΜ^ΜΝ", γινετσι» 
α&δ' ολην ττ.ν εκτασιν τ^ϋ πρλυγφνοι» •» Γσον \ιί την ϊιά(Λετρο 
ΑΡ η ρ-β το ίιπλάσιον της άκτινος Α• το κεφάλαιον. λοιπόν 2^ 
λων των ςερ^δνόλ^ίκληροΐίτοϋ πολυγώνου Σχει (^^ε'τρον^πΑ^Χ^Α 
ίττΑ-πΑ^-» το άποΙοί» .π«ριςάνει το (ΐετρον το5 καταγρχφου.έ* 
^οϋ ςερβοϋ εκ της πιρις-ροφίς το5 άπδίροιις πλευράς έχοντος πο 
λυγώνοϋι η την ς5ρεότητα της σφαίρας, *Η ςερεότης λοιπόν τη,- 
σ<ραίρα;είναι Γση }χ.6 τον κϋβαν της άκτΤνός τη; πολλαπλάσια• 
•(βντα {ΐί τά^του ςα63ρο5 ιΖριθ|ΐο5 π. Έαν καΛ8σω|χεν Δ ττν 
διά^ιετρον της σ<ραίρας9 Ιχομεν• Αρ^-^-Α» ^'λΙ υφό«ονΐ;ες ει; τό•* 
κυβσν λα|ΐ.βάνβ|ΐεν α'=-1-Δ*' άντεισάγοντες την τ[[Λ7ΐν ταντην 
ίίς τ&)ί τύπον -|•πΑ^, Λ^,ί^κο^ιεν ^^τ^^^^^τ.ύ.^. "Οβ,^ν \ ςψ^ 


ι • 


Ιη^ τη; σφαίρα; εΤ^αι ?<ηΐ (^ί τον χοβόν τΐίς ϊια^ίτροΐί τυ; ι?ο1ΐ4 
λαπλοίσιασββντΛ [/.έ το -|- τόυ τ• 

5 141. •£άν άναλ6<ηι)(ΐ€ν τον τύχον -|-'^Α^ 4ί 4πΑ^Χ-|-Α^ 
^υνάγορ-εν οτι >ι ς?ρεότης της σ^ξοίρας ΛνΛΐ Ιση [χΙ τϊιν ίττιφά- 
νβιών της ττοπλαίΓλασιασθεΐσαν ^ί τ4 τρίΓοντης άκτίνος^ ίζειϊ^ 
^%Α^ υαρες-άνει τήν ίτΓΐφάνβιαν της σ<ρ«ίροις τη; ΐχουσης άχτ4νβ 
Λ (§130) 

'Ο κυλοίρος το3 όποιου ίι άκτΐ; τής]^άσ8(ας βίναι Τση [ύί τίι» 
-^τη; σφαίρας •7ΐ (ιέ Α^ χαΐ το ϋψοςϊ(ίον (ΐί το τρίτον της ίκτΐ- 
'νος•-» ϊχζΐ ^ίτ^^ον -^ τ. α'^ ( § 121 )• ή ςτεριότης "λοιι^ον ττίς σφαί- 
ρας Ισοϋται μ,ί το τετραι^^οισιον τ5ίς ς•ερ«δτητος τοδ κυλίν^β*^ 
«Ο έχοντος την αΐτην άκτΈνα^ καχ υψος το τρίτον ττίς «κΛνΛς 
ταύτης' % ίΐ ςερβότης της σΦαίρα% είναι Γ#η ρ-ί τϊϊν του κνλίν- 
ίρ3ϋ το3 έχοντος τίιν αί^τίιν ακτίνα και ϋφ•ς 1<χον [ϋέ τά -|- τϊ^ 

ζ 1491. Ό κδνος το3 διταοϋ το ίψος είναι Γσον |χί το τετρα.. 
Λάσίον της άκτΐνος Α της σφαίρας^ ίχει |λ{τρον ---πΑ^• η ςβ- 
ρεδτη; λαι-ίΓον της χτφαίρας είναι Γση γΛ τίιν το5 κώνου του Ιχον. 
τος άκτΤνα ττς βάσεως του τίιν ακτίνα της σφαίρας » καΐ υψος τ» 
•Λτρακλάσιον της άκτΤνος ταύαης• 

•Εαν σογκρίν»ρν τίιν ςερέότητα -|~ιεα^ της σφαίρας της ί- 
}{ούσης ακτίνα α, |ΐιΙ τηντιροηγουριίνην σφαίραν^ συνάγθ{αν ά(ί^ί- 
' Φι$ζ δτι αΐ ςερεδτητες ίυο σφαιρών είναι [<.εταζύ των ώς οΙ κύβοι 
των άκτίνων των ϊ| τ6ν ί ιαρέτρων των. 

5 143. *0 κυκλικός το|λεϋς {^ 4Ί) 2ΌΡ ( σχ. ΤΤ ), ς-ρΙ- 
ββμινος τεερί τίιν διά{ΐ8τρον ΑΡ» καταγράφει τ4 ςερεον τί •νο|&α- 
ζόμενον το^ιεύς Σφαιρικές. Ε2ίορ.8ν 8τι τβ οδτω καταγραφ6ΐί«νθ)ί 
^ερείν ίχει (ΐίτρον (^139) ^-πΑ^ΧΤ» 2ταν •!:οθέσωρΛν δτι τ* 
τοξον σχηίί.ατίζεται εξ άιεείρων ΐϊλιυρ&ν ίνας -πολυγώνου, καΐ κα-. 
λε'σωαεν το δψος του τορ,έως το6του ΣΤ:=Τ, καΐ δτι άΐ κάθατο& 
ΟΡ'ΐΟΦ) ΟΞ γίνονται Γσαι γ.Ι τ)ιν ακτίνα Α 8ταν το ΐΓολίη^οΰΐίον 
•υ αίρεση ρ-έ την ιε«ριφε'ρειαν• άναλύοντες τλν ιτοσοτητα ταυτηι^ 
•Ις 27:ΑΧΥΧ•4Άί σι^νάγο{ΐΑν δτι η ςερ>5της τοδ σφαιρικοί το^ 


" Ι^ΕΩΜΕΤΡΪΑ 15^ 

ψΜίύζ είναι ?στι |ί.ί την Ιζα^ίνκΜν της ζώνη^^ ί δποία εΤ^ι ή 
^^xσ^ς αΐτον^ ΐΓθλλαιιλασ6α<Γ9ιΐίΓΒν μί τ4 τρίτον της άχτΐνο^ι «- 
^8ΐ5)ϊ ή «Οίτδττίς 2τΑΧΓ ιταρις-άνίΕ την ίτκ^ίνιιαγ της ((ιά το3 
•^Όξου αΡ ( § 135 ) καταγραφθ{ΐ.ίνη: ζώνη;• 

^Κάν τα δψος Τ γίνη ίσον ρ 2Λί άν€ϋρίσκο{ΐΕν ττάλιν τΐιΐ^ 
^€ρεύτητα Τ7»ς σφαίρας -|- 1ΓΑ*. 

5 144• Τ|Λ•ψα σφοέιρικον {«.έ {ΐίαν βά«ν βΤναι τ• σχη[Γ.ατί- 
ζορνον ςερβδν έκ ττ5ς ΐϋ•ρΐςροΦ?ς τα5 τ{ΐη(«α7ος ΑΒΓϊΙ ( <^7.Τί6) 
-ττερι τΐιν ακτίνα Α0, του 6ΐίυίου ίι ^άϋΐς καταγράφρται ίιά ττίς 
^ρααμης ΓΗ• Δίδουν ίνταυθα το {ΐ-ίτρον αΐιτου χωρίς να τ' ά- 
^•διι^ω^ΛΕν, καΐ λέγορ.εν 8τι ή ςβρςβτη; του σφαφικβϋ τ^ι<ϊ[£ατό€ 
|χ.ί {^ιίαν βάσίν, είναι ίση ^^ι4 το υψος Χ ώτοΖ ιτΐ του ηρ-ίτΕΰνς 
^ης βάσεως Β<) χλιΌν της ςερεοτητος ρδ< σ^αίρ*^ εχ9υ(Γη^ ίιά-* 

-4«τρον το υψος τούτο, % ^ί:έ '2"'^β+"6" ^"^^ ( 5 ^^® )* 

Ώ'σαυτως η ς-ερεότης του Ιχ θυ^ βάσεων <7<()«ιρικου Τ{ί.ίΐ(Αατο€ 

«Ίναι Γση ρ.1 το ϊψος του Χ ΐϊολλα«λασιασ6ίν {ΐέ το ή[λΐά^ρ3ΐ- 

«τ^^α τ6)ν Βύο βάσεων Β και β ττλδον της ςιριότητος της σ«ρΛΐρας 

^Ύίς ε /ούσης ίιά[ί£Τ(5ον το δψος τούτο, -^( Β-^δ) ΧΧ+Τ*'^"^"^• 

5 \^'^• . ΕΕΪο^ί,εν τι καλΛται άτρακτος σφαιρικές ( ^136)• 

^β π6ρ:λα[ΐβανό{ί.ενον ςβριβν (ΐέρος της σφαίρας {ΐεταςύ τω» <^Ά•* 

|ΐ.ατιζίντων τίιν άτρακτβν ίΐζίτΑίίων ΑΒΔ, ΑΕΔ |^ σχ• '74Τά• 

':ΐΌ[Λώζ*ται "Ονυξ σφαιρίΛβς. Έ*:ειί1ι ή ςερβοτης τη^ σφαίρας εί-, 

ναι Τση γ,1 την έπιφάνειάν της -πολλακλασιασβιΤσαν |ΐ.έ το τρίτον 

^ς άκτΤνίί;; ( ^Μ^ )' •^•'ϊ^*^ δτι ή του δνυχος δίλει είναι ισΐ| 

|ί.έ τί)ν β.πιφβινειαν της ατράκτον ιτολλαπλασιασβ^ϊσαν ρ.β το τρί- 

*-Γον τ5ί< άκτΐνος• ή ίηφανβια της ατράκτου ιΐναι Ζση ρ.έ - - - 

- — ^^— • δτΕου.Τ βίναι δ άριθ[ί.ος τ©ν {ί.οιρ6ν του τοςου ΒΕ• δρα 

οΙΚΙ ^^ 

• ι * , ... 

^ ς-ερεδτης του δνυχος &ίλει είναι — ϋ — ;;δ*^"^'^'* -----. 


β '^ 3ΚθΟ* 


%9* \ ^οιχκΐΏάΗίΕ ^ ; ":?*ό' 


.*ί• * ■•ι»! 


. , *^Ρ0 ΒΛΗΜΑΤΑ^ 

•ΤΙρο^ληίΐΛ είναι ζίιτηρα το Ό-τυοΤον «^οέϊΤδϊ λίσίν. Διά Λι^ 
»3^δ '^ρ,βνων ϊ| γνςΰ«Γ^&ν τοΟ ι:ραβλ'ί)[ΐΛΤο< ^ '7ΓρΓ<7ίΐ9ριίθ|χ.έν τα αίγνω- 
-στα ίΐ άτινοί συλλογί•σ(ίο3 % κϊχτασκιυτίς• Το 7:ρόολΐ)ΐι.;4 λίγετα; 
απροσϊώρι<ί'τον 1'5αν -ιτίιίεχδται διαφόρους λ ύσέΐς. ^ 

1• Νά ώρωαεν στ,μ,δϊύν «ί ώ'^ΐένον εξ "άλλου χατά η ί«*^ 
ίεί'ψενον ίίίς-ψιι* ^Ές-ω Δ {σχ-Τδ) τέ 5ί5ηρ-ίνον οτη^λβϊον καΐ 
^ΙΒ το δ:δο[λίνον ίιίςτ\!Λ• Αα[)ίβάνοντ8ς κέΓρον το Α καΐ ακτίνα 
ΛΒ^ καταγραφόταν «"ΐϊν -Κέριφέρειαν ΒΓΔΕ^ ίκαςσν σηαεϊον τνι- 
ιό.:Ηας λ63ΐ το τζ^οτι^ίγ ζ^ττί^-^ ίπηί^ Ιλα τα ^^ιιρία ^αϋί^^ι? 
ά'ί/ονν ΐσάκις ίχ τα3 Α (ζ 45)• . 

2 Να ίιαιρίσωρΛν ττ;ν βΙ^.ηβΤϊί ΑΒ (σχ^ *79^ εις ξχίχ^ [χ.έ« 
^τ. Ααρ.βάνοντες κ^ντρον το Β καΐ ακτίνα (^ιχροτίρα ν τη; ΑΒ» 
χαταγράφ<){Μν τά τόξα Τά*ί £Ζ* καΐ κέντρον το Α χαΐ ώκτΐνα 
ττ.ν ιδίαν, καταγρά<ρορ.βν καΐ τά Ηθ, ΙΚ• *Η ^βρο[ανη γρακ.μ)^ 
Οη διά'τ&ν &^(ΐ5ί:υν δ«θϋ τά τοςα ταίίτΛ -χ'ίίλνονται βίτά δ>» 
ίεαφίΐ ζ^> ΑΒ ει; το <ΠΊ{ί.:Ιον £ εΙ; δ6θ ίσχ ρ.ίρη• 

Τζϊδντίί έπειδ/ι τά σηρϊα Ο χαΐ Π ά7:ίχ^\ίν ϊσχλίς ζζ "ΐ^ 
αχ:ρ:ον*Α και Β, άνίικουν εκ την υψουρ.ε5ΐί»ν κάθβτον εις τβ ρξ- 
.σον τή; ΑΒ (^10^ II )" καΐ βπειδ)] ιιροσε'τι ίκ δύο δεδ/>{ζ.ένων 
0η[χεί.«)ν [χ,ίζν ρ-ίντίν κάΟόΤον δυνάρΟα νά φέρωρ^ν (§ 6 % συνά- 
γορ,εν 2τι ή 03 είναι ή Ιδία κχθετος» καΐ τίανει τ)ιν ΑΒ εΙς δάο 
Ρίτα ι^ερη Α51 καΐ Β^. Διά της αυτής κατασκ^νγί!: δϋνά[Χ2βα να 
ί:αιρέσα)[Λ8ν κάθε ?αισυ Α3 και Β2 ει; δ6ο^Γ(ΐα ι^ίρη• κατ" αΐ• 
τον τον τρόπον υποδ ιαιροΟ[Λεν τ)ιν εΙδ^ΐΛν εις τ^σσαρα, οκτώ, δί- 
καίξ, κτλ. ίσα (χε'ρη• 

3. Νά συρωμεν £ς ίνος. στ,μ,ει ϋ |Λΐαν κάβ?τον ιτί τίνος διδο- 
ρ.δ.η; ευδ ίζς. -'Εάν το δεδσμί^ον ση[ί.ίίον Ε (<τχ••79) ν»ναι 6::& 
της δ2δθ[ΐίνης γρα(ΐ[Αη; ΑΒ, λα[λβάνθ[ΐδν δ6ο άλλα σηρ-εΐα ΑκαΙ 
Β Ιτάκις «::ίχοντα εκ το2 Ε» ϊπιιτα τά ^ηι^Τα ταντα ώ; κίν^ 


Ι^ρ», ί£^ κοτΫβγ^αφοΙΛδν τύξα κύκλων ώς εκ το τροΐιγούρ.δνονχρέ- 

15λιιρ.α• ή 031 ρίναι ί| ζητορμ,^ντι λάββτος• 

?£άν το ^εύο(ίένον σηαείον Θ ενρισκετοκ ^ω τή< ^€ί0|£ενη^ 

'γρα{ζ.(<.Υΐς αΒ* λοί{ΐβάναρ.εν τέ σή[«ϊον ϊΓΟΪτο χ6; κεντρον*» και {ΐέ 

ώκτϊνα αρκετά ργάλην γράφορν το 'τόξον ΑΒ το τερον ττ,ν 
ίΒ^ύίΛνην γρα}ΐ[ί.ί|ν εΙς ίύο 'ση^αια Λ ^αΐ Β• Ααρ-βάνορεν τα «τμ 
{ΐόϊα Α καΐ Β ^κ κίντρα^ κατοίγρά<ρ•[Α€ν τα τέςα ΕΖ, ΙΚ^ καΙ 
>ιά τ6ν ση^ι^βίωνΟ και Π φε'ραμεν τλν ΟΠ αάθετον έχΐ της αΒ^ 

-«ποίεικνι/οριβνΤϊν «κ το5 '7:ροηγοϋ{;ιένο« τζροσίίιρ.ατος. 

4• Να εδρωξαν ση(αΙόν τι «τίΓ^χον Ικ τίνος ίίϊορΛνη; είδζίας 

"^ατά δεδθ{Λενον ίηίςη|ί.α• *ϊ:ς•ω ^IΒ£σχ**8Π] ή δεϊομε'ντι γρα[Λ- 
|ΐ)ΐ ί'Τϋΐ της Οποίας έκλεγοριεν ίόο ση»/.εΐα τα Α και Β, εΐ^ τα 
διτοΤα υψόνο^ιεν τάς καίετους ΒΓ^ ΑΑ ^ ττροβ• 3 ]' £άν £π* 
"Τδν ίϋο τούτων γραρ-|ΐ€)ν ^αβωρν τα ^ας-ήριατα ΒΕ ι ΑΖ Γ<τα 
|ίΙ το ίείοΐιΐένον ίίεάς-ημ-α^ είνα; ιρανερον οτι χ ΖΕ £ε'λει είναι 
Ίίαράλληλος άς τϊιν ΑΒ ( ^ 25 \ καΐ υ\α τϊ^ς τα ση^^ϊα γε- 
λούν άτΑγη («άκκζ εκ της ΑΒ ( ^ 24 .)♦ 

5. Να <ριίρω[£εν £ξ ένος θόδορ-ενου σηριου ρ,ίαν χαράλλν,λον 
«Ις δε&ο{ΐ.ένην τινά εΐιθεϊάν• Το 'ττρόβλτι^Αα τούτο λύεται είλ,όλω^ 
«4ια το5 §25^ και τοδ τετάρτου -ττροβλίίξΑατος• 

6. Να κατασκεϋάσ&>ρν ψίαν γωνίαν Γστιν γ.ί άλλην 8ε8ο- 
5/.ένην^ "Ες-ω ΒαΓ ( σχ• δΐ) ή Λείοΐί-έντιγωνία• Ααρβάνορ-ΐν κβν- 
^ρον το Α^ και ακτίνα έποίανδίΐ'ϊΓοτε ^ ααταγράφορ.εν τδ τόςον 
3Γ καΐ φέρορν τ})ν χορίίιν ΓΒ• λα{ΐ.βάνθ|χεν Τίδη κίντρον το ση- 
•ρΈον Δ της "^ραγ.^ηίς δε\ καΐ {'.έ τ?3ν Ιίίαν άκτΤίνα καταγρά- 
φ.ο(ΐ8ν >Γο άπροσδιόριςον τύςον ΕΖ, ϊχειτα το σημ,εΐον Ε •> καΐ 
ακτίνας Γσην {ΐ1 τ)^ν χορίίιν ΒΓ• κατα^ράφοίΛεν εν τοξον το ύ- 
ίτοϊ^ν τέανει τδ τρ&τον εις τδ Ζ•» καΐ 5ρε'ρο|ΐεν τέλος ττ.ν ΑΖ• 
*Η γωνία Ζ ΔΕ θέλει είναι ή ζητσορνη• Τωόντι εις τά δύο τρί* 
γωνοί ΑΒΓ, ΔΕΖ αί χορδαΐ ΒΓ^ ΖΕ είναι Γσαι^ ί'ττειδη τά τδ* 

,ξα αίιτών είναι ισα, καΐ ίι άκτίς ΑΒ5=ΔΕ• άρα ή γωνία ΕΔΖ ι 

είναι «τη |ΐ4 την ΒαΓ ( ^ 99, 56 )• ι 

3• Νά δΐΛΐρ8σω{£εν [/.ίο^ν γωνίαν η ϊν τδξον εις ϊύο Γσα ι*.*-* ί 


^1^ .%τοιχβιο&ιω; 

ψα• Δί5 να ϊιαιριί^«δν τΐ^ν γωνίαν, λα^ιβάνορ,Εν τ5ιν ν,ψ)^ 
αυτής Αώί κίντρον (νχ•.8^)• καταγρώφο;Α<ν δππιονϊίιιι:οτ* τό-Λ 
ξον^ χαΐ φέρορν την χορίων ΒΓ. Ή ({>4ρο(Α8νΐί κάΟίΤος ΑΔ ΐςς 
τ4 μέσον τ^ς χορδ'Λδ ' -ίιαιρ^ Λν γωνίαν βΐ^ Ιΐι» Γσα :ρε ρ'* - ' ^ 
( ^ 50 )« ί«ιϊ)ΐ τά τρίγωνα ΒαΟ, ΓδΟ εϊνατι ϊσα» ίίότ* εχοιιιτ 

Διά της κατα^χβοη; τα6τιας ϊιαιρώται σογχρδι^ως κ«1 το τ»- 

ξαν βΐ; δ&ο ϊ^α ρ-έρη ( § ^ )• 

*Εάν ίϊ ν«νςα ΒΚΔ ( σγ^ 38 ) Ύΐτον 5€βντρικ4, ίιά να κατά-. 
€Γ.αϋάσω{ί.6ν άλλην γ^ώνίΛV ϊσ^ν ρ το ίΐ{)^ισρ αυΓη;, άρκίτον ητον 
νί λά6ω(ί.ιν το ση{ί.€Τον Κ •ώς κβντρον^ καΐ να γράψοΜρν |ΐ.ίαη^ 
ίΤίριφίρί.ιαν• Πάσα γω^'α ΒαΔ εγγεγραμ.ΐί.1νη ^ δίλεε ιίναι το ?!-• 
αισυ τνκ Κ, ίχηίτ» ?χβι {λέτρον το ?,Μ.ισϋ το^τόςΛ^ ΒΔ (^-^^β)*- 
8. Δί>θοΐ^ων των 5ύο γωνιδν βνος τρ4γό:νοϋ νά ι&ρ»)[ί^ν τίιν 
τρίτην αΙ τρδΤςτοϋ τριγώνου γωνίΛΐ (ΓχτιρΛτίζπϋν πάντοτε ίυο 
7»νΐΛς όρ6άς (5*^^)' ^^'ίσαυτως το κε<ράλαιον ολίι»ν τ«ν οχη|ΐα- 
τιζοχένων γωνιών έκ πολ7ν6ν«λαγίίβ)ν τΒμνουσ&ν «ΙΟβϊάν Τ6να είςεν 
κοι το αί/το <πΐ{ί.ιϊον5 είναί ίχτον «.ί δϋσ-γτηίας δρδάς ( § Π )* 
^ρα εάν 'τύρω^ί.βν την γραρ.[Λ}ιν ΓΔ ( σχ• 5 ), και κατασκευάσΐιΗ 
^εν )υο γ;0νια; ΑΒΓ^ ΑΒ£ Ισα; \ίί τάς ίυο ^κ^ορνας» εινα& φα-* 
νερον δτι. ίι ΕΒΔ £έλει είναι η τρίτη γωνία το3 τριγώνου. 

9• Δοθεισών τ6ν τριών «λιυρΰν ίνος τριγώνου να >:ατα- 
^κευάσω^^εν το τρίγωνον Σ6ρορ.εν κατά χρδτον τ)ιν γρα^ιρ-ϊν 
ΑΒ ( σ;/. 83 ) Γσην [λέ (ΐίαν τ&ν ί€δο[ίένων ΐϋλευρ&ν λα|ΐ.βά« 
^οντβί Ιττε^τα κέντρύν το Α καΐ ακτίνα ϊστίν γΑ τίιν ίευτβραν 
•τελευράν ΑΓ, γράφορΛν εν ρ.ικρον τέζον {ΐετά ταϋτα κε'ντρβν τ4 
Β ^Ι αχτίνα Εσην [λέ τί)ν τρί'την -ίτλευράν, γράφθ|ΐ£ν και λεύ- 
τερο ν τόςον το όίΓοϊον τέ[/.ν«ι το τυρωτον εις το ση[ΐ.εΐο*' Γ• ΒΑΓ 
.είναι λοιχον του ζητου{Αενον τρίγωνον. 

10• Δοθεισών ίυο ττΧευρ^ν και τη; -ττεριεχο^ιενης γωνίας νί 
κατασκ8υάσω[ΐ«ν το τρίγωνον (§^9)• Ε.Ι; το ίκρον Α - -^^ 
ί ογ• ^3 ) τη; γραμμή; ΑΒ κατασκευάζαμε ν μίαν γωνίαν ίσην μέ 
^τ5ιν Ιείομε'νην κ^^Ι έπειδ)} γνωρίζομεν τά ^ιίρςη ΑΒ ^ ΑΓ <% 
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«ΤΐΕϋ^&ν-» φΙρο[ϋν £χ τ&ν άκρων βώτδν τίΐν γρα{ΐ.ρ.ην ΒΓ, χάΚ εν 
* χο[«ν το τρΙ*ρινον•- * • ' 

11•. Λο6«ίσ€)ν ίύη γα>νι€)ν καΐ της χροσ3»ψ§ϊ^η; τελεορδς^ 
>« καταβτχΛοασωρν το τρίγ«νον.' Σύρο^ιεν τ)ιν ΑΒ ^ σχ* ?3ΐ ?- 
βην («.Ε Τ7;ν δίϊσρ,ίντιν ^λευράν. Ει^ τα σ7ϊ[Λ6Τα ΒκάΙ Γ ττ,ςγραρ.- 
ρτϊς ταύτης καταακ•ράζθ[«ν τάς γωνίας ΒαΓ, αΒΓ ίσας ρ.ί τάς 
ίέ5ορ.8να;' αϊ δάπ γρα[Λ[ΛαΙ ΑΓ, ΒΓ τέρβ^ιεναι εΙς το Γ ογτ\^α^ ^ 
τιζ^οϋν το ζητοώ^ιενον τρίγ'«)νον. 

12» Να κατασκβνάσωρ,εν ρ,ίαν γωνίαν Γσην |ζ.4 το κεφάλαιο* 
τ&ν ϊύο.γωνιδ)•• ίνςς τρεγ^νοΐλ• Πρδς το3το ίέν Είνακ ά^άV:^η να 
γΐίωρίξα;[«ν την τΐι*.ην Ικάς-ης των γωνιών του τριγώνου• διίτι 6- 
«ν«1ς το τρίγωνον ΑΒΓ ( σχ« 22 ) ^ρ^δxτείν^ί)^ι6ν [λίαν τών τϊΧΐϋρών 
ΒΓ τγι; ίννρ'ςΌϋ γωνίζς αΓΒ, ίι έκτος γωνία αΓΘ του τρ^γ'» λ*** 
Ο 3β) δ^^^ ή ζητοι>^48νηι κα&ως καΐ ή κατά κ'^ρυφίΐν 

'^οτλ,/ΒΓΐ^ 

13• Δν^Βίίίης της υ-ϊΤοτΕΐνοδ^ης χαΐ μίίς ι:>ΐϋρας ίνος δρθ(>- 
'γωηοο τρι^άνον^ νί κατα(τκεϋάσωρΑν'το• τρίγωνον. ΈίϊΙ της 
άτυροσϊίορίςου γραμ.(^ιής ΑΒ ( σχ• 84) λα[ΐ.βάνο(ί.Εν δύο σηΐΛδΤα 
Α και Β αττέχσντα {«ταξύ των δσον είναι τ4 [χ.ήκος της θ&δορ-έ"• 
>η; ΐΕλευρδς* υψόνο[Λ8ν εΙς το άκρον Α τίίν κάθετον αΓ^ >α|λβα- 
νο{]ΐ|ν κέντρον το Β κςιΐ ακτίνα Γσην (ΐ1 τ)ιν Ϊδίορ-Ινην ίίίτοτίίνοϋ•• 
^αν^ γράφθ|Λεν ?ν τδζον^ το δχοιον τέρει την ΑΓ εΙς ?ν ^ηΐαίο^ 
Γ» καΐ ίχορν το ζητού^^ενον δρθύγώνιον τρίγωνον ΑΒΓ, 

|4• Να φίρω(ΐ8ν εκ τβΟ (ίτρίίοϋ Α της καδί^υ ΑΔ ίπε 
τ?ι; ΒΓ ( σχ• 24 ) δύο ιΛαγι'ας Γσα;. Ααρ.βανο[ΐ£ν δύο (τηΓίεΤα 
Γ καΐ Β άιτε/οντα οσάκις ίχ το3 Δ οπού ή κάθετος τίρει την 
ΒΓ, ενδνηρν τα ση|χιΤα ταϋίτα {ΐε τό σηαβΤον Α της κάδέτοί; % 
γΛί ϊχο[ϋ.εν τας δύο ισας τλαγίας ΑΒ καΐ ΑΓ ( ^ 38 ). 

15• Δοβείσης \ΐί&ζ γωνίας ένίς παρΛλληλογράιχιιου * καΐ τ6^ν 

αλεύρων τ&ν «ερ£λαρ.βανου<ι(ον αΐ^την ^ νά κατα(Γκιυάσω(ΐεν το 'ττα"* 

" ραλληλόγρααρν• *Επί τίνος ά:Γροσδιορίς-οϋ γρα^λρ,ης λα[ΐβανο[«« 

τά <ηΐ[ΐεϊα ΑκαΐΒ Γσχ• 85 ) άιτίχοντα (ΐ^το^ςύ. τ&ιν διτον ε1ν<ϊί 

€9 ((.ηΐρος ι&ιας τβ;^ δ&δο^(.ίν«>ν πλενρ^^ν^ΜΤασκβί^άζοαεν |:;ειι:αα; 


'ί '•• 




Ι5β ΣΤΟΜΕΤβΔΪΣ 

το Α τίιν γωνίαν ΒΑΛ Χ<τη* ψ% τί^ν δέίορνην γ,ονίαν» λαιιβά* 
νομ,δν χβνΓρον το ίϊιον τοϋττα σηρ^ον καΐ ά%τίν<ι την ϊ^υτέραι^ 
.2εδ3αένΐί^ν ιελδυράν^ καΐ καταγράφοριεν ?ν ^ον τδ όποιον ^ροσ- 
4ιορίζ3ΐ ΤΟ υί»ος τήςχλίυρας αΔ• φίροξίεν ί^^ιτα την ΔΓ ιταράλ^ 
Ληλον ίΐ; τίιν ΑΒί καΐ τλν ΒΓ εΙς την ΑΔ , αί^κνβς τίροντοί 
«1; τ/,ν χορυφ^ν τη: γ»νίας Γ, καΐ 0(1 ότιηΐαι ά.κοτ£λο5ίν το τ;»-^ 
^(ΐλλΛλόγραιτρ,ον ( ^. 39* 40- )• 

Έαν η ί53θ|ΐ,€νη γΛ»ία ?^ναι όρ&^»τδ σχτίαα είναι δ9θνγώνίον*• 
ΐ(2ν ααΐ α: ιτλινραΐ ί^χι* τ^τράγοανον εάν αϊ [χ,η προσκ^ί^νας. 
γ^ι>νία( ^ναι Ια%ί ανά )άο^ καΙ ολακ αί/πλεαραΐ, Ισαι* ^δρ,βος * «- 

16 Να εδρωαεν τ5ϊν τί(Αν ρ.ί4ς γωνίας ίνος κανονικοί! ιτολι^ι-• 
γύνοϋ• Δ(ακρο3^ν το πολύγβνον το;ίτο βίς τόσα τρίγ-ονα δσας; 
πλευρά; εχβΕ ρΐον δύο ( §42)• άΐϊ4 το κβφάλ'αιον όλων τδ>ν 
γωνιών τ6ν τρβνώι^ιν τοί^&ων (5 36) άφα«ροί{«ν τέσααρα; γωνι- 
.«; *ρθχ;• ίίαιρο5{αν το κατάλοιτϊον διά το3 άριθρδ τδν γ'ονι&ι^ 
?| τ€^ν τ^λευρίάν το3 ΐίολϋγάνου^ καΐ το πηλίκον δέλβι «ιναι ϊβ 

,-τιρ [ΐιας τ&ν γ^ονι&ν ( § 43 )• 

η. Να προ^/ϊωρίσ ο^ιεν τϊιν τψ)ιν ττί; ίκτος γωνίας ένοςπο— 
!?^ϋγώνοϋ^ Ή έκτος γω^ία ι:ροσθετχ)«.ένη εΙς την ίντος το5 -ττολα-^ 

-γώνοϋ ί β'γημ.ατίζει ί6ο γωνίδες άρθάς• ΐάν λοιπόν . άφαιρέσο){ζ.ε)^ 
•-την $ντ4ς γωνίχν άχο $ύο όρθάς» ιυρίτκορν ΤΓ<ν τψίιν τη; ίκ- 
•*Γος γονίας τοΟ -πολϋγί^νον Γ ^ 44• ^' είςε&ρ^ρν ίΙ οτι το κε- 
^;άλ.α(ον όλων τ&ν εκτός γωνιδν ί νός -πολυγώνου Ισοδταί (αΙ τε<τ- 
«αρχς γωνία; όρθάς. 

13 Να εδρωι^εν ?ν σην,ρΤον Κ άιτίγον Ισχκις εκτριδν ίΐ5ι ε :' 

, «υΟπας (τηιΐΗϊϊν Α* Δ•» Β [σχ• 32]|• Έαν ενώσωρ,εν τα *ηα«2α 
ταντα ίιά τδν 6ΐΛειδ>ν ΑΔ, ΒΔ, καΐ «Ις το (χίσον αυτών ύψώ- 

, «ω{χ.£ν τας καθέτους Κ&•» Κβ, το σι^αβΐον Κ .^έλει είναι το ζη-•^ 

' -τουρνον (^ ^ 5£"1. .. 

» Δια της Ιίία; χαταΜευη; λυο{ΐεν τα ϊύο ακόλουθα ιτρο^λη- 

• (ΐαζκχ* Να «υρω|αν το κέντρου Ινος κύϊολου η ενός δε^οι^ένου ^ο 
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19• Να τ:6ρ.γράφω(ΐίν είς' ?>€δθ{ΐ«νον 'Τρίγωνον ρ.ί3ίν τ.ιρκξί^ 
ρ€ΐαν. Έττεεϊίΐ 3υνά[ΐεθα ιτάντβτβ •£κ τ&ν τριδν .κορυ<(;δ)ν ενός» 
τριγώνου νά φερβαρ,βν {ΐίαν ΐΓίρ^φΙρβϋαν^ το 7τράβ^τι{ί.α τουτο βι- 
να» το αοτδ ιιί το «νωτβρω• *Όταν το τριγ'^ονον ^ναι όξειγώνίον ♦ 
-τάχίντρόν ττ»; 'τζ^ριψρήζΧζ εΤναι έντο; το3 τρίγωνη^• όταν όρθο- 
γώνιον» Είς.το ίασον τήςν&ποτεινοώτης• ζταν >ί ά[Αβ7.ΐίγώνιον> ε- 

, ξω τοδ τρίγωνου.* * 

20• Ει; ί6δθ[/.ένον σημείπν της ^«ριφΒρείοζ κύκλου τίνος νά 

. Φε'ρίι)|ΐ.€ν ι^ίαν έφοηττορίνην ^Είς τέ δβ5ορ.βνςν στϊρ.?ϊον Γσχ. 3θ1 
Ν φερωίΑεν τ>,ν ακτίνα ΚΝι την άποιαν επεκτείνε [Λεν εςω τκ τυ^- 

. ριφερεύχ; κατά ^^^^{Λα ί<τον ρ-ί την ΚΝ•"ί) ί4 ε1; το μέσον αυ- 

, της Ν υψούμενη κάθετος ΛΝ δίλΐι.εΐναι. ίιζητουρένη εφαΐϋτσρί- 

21' Έ^ 1*^0^ 5εϊορβ''>υ -σηρείου Λ ίκτος της ί:?'ρι<ρερη';:ς νά 
<ρίρ?;^μ«ν ρχαν ίφαιττομίνην εις ταυτήν τίινι?6ρι^ίρειαν•.*Ε*ύνϋρεν 
τΰ ση{ΛεΤον Α,ρ-ί το χβντρον της ιτεριφερδίας ίια της βοΟείας ΚΑ* 

. λαρ-βάνομεν κβντρον το (χ.«σον Ο τϊς ευδίίας ταίίτιΐς κάΙ άκτΤνα 
^ν ΟΚ,. καΐ χαταγράφο(£€ν δευτιραν 'ΐ^εριφέρειαν* ένύνορεν ιά 

. σηρ.&7α Ν καΐ 11 * οτοΐί αίδτη τί|ΐνβι την «ρ<1>την ρε το ίε5ο{Λ^νον 

ΛϊρίΤον Α^ καΐ ίχο|ΐ.εν τάς δύο είβειας ΑΜ, ΑΝ-» δΐ «δν ^υέτα6 
το ττρββληρια• 

22• Νάκατασχΐοά^ωρίν ^ιίαν γ&))ΐίάν δρ6ίιν• Μί ακτίνα ότΌΐαν- 
ϊίίχοτε καταγρώφο|αν ρ,ίαν ιτεριιρίρειαν εΙς την όπο&'α^ φεοαρυεν 
{λίχν διάρτρον εΙς το [/.έίίΟν ταύτης {ϊψόνθ[ΐι«ν αλλην καβετ^ν, 
<Γχηρατί;ουσαν γ,ί τ/ιν ττρώτην γωνίας ρρθάς ( 5 56 .)• ϊι διαιρου- 
. (ΐίν τίιν περίφίρειαν εις τίσσαρα γ-ίρχ^ και εκ 'ίδν τΐϋσχρ^ τού- 
των σημείων φέρορν διαμέτρους. 

23. Να εΙ;ρα)μΕν το έμβαύον Ινος έρθογω^ίον 9) ίνος ταραλ-* 
ληλογράμμοο. Έαν ίι ράσις ίναι ιση με 15 μ^τρα, καΐ το δ- 
ψος μΙ Τ * το .ίν&(ώ(Χ)β του ορδογχονίου δελει είναι ϊσην με 1δΧ!7 * 
.5ΐ .105 τετραγωνικά μέτρα^ ΓΛ 65 Ί• „.^ χ 


Ιβθ ΧτΌΙΧΧΙύΑΐίΈ 

' 9Λ. Να Λ^ι^ΐ^ 'ίτ^ν βπιφ^νιιιαν" αγροί τινο«ς Γ'^ζοντος <ηΐ^(^ 
^Λ «ΐΕχν^νίς^ν χαΐ ίυναγ,Ι'^υ ν« ίι%\,^\ίη ιΐς ίν ^/^βογών^ν 9- |ι^ 
ΐΓαραλλΛλόγρα|4.αον» ϊν τρίγωνον' κοά Γι> τρ^πίζιον,^ Ή βάβ^^^παΐ 
το ϋψο; τ©5 άρΟητ-Ληβϋ ιίναι 16 χχΐ 9 γΜτρα* τβα «α/>άλλτϊλβ^ 
γοάρ-ρυ 21 καΐ 30" το3 τρι-^ώνον ^Τ 3«αΙ 14* το3 ^ τρβ^;»- 
ζς»ϋ το {λίν δψος εΐχΛΐ 4 3ίαΙ το ίιρ,ώθροισμΛ τδ^ν ΐΓβρ«λλ{ιλοιί^ 
βάσεων τβο η ( 5 65, 69 )• Έάν ^«γαρκύσωρν τίς ίχιφαΐΡΐίβΓ 
τΰώτχ;) ώρίσχρ[αν οτ& ή ί-ττιφάννια το& ορθογωνίου Ιγ^,ι Ι%Β (ΐΙ- 
τρχ τιτραγωνιχά 9 630 ^ 189, χαΐ 68 ή το!/παραλλΐ)λ^ρβΙ(ΐ(ΐιοιι*^ 
«Γο5 τρβγώνοο καΙ τοδ τραττίζίηι- αθροίζοντΕς τά «ξαγ&(χ.€να ταυ^ 
τα ώρινκο^αν δτι ^ ολτι <«ιφάν«ιοι {χβι ΙΟϋΙ^ {ΐίτρα τετραγωνκ-» 

25* Νά Ίζροσϋ ίορίσοί^ την ί^ιφάν&ίαν ίνος χοενονεχοί τεο^ι» 
^ϋγώικ>υ• Τ4 ιεολύγιβνον ΙχΜ 1& «λ•ϋρά«• έκάςη τδν ομοίων Ι^ 
^21 5 γίτρχ• το ιχ τοδ χιντρου προς τό (ίίσον (χ.ι£ς τ^^ν ιτλιύ• 

990 «τ^γωνιχά |£<τρ« ( ^ ^0 )• 

26. Νά β&ρωμβν τ)ιν επ(^ά)«ια9 τ«5 χυκλβκ τΐ)3 όττοίοι/ γν%τ• 
^ίζο^βν τ^ιν 9•ρ&φ€ρβκάν χαΐ τ)ιν άχτΐνιχ• ^£άν {τ περιφέρεια ^ 
>α( ίστ) (ΐί 50 («.έτρα χαΐ 265 υποχιλι2(ατρα ^ χαΐ & |ΐ.ετρύΤ {| 
άίςτίς•» ή επιφίνειιΐ τιν &ελει εΐνκι 201 τετραγο^νηιά ι&έτρΑ -- 

(511)• 

2Τ• Δβθίντος το5 τδξου ένος τιγιως χαΐ τ9ίς αχτΤνοζ» νί 

«ΐΓροσ2(ορισω{ΐ.εν τ^ν ί%ί(^άηίά$ Τ60[• Έαν υΐΐοθε'^)(ΐεν Ο'ί'ΐ τότό• 

ξον τον τορ.εΜ( είνα: το ^ τήίπρθί,γοϋρ.βνηςπ£ριφ?ρείας» τί [τί-' 

« τρον της επιφανείας το5 το^ε•>ς Βελει είναι περίπου 40 τετρακ* 

γωνεχά ^^ιίτρα ( ^ ΠΙ )• 

28•* Να $£αιρε(7»(Μν ίεί^ορ,ίνην τενα γρα{ΐ.ρί»ν εΐ; δσα^ίιπο- 
-Γ£ Γσα μίρη. Έαν π.χ• ζητίται να ίιαιρεσ&)[)ΐεν εΐ^ πίντε ρ.ε|ρΐ| 
^9 γρ«ρ-ρν Οβ ( βγ. Ι«6 )ί Η τί»ϋ ίκροϋ Ο φίροΐ^εν τ>ιν ά- 
'ϊ^ϊριίριςον εΙΛέϊαν ΟΒ, χαΐ λ«(£βάνοντες το >ι«ς•ηρ.α ΟΑ δσονίϊι- 
«οτε^ το φερο{ί.6ν πεντάκις *πΙ της ΟΒ εις το Γ•» Δ/Ε•» Β. *ΕίΌ• 

>ο[ΐ*ν τό τΛδντΛϊον ηγΛι>^ Β {ΐ4. ϊν .ίκρον φι .φίργεν^ ϊ'κ««'* 
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•!\ν ΑΓ ^αράΙΙτΑον ύζ τ)ιν Β^, καΐ εχορβν τίϊν,ΟΓτο χψ-πτοι^ 
|ΐΙρος της Οβ• Φερο/τβ^ τίιν ΟΙ πεντάκκ Ιΐώ-της Ο^-» ^(ροϋ|ΐ£» 
ίπώτην 6Κ «έντε ίσα {ί.ίρη•- διότι* ΙιεηίΟϊ αΐ ττλζυρχΐ ΛΙ καΐ 
*βΒ βιναι -παράλληλοι * ΟΒ* οοαΐ Οβ τί^νοντμι άνβλόγως εΐ; το 
Α καΐ Ι• αλλά η ΟΑ είναι το %έψκτον ττκ ΟΒ» 2θ£ν και ί 
ΟΙ είναι το πεαπτον της Οβ^• ( ^ Πδ^ Ί3 )^ 

29. Νί $ιαιρ8(Γω^ξν γρα{ζ.[χ.ίιν τίνα ιΐς (ϊ^ίρη ανάλογα ρ.Ι 5ε>τ 
ίο^ένας γρα(ί.ίλά;• "Ες-ω ΑΒ ( σχ• 81 ) ή γραρ.[/.)ι τ);ν 6«ϊνθία7 
ίίίΐτειται να ^ιαιρίσω^ι^εν εΙς [ΐ/ρη ανάλογα ^;.έ τάς τρε'Ζς γραυ- 
^χς Χί φ-ι Ζ- Έκ τοδ άκρου Α φ•ρο{/.εν τίιν ά«εριορις•ν γραι^* 
1^33 ν αΓ^ και λαρ^βάνομν ίιτ^ αυτής ΑΔ=:Χ, ΔΕ=Ψ* ΕΓε=7-• έ. 
>6ν•{ΐ6ν τά ίκρα Ρ και Β--» φε'ροριεν έκ τδ»ν (7η{λείων Α καΐ Ε Τ(ίβ 
ΑΗί Εβ παράλληλους εΙς την ΓΒ, και λεγορν οτι ί) ΑΒ ϋιαι<ίτ 
(ΐίθη εΙς τά σηξαΤα Η, β, Β εις αε'ρη ανάλογα \ίί τάς 3£δ•(ΐένοι^ 
γ,ρα^ιιριάς Χ, Φ,Ζ• ίιίτι^ β^εΛί) αΐ γραρ.(ΐαΙ ΛΗ^ Εβ, ΓΒ είνα* 
ίταράλληλοι^ ϊγογ^ν τά; ά;•ί3ΐλογίας ( ^ 12-» Τ3 ) 

ΔΔ: ΔΕ:: ΑΙΙ: Ηβ• ΔΕ: ΕΓ:: ΠΘ: Βθ* 
«λλά αΐ γρα(]ΐ|ΐ.αι ΑΔ.9 ΔΕ,ΕΓ είναι ϊσζι ]ΐί τάς Χ^ Ψ' Ζ• ο• 
Αΐν αΐ ΑΗ'9 ΗΘ; ΘΒ είναι ανάλογοι ρ.*• αυτά;• 

3θ• Να 8δρω{Λ3ν [ΐίαν τετάρτην άνάλογον ^ε τρεις ϊίδο{^δνα«. 
γρα|Λ(Αάς. '^^Ες-ωσαν Χ•> Ψ,.Ζ ((ΐχ; δΤ ) αΐ τρεις δ£Ϊθ{ΐι«ναι γρα^ι- 
|<Λί• <;ύρ3ΐ(£ν τίιν ά^βριόριςην* γρα^ί:ριν ΑΓ» καΐ εις το ση{Λ6ΐί!^ 
Α κατασκ&νάζορν όποιανδί^ττοτε γωνίαν την ΒΑΓ. ΈτιΙ τί; ΑΓ 
λα{^βάνθ(ΐ.εν ΑΕ=Ζι αδ=Ψ9 καΐ δΐτΙ τϋς Α5, Αβ=Χ• ε>όνορ.ε^ 
«τά πημ^εια Ε καΐ Θ, <ρε'ρο[Λεν τ^ν ΔΗ χαράλληλον *1< την ΕΘ 
και εχορν τϊιν άναλ^γίαν Α£: ΑΔ:: ΑΘ: ΑΗ, ϊεά τίς οττοι^; 
.γν•ΰριζθ}/.εν ά^Λε^ως οτι αΗ είναι η ζητοϋ[ΐένη γρα^^ρ -> εττειϊη οΐ 
^ρεις πρδτοί οροί της άνα?νογίας είνα: ϊσοι [ΐέ •χά; τρεις δ&δ•ρέ- 
>ας γρα^ίαάς [^ Τ2, 15 ]*• 

31. Να εδροα^ΛΡ.ν [ΐίς&ν γραιψίϊν ή όποια νά ενη Τΐρος αλλην 
Τρα^^ν• λόγον ς-ε-Οερον, -τ-χ• ώ« 3 ιιρος 2• "Ες-ω ΑΒ η δίδομε'- 
^'η γρα{ί.{ΐη ( €χ• 88 )• ^ε^θ[/.ε)Λ τάς δί^ο γρα('.Γ.ά< ΙΔ^ ΓΕ τΗ^νρ* 

Α 
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{£ί χα: 1*7:0 ό^οκΛνίίι^ητβ γωνίαν* ]|{αφ9υιχ.ιν την ΓΔ βΐς τρώε ϊϊτιΐ 

*ίΐΙ τϊί ΓΕ> Γβ=^ΑΒ9 (χύρο[ί£ν τίιν Βθ^ καΐ έκ τοδ σψξίου Α 
β8ρ•[ί.εν τΐιν ΔΕ «αράλλι^λον €Ϊ; τϊιν Ηβ• Έκ της κατασκεντ^; 
ταυττίί ( ^ Ίϊι Τ5 ) σι/νάγσ{^4ν τίιν αναλογιών ΓΗ;ΓΔ::ΓΘ;ΓΕ^ 
η δίΕοίχ') ίπβιίΐ} ΓΗ «ΐναι ιερός την ΓΔ καθώς 2 πρίς 3« τρέιτ3^ 
'ται εις 2: 3:: Γθ: ΓΕ• Αί γρα{ΐρ.05ΐ ?ναιπον Γθ» ΓΕ ιτ^ηρο^σΐν- 

ίΐς τα; ζητ€υαένας συνθηκα;* - 

32• Να κατασκ£ΐίάσω{ί.βν ΐν τρίγωιρον δροΕον {λ*" άλλο δ•2«- 

^ίνον του όΐϋ^ί^ι^ αΐ πλιυραΐ να Ι-/οαν ττρϊς τάς ι:λ?νράς τΛ 
ίίϊψενίν λόγον ςαδερόν "Εχβρν το τρίγων•ν ΑΒΓ [ σχ. 50 ]^ 
καΐ ζητείται να κατασκβυά^ΤΜί^βν άλλ• οριον γ."* αυτΚ '^'^ ό« 
-τΓοίοϋ αΐ 7:λει>ραΙ να ?ιναι «ρος τάς του Ίτρίοτου ώ? 3 ττρδςΐ• 
Έάν ίπεκτΗ'νω[ΐ«ν «περιρρις•*κ τάς «λεαράς ΑΕ κβΐ ΒΓ^ καΐ έ- 
τι της «ιτεκτάσεώς των λάβιορν τα ϊιαςίϊ[ί.ατα ΑΟ» ΔΕ Εσα ρ* 
το -ίρίΓον τ&ν «λευρών ΑΒ κοζΐ ΒΓι καΐ φβρωρν 5?»ιτα την 
ΟΕ -παράλληλων εις τ)|ν κλ«υράν ΑΓ ( α )•» καΐ την ΓΖ «αράλ- 

"^ηλον είτ τίιν ΑΒ-» το τρίγιανβν ΔΕΖ θίλβι είναι το ζητο6{ΐ.β- 
νον• Χωέντι^ εΓ3ο|Μν (^15) δτι «ίχαριεν τά< (αναλογίας 
ΑΒ: ΖΔ:: ΒΓ: ΔΕ* ΑΒ: ΖΔ:: ΑΓ: ΖΕ• ΒΓ: ΔΕ:: ΑΓ: ΖΕ^ 
εΙς τάς όιτοίχς ΔΖ•3ΚΑ0, ^ ^ \».1 τ4 τρίτον της ΑΒ• ΔΕί=Α-Β?• 
έΐ:γενί«>ς ί) τελευταία ϊίϊει ΖΕ^-^ΑΓ' δθβν οΕ τρβις «λιυραϊ 
το5 τριγώνου ΔΕΖ ('^ουν ι^ρίς τάς τρεις τον ΑΒΓ τον ζητούν 
|ΐενον Ιοτ/ον* τρςβίη τά τρίγ•ινα ταίίτα είναι ο(Μ)ΐα, ίπει^ »χβί^^ 
τάς δ(2.ολυγου; ιςλευράς παραλλΐιλους• 


( α ) Έχν είτΐ τη; έΐϊ:εκτά<η&ύς της ΑΒ λάβωρν την Αθ ΐσΡ 
{/-δ τδ τρίτον της ΑΒ, καΐ εκ το3 φηρκίου Ο <ρ6ρω{ΐεν την ΟΕ 
τταράλληλον εΙς την αΓ^ ή ΓΕ δέλει είναι το τρίτον της ΒΓ* 
ϊιδτι εκ τ&ν ό[λοίων τριγώνων ΑΒΓ, ΒΟΕ συνάγ•[Αεν τίιν ά»αλο- 
γίαν ΑΒ: ΑΟ:: ΒΓ: ΓΕ^ εΙς την δίΓοί», έιτειδη ίι' ΑΟ είναι τ» 
τοίτον της ΔΒι «ανάγεται δτι και ί1 ΓΕ εΤναι το τρίτον 'φ 


»τ• . -•τ• 


^ΜΙ-Λ"•" 


ίίΓοώι; αΙ ΐίλ$υραι νά Ιχουν ίίίορ.βναν τ^νά λόγβν -κρος τας ιτλιίΑ^ 

^άς του άλλου• "Ές-ω 1: 3 δ λδγβς τον όττοΤίον ^ερβ'ΐνβΒ ν« Ιχουν 

αί πλδΐίραΐ τ&ν ίύο ^ττολογώνων» Ζητοϋ^ιεν χατώ -ττρδτον {ΐίαν 

γρα|χρι}ϊν αβ ( ^• 52 ) ίχουσαν ιτρος τϊ;ν αΒ το> λογΰν 1: 3, «55* 

•ΓΛ τά 31 ΐΓρόολη{ΐΛ• ίττίίτα άλλην τινά βγ ϊχευσαν ιτρος τνΓϋ 

ΒΓ τον ε^ιον λη-βν-ι καΐ σχ-ηι^ατίζουσαν ρ.! την αβ γοονιοεν αβγ 

«σην {ΐ| τ); ν γωνών αΒ^ τοδ. &ίο|χίνοα πσλυγ&νου• ίςακ«λ•ϋ* 

ί•5(«ν ο5η•ω νά κατβγοάφωπεν τάς -πλευράς α^, 6γ, γίτ τ•υ•ζ•/Γ 

τουριενου -τΓολυγώνβυ^ &ι7β νά ίναι ιταράλληλοι καΐ ανάλογοι 

|ΐέ τάςιτλ^υράς ΑΒ» ΒΓ^ΓΔ* ?ως ©του νά σχηαατίσωρβν το 

ιτολδγιονον αβγίίζί τδ ότταΐον ιΤνατ το ζΊττου^ΐδνον, ίΐίβίϊΐϊ'α^ ^ρ- 

λόγοι αατοίϊ ΐϊλίδίροά ιΙϊ«ι τταράλληλοκ ν,ς τάς τοδ δε5θ{£.εν•υ » 

«αΐ '7Ε€ριΐϋλέον αΙ ιελευραΐ τον έτ4ς Εχουν τυρί; τάς τοα ίλλον 

^ν λδγον Ι: 3 |]^18]- 
. 34. Ζγιηΐται ρα ^ίρίΦερίΐα ίχουΐτα •:Γρδς άλλην 8{5?{Λένην 

τ4ν λόγον 1: 5• Έ«4ΐ>}| αΐ ττεριφε'ριεαι ιΐναι ρ-εταξύ τών.ώς αί 
ίκτινίς !| αΐ ίιά^ητροι ( ^ 19•)^ «Ρ^*^ ** ίίαφέσω^ιεν τίιν α- 
χτίνα τη- ίεϊορΛνΛ; ^εριφερίΐας ε;ς -πίντε Χσχ γ.ίρϊ^ καΐ νά λα»- 
€α>{ΐ.εν'εν τούταχν τΓον ρρδν ώς ακτίνα τίς ζητουρνίκ. '3!:εριφ€- 

35• Νά ίυρ«{/.ίν ρταςυ 56α 8έ.^οηδνον ^(Ό^χγ^Ιί)- £ϋν>' [» εστίν 
ίνάλογον. -ΕτωσΑ; ΑΔ καΐ ΒΔ ( σ^ζ. 53 ) αί ϊ6ο Χεδοι^Ινα^ 
γρατΛρ,αί• τρΟ(Γ0Ετοι^^δν τ^^ν {Λίαν κατί^ςιν τη; τ2λλη;η λα^^βάνο- 
1^6ν*το κ?φάλαϋον αυΓδ>ν ώ; ί ιάαετρον •» καΐ φ^ρη/,βν τ>.ν ττΓρε* 
€ΐρειαν ΑΓΒ. Ε\ς το σηιιεΐ^ν Δ . δ^ου αΐ ίιϊοιχίναι γρ^αασί έ.^ 
-δίνονται, δψόνοαέν την >:άΟιτον ΓΔ,.κίχι αδττι £έλει είναι ή [ΐί^ 
<Γη ζητοϋ|ΐενη άνάλο-;ο:^ ίιότι εάν ενώσορν τά σηα^Ια Α -/αϊ Β 
|Λέ το Γ ίιά τδν γραιζΐΛ(Γ>ν αΓ, ΒΓ, σ/ηματίζορ.πν τά 5ίο δρύ•^ 
-/ώνια τρίγωνα ΑΓΔ, ΒΓΔ ^ τά ύιτΛα ίί'5ουν την άναλογίαν - - 
(§80) ΑΔ: ΔΓ:: ΔΓ: ΒΔ, Ικ της 6π€ία; συνάγορ,εν ΓΔ^ί«ί 
ΑΔΧΒΔ• άλλ' αΐ ΑΔ. ΒΔ ιΐναι ο:ί ίδίο;/ε.::Ε ΤΡ^γ-ψ^^^' '^^'''*^ 
Δ]ρ ε!ναι ή [Λεση ρτα'ίυ αΙ'Τδν ά^ά^Λγ'.ΐΓ• 
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Δυνα^ί,Οχ καΐ αλΤίοί; να ίυρω^/.εν την ρ,ίσην άνάλογον• Ααιι. 
6άνο[Χον τίιν ιιιγαλτ.τίραν τ&ν γρα[λ{ΐ6ν, η τ/ιν ΑΒ ώ; 5ίά(ΐετρον• 

•^ατα ;ρά<ρο^^6¥ £τ/ αΐτης την τΕριφίρειαν, καΐ άρχόρνοι εκ τ•5 
βνιιΐου Α λαρ.βάνο(αν εττΐ τ/ί; ΛΒ τ4 (ΐίρος ΑΔ Γσον ρ-β τη/ ρ.£- 

-κρατβραν γρα[/.[Λί|ν• υψόνορν έΐς τ4 <Γη(ΐεΙον Δ την κάβετον ΓΔ% 
καΐ «κ τοδ Γ^ οτοϋ αύτη τίρ/βι τί)ν π^ρι^ρέοΐίαν^ φ6ρη[Λεν τάς 
'-^ρα^χ'/άί ΓΑί ΓΒ• *Η Ύρτψ)\ ΓΑ -ΛληρεΤ εΙς την ζητου^ιβ/ην 
συ '0/«κη;, επειδή Ιχο\ί.^ν τίιν άναλ^|^ίαν ΑΒ: ΑΓ:: ΑΓ: ΑΔ, η 
αΓ^=: ΑΒΧαΔ ( § 80 )^ ωσαύτως καΐ η ΒΓ είνβι [ΐενηανβλο- 
γ•: [ΐεταξύ ΑΒ καΐ ΒΔ. 

33. Ν* Λρ'ορν ^ίαν γραρΐ[χ.5ιν ίπΐ τηςδπβίας το κατα^τκίυα- 
ζόρ,ενον τετράγ»νον να νίναι Γσον {^1 το εττΐ 5ϋθ άλλων ίεδο^ένω* 
κατασκει;αζά{χ.ε;αν όρβογώνεον. Το ττρόβληΐλα τοϋτο είναι τβ αυτό 
γ.ί τδχροηγο&}Αένον• ί^ότι το δτ:1 της γ.ίσ'ίις άναλίτ^ου Δ Γ κατασκιυ- 
αζόαενον τετράγωνον είναι Γσον^ιε τδέυΐ τ«ν δύο δε3θ[ΐένων γρα|.•.- 
γ.ζ)¥ ΑΔ, ΒΔ κατασκευαζ''|«νον όρΟογώνιον, το όττοϊον ϊχει ρ- 
τρ.;ν ΑΔΧΒΔ• 

37• Να κατασκευάσω^/Λν εν όρθογώνιον^ γνωρίζοντες ΤΛ γινδ- 
{/.•νον καΙ το κ=<ράλαιον τίΰν δύο τυροσκειρ,ε'νων οΣ/τοδ 7:7αϋ()ών• 
Τΐ 'ί:ρυ«'5ληυι.α το3το λύιται άκέ|Αη δ;ά το5 -τϋροηγουΐλέν^υ• δίδτι 
€&ν ίττ: το3 κεοαλαιοϋ ΑΒ ( σχ• 89 ) τ&ν ιτροσκει^ιένων τγΧει;- 
ρ6ν το3 ορθογωνίου, καταγράψωμ-δν την ι^εριφίρειαν ΑΓΒ^ καΐ 
εΙς το άκρον α ύψώσωρ.εν ρ.ίζν κάΟέτον αΕ Γση^ γ^Ι τ^ν τζτ^^ 
γωνικην |!)ίζαν ταΟ δεδορνβυ γινομένου αδΧΒΔ > καΐ <?έρω[«ν 
εΓδετα εκ το3 ση;ιεάυ Ε ρ-ίαν χαράλληλον εις την γρα^ΐ{Μ|ν ΑΒ 
?'.ο; να σϋι/χτταντηση τΐΐν περιφέρίίαν εζς το Γ, ή κάθ.τος ΓΔ £6- 
λει δΓαιρβσε^ την ΑΒ εΙς δύο |Λε'ρη τα δχοΤα ^βλουσιν είναι α'' 
. ιύκ^.υ^τΧ το[! ζητοϋ|Λένου όρΟςγ«νί:»ϋ• 

33• Να κατα<7κεϋάσω[Λ3ν εν τετράγωνον Γσον γ,ί τ• άδραΐσ' 
ρα δύο άλλων δίδομε'νΐύν τετραγώνων 'Ές•4)σαν ΑΓ καΐ ΒΓ— ^ 
Γ <^Ζ• ^4 ) «ί ττλίυραι τίυν δύβ δεδοιχε'νων τετραργύνων. Εις τα 
&χρο>^ Γ τη; '::λΓϋρας ΑΓ, ύψόν9{ζ*ν ρίχν κάΟετον ίτΛ ττς δποΐΛ; 
λίτα€::νο^ζ.ϊν εν ση^-,^ον Β, άτ.ενον δκ- το5 Γ κατά το ^ηκβς τ^^ 


*' ^ ΓίαΜΕΤΡίΑ . «5: 

ΐ;65βίΑίνη; τΛζνρ6ίζ ΒΓ^ χαΐ ίκ τ&ν ση[Χ£ίί*)ν Α και Β ^(ρογχν ^τ;ν 
νι^Φτείν^υσαν ΑΒ ?ι 6«οίαδίλΑΐ είναι ιι τΛευρά το3 ζ7ΐ7ίυ|'.ε:οι# . 

39• Να εδρωαεν 2ν τ«Γράγωνον Ζσον |χ.« το κεφάλαεον τρίτ^ίν- 

άλλων ίΓδο{ανων τετραγώνων• ΖϋταϋίΛβν κατά τρ&τον έ'ν τετρά- 
γα)νον ίσον [;.€ το κεφάλαιον τ(ΰν ί^ο τοίκτων- τετραγ.'^νοϋν•^ ίτΛίζα 

Εν τε^ΐΓά^^ωνον ϊσον ^ε το κεφάλαχον^'ουτο καΐ ^ το τ/ ί το ν τε- 

ΐΓοχΎ^νον-» κχτά το -ττροτιγουρ,ενον ίυράβλτιρΛ• ^υνά^ί,ίίζ δ:α τγ)5 

τρ6?ϋθυ τούτου να ευρω[Λ6ν έ'ν τετράγω>ον ϊοΌν {α το ζε^άλαιοί» 

όσωνδη-οτε άλ λ. οαν τετραγώνων• 

40- Νά^καταοΓκ2ϋάσωρ:ν ο ν. τετράγωνο-ν ϊ^ον (λβ την ίΊιχφο- 

-ράν δ6ο άλλων τετραγώνων Κατασκευάζο^^εν [ΐίαν ό-τοιανοίττ^ΤΕ 
«ρθϊΐν γι^νίαν ΑΓΒ•» λα{χ.βάνοΜ.εν έπειτα ττν ΓΒ ίσην [ζίτην 'ττ^.'-υ- 
|>Ιν Ινός τ^^ν δεδθ|ϋ^¥ων τετροιγών^ν, καΐ [Λετά ταύτα το Β ('λ; 
κε'ντρον-ϊ και ακτίνα Ισιΐν ρ.& τίιν άλλην ιτλευράν το^ τετραγώ- 
νου -> κία καταγράφο{Αεν εν τύζον τέμνον ύζ το Α• την 7Ελ?υρά>*« 
τ'/ΐ; ορΟ/ΐς γωνίας. Το εχι της ΑΓ κατασκευαζύρενην τ^τράγωνον 
£χελη είναι τ4 ζϋΓουρ,ενον ^ ίτυειδί» αΓ^=^ΑΒ\— ΒΓ^ •[ ^ δΐ]. 

Δυνάαεθα ε-κίσης να κατασκ3ϋ χίτωαεν Ι'ν τδτρ'Τ^Ά)ν6ν ίσον |/.Ι 
^«ν διαφορά ν όσωνίίνιρστε άλλων τετραγών;ον• 

41. Να κατασλεϋάσω[ΐεν βν τΈτροίγωνον ε;Όν ιτρος άλλο δ:- 

ί'^ί^ν τον λίγον 3« 5. 'ΕκΙ της ά«εριορί<Γθ^ γρ:•••/-!»^* ΑΒ - • 

[^/' 9θ] •» λ^^ζ,βάνβμεν τα |χηίκη ΓΒ=3 κκι ΑΓ.= 5• ε^Ι της ΑΒ-» 

**κ διά[Α&τρον, καταγράφ^μεν ρί«ν τμΕΐ:Γρετ>ε'ρειαν• ει; 'τί ση^',^Τον 

Γ Οψύνομεννην κάΟ#τον'Γύ, και άι?ο το σηαε'ιον Δ •> 2τ:οϋ αυτη 

. ^ϋναπαντα τ•)ιν ττεριψερειαν ^ οερονιεν ς-ας ^βρδάς ΔΑ^ Δ Β, τα ς 

4ι:αιας ειεκτξίνο'ίβν άι:εριορις•ύ'ϊ€• Έττι της πρώτης λααβάνο;"-ν 

«ίϊν ΔΕ ιαην μέ Τϊιν 'ϊτλευράν το 5 δδίΐ|,»ε%€ϋ τετραγώνου •» ναι εκ 

τοί σηοδίοϋ Ε οέρομεν την ΕΖ «αράλληλον ει; τ} ν ΑΒ• ή ΔΖ 

Σε'λβι είναι ί| τυλευρά τβ5 ζτ,ταυιιέν^υ τετ/τ>αγώνου • 

Τφόντι αι ιταράλληλοι ΑΒ, ΕΖ [ζ Π2ί Τίβ ] ?ι5-.υν τ>4? ά- 
ναλ•γίαν ΔΖ: ΔΕ:: ΒΔ: ΑΔ, της ϋ::οι'χ; τους νρους υψίνςαεν «Τς 

-τετράγωνα [σελ• 111 ] καΐ ϊχοπ,εν ΔΖ*: ΛΕ^:: ΒΔ^: ΑΔ^• 


€ί 


ΚΒ- £ΤοιχεΤί2Δΐϊ$ 

«λλ' 2κ τοδ δ,^δογωνιΌκ τρ'γώνοϋ ΛΒΛ ίχθ[«ν Ι 5 ^ 3 ΑΒϊ» 

ΑΔ* . ΒΔ« 

-—- χαΐ ΑΒί=— -• 4ρα ΑΔ'ΧΒΓ= ΒΑ^χ^Γ, η ΒΔ*: ΑΔ«:* 

ΑΙ ϋ1 Ι 

ΒΓ: αΓ• Σϋ'ρορίνοντβς τίιν αναλογίων ταύτην ριί τ^ν «ροηγου^Ε- 
ντίν^ λα[ΐί.βάνθ(αν.ΔΖ2: ΔΕ^:: ΒΓ: ΑΓ• άλλα ΒΤζ^^ ΑΓ=55> 
ώρα ΔΖ^: ΔΚ^::3: 5" δηλ• τ4 ί^Ι της ΔΖ κατασκ4ναζο|ανον 
ϊ-ετράγοηίον είναι ιτρος το ί%ι της ΔΕ ώ< Ζ «ρις 5* 

42• Να Χ(Χ7ασχιυάσω{ΐεν έ'ν τετράγωνον {(ι^ιτλάσιον αλλοΟ 
&^0(;.8ν•υ * Έκ τίς ανωτέρω αναλογίας ^α(ΐβάνθ(<.8ν £ ΐΜΤοβ^τον^ 
Τ€ς Π την ττλενράν του 2«δθ[ΐένοα καΐ ΧτΙιν το5 ζητοϋ{*ένθϋ1 ττιιτ 
11^: Χ*:: 1: 2* βχ τη^ άιτοιας σϋΐ»άγθ(αν Χ=Ι11/2.• καΐ •άν ίκ 
τϊοΟίβιβρν τ))ν κλενραν του &£δ»ΐΛένοϋ ΐσην ^2 'ήίγ ρε-ονά^, !χο^ 
ρν Χ=2|/2. 

Έκ του 1^σ^ελο(!ς ορβογωνίβι; τριγώνου ΑΒΓ ( ί^ζ• 91 ) λα|ΐ-» 
εάν•$αν ΑΒ*+ΒΪ^=αΓ«• αλλ* «ιτειθίι ΑΒ==:ΒΓ ^ ?χο(ΐ^εν ΑΓ*=3^ 
ίΙΒΓ^• χαΐ ίάν υπΰ€έβιο{αν ΒΓ=1»ιίιρίσκβ{ΐΐΕνΑΓ*=2• οδεντάέ* 
ιςί τχ;ΐ)ΐ;ο^(νούη); ίνίς 1σο«χελονς ορΟογωνιον τριγώνου χατα« 
#Χ£υαζ6[ΐ^νον τετράγωνον είναι Γ#ον γΑ τ6 διπλάσιον του χατζύ* 
^ν£υ%ζθγΛ¥(Η^ %ιά |ΐι4ς τ&ν ί6ο 2λλων ιιλευρ&ν• 

'Έν ορθογών(ονΙβ•σχ£λίς τρ«γΜ>Όν «Ιναι τί η(ΐ.ισυ ^νο^ Τ(τρ«Μτ 
γύτοα ΑΒΓΔ 9 του όιεοών || {(ιαγώνκσς αΓ βΤναι ή ύιιοτεκνοοσα*" 
οΟεν το ί%\ τ9; ί^αγ^νιον χατα^χιυαζ£(ανον τετράγωνον είνοιι δι•» 
^λάσιον του χατασχευαζο^ενο» Ιΐ:1 ρ.ι£ς το»ν ^λευρΰν του τ««» 
^αγώνο*^• 

*Ή εκφρασις ΑΓ5=ΒΓ(/2 <ϊεικνυει αχδρη βτ* 41ν ύπάρχεσ {ΐέ- 
τ{ΐον κοινον [λ£ταξύ της διαγωνίου και της τιλβυρίς ΐτου τοτραγώ* 

νου [5^5 )• 

43. Να κατα^κευάσεοςαν τετράγωνον Γσον (ΐ,ί το δ{ΐισΐΑ 2λ« 
λου δ^δορν^υ• Το ιτρ6€λη^ τούτο λύεται Ιίιά του ΐΓροηγο(>{«.ε«• 
νου• ίιίτι^ ίάν λά^ωρεν τίιν ιτλευράν ( σχ• 30) ΒΔ του δεδο•• 
{ίεΓ'υ τετραγώνου ώς διάαβτρον, καΐ γράψνμεν τ^ν 'ΤτερίΦερεκαν 
ΒΘΔν και εκ του κέντρου Κ υψώσω'^ν την ακτίνα βΚ κάθε το9 
βκτ'^ν ^ι^^χετρον τα&την^ ή «νόνουσαι χορίη •£ τά 2κρα τ69 


1^ βίκτ?ν»ν•> ιΤνΛι ίι πλευρά του ζιιτ^{ΐένοο τετράγωνος» 

44• Να κατα<τκ6ϋάσω{ΐίν εν τβτράγωνον ΜΜΪ6ναρ.ον (ΐβ ?ν ίί*- 
ίο^ι,ίνον παραλληλδγρβριον* "Εςπ) Β ή βάσίς και Α τ& υψος τι^Ιί 
^αί>αλλτΑβΤρά^«'ί^^θϋ' |Αεταξλ τφν γρα[ϋ.ρ.6ν τούτων [ ιτροβλ^35 ^ 
«&ρίσχο{ΐ€ν τίιν ρ.έσην άνάλογον Δ ( ^ 80 ) •> καΙ ?χΓ'{ί.εν τγιν άκκ^ 
λν/ίαν Α: Δ:: Δ: Β-» % Δ^ε=ΑΧΒ• Τ• έρ.βαδ4ν το3 τ:α|:ϊ2λλη_ 
λογρά|ΐ|;^Ρϋ δίναι ΑΧΒ^ το ϊέ το3 ««ι τη; (χίσης αναλόγου Δ κατά- 
'σκ€υβ^ορ.ίνου Τετραγώνοί^ί Δ^' καΐ ΐπβΛίϊ αΐ δυο αδται δ- 
'κκ^ίηίοα είναι Εσ«ί, ίιτβται 8τ* τλ ί^Ι τής γραρ.{λνίς Δ καΓύπ 
•€κ•«αζο{Αενον τβτράγωνον βίναι Ιβροδύναρν |χί το ετ:! τ&ν γρα[ΐ> 
|<£>ν Λ καΐ Β χατασκευαζόρνον ιταραλληλέγραρι^ον* 

4*5• Να κατασκευάσω^ιεν εν τβτράγωνον Ισοίύνα[χον ρ,Ι ?7 
^ρίγωνον Μεταξύ τής βάσεως καΐ τοϊ> ίιρ.ίσεως του ύψους του τρ6- 
^ί»ιι τούτου [ 5^8 ^ ζητο2(χεν (ί,ίαν αβ<7ην άνάλογον^ και ίτΛ 
χταύτ^ τ^ς (^ίε'νΐκ «ναλίγου κατααχε•υάζορν το ζηΓουρ^νον τετρο&- 

γα•νθν• 

46. Να κατασχευάσδήιεν ?ν τρίγϋώνον ιότοδύ;'σ[ί.ον ρ.έ εν 4ε- 
ίογ,Ινον τετράγωνον. ΦίροΜ*ν βίς το τετράγώνον ΑΒΓΔ ίσχ-θδ^Ι 
^^ν διαγώνιον ΒΓ^ έττεχτ^νο^^ν την ττλευράν ΓΔ ^ και λααβά- 
νο(ΐδν Δ£ί=•ΓΔ 5 καΐ εκ τ©ν σ'/){&ΓΛων Β καΐ Ε συρορ,εν τίιν ΒΕ• 
Τβ τρίγ-^νον ΒΓΕ είναι το ζητουρ-ενον, ίιόη ϊχει το δψός ταυ Τ8>- 
«τραγώνου, και το διπλάσιον ττις βάσεως αί;του (^ 68 \ 
. 4*^• Να κατασκευάσο^Ι^εν ?ν τρι'γωνον Ισοδυνααον αε όιτοιοι^ 
^ίΐ-ϊοτε τετράπλευρον "Εςω δΒΓΔ ( ο-χ• 93) τ4 δεδορ,ίνον τεί- 
νράχλει»ρο** ΖΕ το %μ.ιάθ(Κ)ΐ*{/ια των γρα[ΐ.^ιδ)ν ΒΓ^ ΑΔ* και ΓΘ 
έτασης το ηρ.ιάθροισ|χα Τ(ΐ>ν γρα[ΐρών Α Β και ΔΓ* £ΐς το [ίέσ^ν 
της ΓΘ υψόνθ[Αεν [ΐίαν κάΟετον^ καΐ εκ του στ,[Λ£ίβυ Η κείμενοι; 
£?ς τι ίίΛςη[^ια διπλάσιο ν του ΖΕ, φερο^λεν τάς. τϋλαγί'α; ΪΙβ•'> 
ΗΓ• Τά ΗθΓ είναι το ζητού[Λεν§ν τρίγωνονν ε•^ειδ)ΐ μέτρον αυτοί 
είναι το ΓΘΧΖΕ•» και το γινύ{Λενον τδκ γραΜ.[^ων τούτων τταρι- 
ς•ανει ωσαύτως το ρέτρον του δεδορνου τετρατνλεύρί,υ• 

48* Να εγγ^?άφω{Λβν εν τετράγωνον εις. δςαθ[Λενην περιφε'ρειαν^ 
φίρουΛν άς τλν ίΐδο^ί/'ην :7ι-ρίοε';6ΐαν δύο'δι::ρ-6Γρ^υί ^^?Λν^^δνας^ 


Χατ> ορ^ν ^ωηαν^ &ιτ«νορν ϊίζητα ανά δύο τά αχρα ^6ν $ϊίΙ^4 
|;ι<τρων τοότ^ν-• ΧίβΙ ίχο^ίΑν τΑ ιΐς τίιν ιεβριφίρίίαν 6γγεγρα[ΐαί)Ό» 
τβτράγωνον (5^1.)• 

49• Κα &γ][^ράφοΰ[αν Ιν δχτάγωνον εΐζ 2ε29|/.$»ΐ)ν τεβριφ^ρειαν• 
^ΐ'^Ύράφορν χατά ιτρδτον ίν τβτρίίγΜνον, βπ^ιταίχ τ•5 κίντρα» 
Κ Γ σχ• 4£ ] φέρο{«ν ίκτΐ τ5κ χλευρδς αΒ το5 τετραγύ)«ϋ τ•ί?*. 
του την χ9^\)£Τθν ΚΖ» την έιτοίαν «ιτβκτείνοριβν ε ως να συναπαν* 
τίιβτη τον ιτεριφδ'ρείβΐν άς το Ε" «υρορν ίκ τΛν στΐ[Λ»4ων Ε και Λ 
τίιν χορδ!|ν αΚ^ καΐ λχρ,βάνορι^ τ^ν -πλευρά ν τοδ ζητ<Μ;{£8νο(/ δ•, 
χταγώνου• Δχά να ίγ]^ράφω(ΐ.βν ι^αύτως (1( τ^ΐν ,'κερκ^ρζίΛν τ^ 
ίβκαεςάγωκν, <ρβρορν ίκ τοδ κέντρου εΙς το \ίίσ(χ» της ττλβϋρ^ς 
Λ£ τον οκταγώνου [ααν κάΟεΓον, καΐ τΑ σηα$Ιον Η-ι δττου ί; κάι» 

• ^τος α&τη τίιινβι τίιν περιφίρειαν^ 'ϊΓροσί «ορίζει το {ΐηκο( της χορ-^ 
^τΙς λΗ οΐίοης αι£ς το»ν ιτλευρ&ν τον θβκαεξανύνου« Κατά τϋΡ 
τρβκον τούτον ^υνά{ΐβ6α «υχ2λοβ( να ίγΐρά>^ύψΛν ίια^γιχ&( ει; τίνα 
«εριφέρειαν τα ίκ 4, 3, 16, 32- β4, κτλ•* πλευρβ» ιτολςγΐΜα. 
50• Ν» ίγγράψωμβν ιΐς ϊίίο^ιίνν «ριφίρτιαν εξώγωνον 
χ«νανικδν. Ές» ΑΒΓΔΕΖ ( »χ. 94 ) * ίίίβ{ΐβ'νη πεικφε'ρεια, Α 

••*άκτΙί οώιήί. χαΐ ΑΖ βξυ«οθέ«τ8»ικ ήΐϊλίυβά τοδ ζητουιιβ'νο» 

/«•λυγώνοϋ. φίρο^^»»» τάς άχτΊνακ ΟΖ-, 0Α καΐ ίχοαιν τό ϊ- 
σοσκΑίς τρίγωνον ΟαΖ. 'Η γωνία ΑΟΖ είναι Γ<Γη ^ί τ^Χτ6»ν 4 

ίρ9ώ», ίιεειΛ τότόξον ΑΖ είναι τό-|.τ?ς χίριφερείίκ• 'Βαν λοικ•» 

ά« »Μ«<ά?αφββωρ.^5-2- ,μ^,^Γ^^ονμίτίκεφάλαΜντών 
ίΜ άλλων γφνι&ν Α κ•1 Ζ- άλλ' ίπειί)} αύται είναι ϊσαι^ I- 
κάς-11 λβιπέν τδν τρι6ν γωκιδν είναι ϊ<π, {ΐέ-|-• ^έ τρι'γ^νον δρα 
ΟΑΖ είναι Ιιτόπλεϋρβν , ε*0£4έωί ή πλευρά τβδ εξαγώνου εΙνβιΓ- 
<πι μ 'άν «κτϊνα. "Οθεν ίά» ^ίρ^^, ΐ"^^,^ ^^Ι ^« ^^ρ^^,ρ^',^ 
Ίήν ακτίνα, Ι'ίγράφο^ιεν τό κανονικον εξά-ρνον 

'Εάν ίνώσω,Λεν τάς ίναλλαξ. γ«»ίβ< ^,5 |^γ^^„ „^^.„, 
.λαΐΛβάνο[λ3ν τέ ίγγίγρααμ»», Ισδ,τλευρον τρι'γι.νον ΑΕΓ. Έ-ίίει.- 
«}) ΖΟ=ΕΖί= {Αέ τίιν ακτίνα Α, το σχηαα ΟΑΖΕ είναι ^όμβοί. 
βπορ,ε'νως αΐ διαγώνιοι α4ΐτο&«'ρονται'κατ' όρΟήν γκνίαν ( ^ 39 ), 
{(«ι ίϋουν %η=ψ =» Λ. χ, 2ΕΗ=ΔΕ• 'Δλλβ ««'»=? ΕΖ^Λ^ 


ΤδΩΜΚΪΡΙΙ , 169^ 

4«ΐ)ΐΛίνα)ς 7ϊ ΐϊλίυρά ί^ΕΗ=ΕΑ το5 τριγώνου εϊν^ι ΐ<π\^ί Α|/3• 

Διαιροϋντδς εις 2^ 4^ 8 Γ^τα ^ιβρη τα τόξα ΑΒ, ΒΓ-- 

ίγγρ«Φ0{ί.6ν τα ίχ' 12^ 24 > 48 'κλβνρδν τολδγΜνα• 

51• . Να ϊ^αφίσωρ-βν. τίιν ίεβο^^ένημ βΙββΤαν* ΑΒ «(ίτχ• 95 > 
«Ις ίύω [ΐβρη, &ς•6 το [ΐεγαΐίιτβρον να |»ναι {ΐβσον • άνάλ<<γον {λ62 
*Γαξύ της αλ•ης γί>α{£ρς χαΐ το5 άλλου . \ι,ψ:ΐί^. Εις τΑάκρο;^ 
3 της ΑΒ &ψέ»^6ν'"'Γ•'ΐν κάβετον (τεροβ. 3 ) ΒΚ ισην [ί^ τ6 ?!-^ 
Ι^ί^υ τής ΑΒ• Αα^βανοντβς ^ίντρον τ^ Κ καβ άκτΤικΧ'Την ΒΚ$ 
αατοΤί'ράφ€(λεν {ί,ίανιτβρΜρίρε/αν• έι»ΟΛ){ΐεν τα- σηξ^είοτ Κ καΐ Α Οι^ 
«•/ίί εΙ?»ίαζ ΑΚ . της τε^ινοίκτη; την ιτ^ριφερβιαν είςτα <Τί||/.ΛΛ 
^ καΐ .Ε• λα{ζ.βάνηί.8ν ΑΔ=ε: αΖ •» καΐ λίγομεν οτι. ^ ΑΒ ίιαιρΛ. 
^αίΛΐς τέ Ζ κατά τέν ζητούριενον τρύιτον» ί/ιλ* ΑΒ: ΑΖ:: ΑΖ: ΖΒ* 
-ΦΕοορ-εν τάΰ χ'^ρϋ' ΒΔ•» ΒΕ-ίΧαΙ δχ•{£βν κατά ^τρωτόν τά 2ύο 
*Γ|πγ6ΰνα ΑΕΒ^ ΑΔΒ^ τά όπσία είναι ίί^οια ίπειδί ίγουν τΙ}^ 
?|ίΐ^νίαν Α κοιν}?ν^5 τ^ν αΕΒ^^ΔΒΑ•» ϊιότι η προίτη ?χερ {ίέτρο<> 

το !ί(χΐσυ τοΰ τόςορ ΔΒ (' ^59 ), ή θέ δευτέρα, οι-σα ή διαΦ»- 
|)ά τίς ίρΟης ΑΒΓ καΐ της ΔΒΓ, το ίμΐ#υ τη: ίιαφρδς τΡ>ν 
-τ6ς(^ν ΒΑΓ καΐ ΒΔ * ϊ| το τ^ισυ το5 ΔΒ* Τά δ{χ.οια λοι<ο^ 
ταϊτα τρίγωνα ίίίουν την άναλβγίαν δΕ: ΑΒ:•ΑΒ: Α Δ" έκ τη- 
««οίας €χ3[ΐ.εν (§63) την αΕ-*•ΑΒ: ΑΒ :: ΑΒ — ΑΔ ; ΑΔ ^ [ΐε- 

νταβαλλο^ε'νην εις *ΑΖ: ΑΒ :: 'ΖΒ: ΑΖ, ϊιοτι ΑΒ= ΔΕ^ ΑΚ — 
ΑΒ=ΑΔ==ΑΖβ ΑΒ— ΑΔ=ίΖΒ• ^Αντιςρέφοντες λοιττλν (§^3) 
τους ορ•ϋς της αναλογίας ταότης λαρ.βάνορν ΑΒ: δΖ:: ΑΖ; 
2Β• Ό τροχός ούτος της οιαιρε'σεως τη; γραμρς ΑΒ βνορ.άζετΑ» 
^ιβίρεσις εις ρ,ε'σον και α,γ,ρον λόγο ν. 

52• Νώ <γγράψω[Ζ£ν εΙς ίεϊο^ί,ενην ττεριφέρειαν κανονικβν ϊε^ 
κάγωνον• Διαιροδαεν την ακτίνα Αθ ^ σχ• 96 1 εις {ΐέσον και ά- 
κρον λόγβν, και ν/ο^ζν ΑΟ: ΟΜ::ΟΜ: ΑΜ• λα{Λ6άνο(Λεν τηνχβρ5λ> 
ΛΒ ίσην |Λδ το ^ιεγαλίιτβρον ^έρος ΟΜ^ κ*ι ή χορδ)ι αδτή2ελε& 
είναι ή πλευρά τοΟ κανονικού ί«καγύνου ^ την οίτοίαν τρεττεί ν^ς 
4ρίρω{Λεν ίεκάκις £«1 της ττερίΦβριίαί• Φέροντες τίιν ΜΒ/ ϊχογ^ίγ 
-<κ της κατασ^ρευη^ ^ και διότι ΛΒ «==0*!, την αναλβγίαν Αθ: ΑΒ:5 


ΛΒ: ΑΜ' οθβν τ4 τρίγωνα ΛΒΟ, ΑΜΒ, ώζ ϊχοντα ρ.?αν ^&)ν«ά!^ 
κπινην ίΓ5ρΜχορ.6ΐί•/4ν γΛτΛ%\) 'κ'Κιυ^&ν άναλογοανί €ΐνα6 ψοια - ^ 
( 5 ΤΙ ), χα* ίπειδί) το τρίγ»νον ΑΒΟ βΐναι Ισοίτκλεςο άρα έ* 
7ιίση; ρΤναι 1σ€σκ«λέ; χύίΐ τό ΑΚΒ^ χβκ Ιχορ,εν ΑΒ^^ΒΰΙ* βχ8£^ 
))» ίί ΑΒ=0^\ί, ίχο^μν χαΐ ΒΜ^ΟΜ •» χαι το τρίγωνων ΒΜΟ ω- 
σαύτως (&να4 Ι90<τχ«λές• Ή ίχτίζ του τριγώνΓ'υ Β^Ογ^νία αΜΒ^ 
$Ινα( ί(ΐ:λασία τ^ £ντας Ο ^ ^ <26 ) χαΐ ίσΐ| ρ.ί τ^^ν ΜΑΒ* ΣΟεν 
4κάς•η των »1ς τ3ιν βάσιν γ4)νιώγ ΟΑΒ καΐ ΟΒΑ το3 τρΐ'ίύνΌ^ 
ΌαΒ ίίνΛΐ 5(κλασί(Χ τη; &4ς τιιν χ•ρν^λνΟ* αΐ τρι{; λοιίΐον το» 
τριγώνου ΟδΒ^ γω/ίαι Ισοίνται γ,ί το ^εντανλά^ιον τΐ^0*^ιγ6)^ 
κα λοί'Γΐον ώτη βίνακ τό ««{«.πτον τ«»ν δύο όρβ(^ν, ϋ το δέχατον τ£>ν 
ησσίρύύν• το τ^ον άρα ΑΒ εΐνχι τό δίχατον τ%ς ^ερίφερείας^» 
^1 {} χορδΐ ΑΒ ίί «λευρά τοα χανονιχορ ^εχαγώνον . 

5^• Να εγγράψωρν ίν ιεεντάγωνον ει; δ£δθ{ΐένην«ερι^έρε»λν» 
Τέ ιτρόβληρα τοίΐτο λύεται διά του προτγον^ιένςυ, έπ^ίΐδη εβίν 
ί^ώσω^ν τβΓ ^ναλλάζ χορυφρις τΟυ δεχαγώνου, λα{&βάνθ(αν τ^ 
έ'/γίγρα^ιαενον χανονικον ιτεντάγωνον Δυνάμθα ειτίστι; να βγγρά* 

ψ•ΐ|ΐ.εν εΐ; τ/ιν χεριφε'ρειαν «ολύγϋΐνα εξ 20^ 40^ ΒΟ πλευτ 

ρ(ον. ΈαΙν άπδ ^δ τύξον * υπο τ4 διτοΐον υττοτεΐνει ή ιελευρά του «ςα- 
γαϊινου, Υίτοι άπδ το ίχτον τ/ι; περιφερείας, άφαιρε'άΐ^ρ^ν το τύξον 
•υ^δτο δίτοΐον υχοτείνει ί] -Λλευρά τοϊ δεχαγώνου 9 %τοι το δέχα^ 

τον τί; χεριφερείας 9 ϊχθ{Λεν ^ 0. 5=: £^. δϋνά{ΐ.ιΟα λοιχον 

ίιτίίΓης να ίχ^ράψί^ίαΐν δεκαττίντάγωνβ χαί τιολυγωνα έχ 30, 60 
τΙ) 120 πλδΐ/Γ'διν• 

54* Να «&ρ«)ρν τ}|ν ι:ερι«ρίρ2ΐαιρ τοϋ χύχλου €οΖ δίτομου ^ 
άκτΐ; είναι δεδο^ιβνη• *Εςω ί\ άχτΙ; Α^15 {ΐέτρα* έχ του τώ^ 
που 2πΑ ( § 88) σϋνάγθ{λ5ν «[λέσ•(); δτι ή τυεριφορεια Χσοί.^νζϋ^Ι 
{)^ί 94 μέτρα χαΐ 25 υφ«καΓΰρτρ9•, 

55• Γνωζ'ης ου(7Τι; της ιτεριφερεία; το5 κύκλου, να ευρείΠ ί^ 
•Ικτι;• Έανϋ «εριφέρ^ια αδτη Ιοτουται (^ιΙ 94 {ΐέτρακαι 25 &• 
ψ8χατό{ΐ^ί^τρα, έχ το"} τίτΓ.ου 2πΛ=94η 25 συνάγορν Α== 
Β4,25: 2ΐΓ=15 (Αε'τρα- 

56• Κά εδρω^ιβν τί^ν έη φάνε ιαν τον κύκλου γν<»>ρίζοντε; τ)ιν 2ΐ« 


ΙΙδΙΩΜΕΤΡίΑ ΠΙ 

^§ 69* )' δη {| ίπίφάνεια του κύκλου «Ιναι Γση ^^ 1(96 αετροΒ 
ΧαΙ 86 υ<ρ€κατύ(ΐ8τρα τβτραγωνίκά• 

5*7• Να χροσίιορίσωρν τίιν ακτίνα γνίι>ριζοντ6ς τ4 ίιιβ:χδ«•> 
«του κύκλου• Έαν το ψβαίίν τοίτο |ναϋ ΊΟβ ^ίτρα καΐ δ6 υ-^ 
©εκατοιατρα τετραγωνικά ^ Σχορν ΐΓΑ*ί= 1(06,8^, ^Λ Α:= 
1/ (106^ 86:ζ)=15 ρ.8τρα• 

58• Γνορίζοντες την άκτΐνβ,νά ττροσίιορι.σωμ.εν το ρ!.'?:κοί ε- 
νός τίξου• *Ές•ω Τ το δόίορ-ένον τ^ον, εκφραζόρνον εις [ΐοίρας 
καΧ [ΐε'ρη τ%ς ρ.οιρας •» και Μ το [λήκος βίτου, Κά|Λνο[^£ν τίιν άν«* 

λβγίαν 360^: Τ: : 2^Α : II έκ τίί άττοίας εχο^κ^ν Μ=3:-— --^ 

360 

ν 

•^ "ίοηΤ* '^*^ λάβοίριεν Τ^= 15^ και Α ==28 Τ {ΐίτρα -» «υρίσκο• 

ΐίεν Μ£=^31ί5 [<.έτρα καΐ 83 ΐ)φεκατό(Λετ^• 

59. ΤΤά εϊ1ρβϋ[ΐ.εν την κυρτών «7(ΐ<ράνειαν του χρίσματος το5' 
ύχΓ.ιου ϋ ττεριρ-ετρος ττίς βάσεως είναι 25 (&έτρα« καΐ το &ψος 7•• 
Αιά του 3οθέντοΐς κανόνος [^ΙΟΤ^ ««ίνάγοαβν 175 τετραγωνι- 
σθώ γ,ιχρα• 

βΟ• Να ε&ρωρεν τϊίν καρτην Ιι:ιφάνειαν τΐ^^,-χανονικης πυ^ 

' ()Αΐιιδος, της οποίας ή ττερί^ατρος τ9ΐς βάσβως είναι γν«»ς}) κα6ύς 

.καΐ τ4 ΰψος |ΐ.ι4ς τδν ϋρ£Ι>ν ττκ• "Εςώ 90 [/.ίτρα ή «ερί^ιετρος 

τηςβάσίως, και 24 το &φος•Ή χυρτίι α&^η επιφάνεια ει ναι (^107^ 

2080 τετραγ»)νικα (ΐέτρα- 

61 • Να ιιρο0φι•ρίσω[αν τ)|ν ςερεύτητα του %ρίσ\ίατος το3 
*Λοί•υ γνωρίζορ.εν την βίσιν και τό Βψος [ ^ 110 1• Έαν υττο^ 
€εσωρ.8ΐ) ίτι ή τριγωνική βάσις είνοκ 25 τετραγωνικά (λίτρα, καΐ 
^0 υψος 16, !) ςεριότης του Τ(>ιγωνικου πρίσαατος είναι 400 κυ- 
βικά [/ίέτρα* 

62• Κατά τον ίίιον τρόπον ΐΓροσϊιορι'ζο^^εν τ)ιν ςερε6τητο6 
του πολυγ«ινικου πρύτ^ιατος, «γνωρίζοντες τήν βπιφάνειαν της βά* 
#εως και τό &ψος του^• 

•41 τρεΙς ίιαςάσβίς χςλεκηαίνκίς τίνος πίτρας εΐ^ σχηαα ιτ^^ 


-τους τριϊς τούτους «ριθ[λώς, ζϋρίσκο{]ΐβν δτ* ίι ς•£ρ£οτη; ώτίΐί εϊ- 
>α/ 12 [ΐίτρα κυβικά• 

63• Να ε&ρω{«ν τίιν ςερεδτητα |Αΐ«ς ΐΕθλ«γί«*ικ•ί^ κανονΥκη^ 
9Γϋρβ|ί.ιίΛς της δ'ϊϋοίας γνωρί;ο[«ν τίιν Ι^άαιν καΐ το υψος• ^Εαν ή 
βάσις^ναι «•χ. 65 τετραγ,*)νικά ^ και τ4 υψος 13 ρίτρα, ευ- 
ρΐΛΟΟΙιεν ά[ίβσως οτι ή ςεροότχς της ττυραριιϊος «Τναι 390 κυ- 
βικά {ΐέτρα• 

64 Να χροί5ιορίσω[ί.εν το υψος τ1 δποϊον ^υραι/.<^ τις έχου- 
σα ββίσιν ισην ρ.έ τ5|ν βζ^τιν άλλης ίιίο^λέ-ης 'πρβιτεινά ϊχηη &* 
ς« ή ς'5ριέτης αυτ%ς να ίιναι τ4 δγίοον της ίευτερα;• Έαν ύζα- 
θε'<Λ>(]χν Χ=2£4 το δψος της ίε^ο^ίένη: τυραιίιίοζΐ καΐ τοίιιβα* 
ί4ν της κείνης βάσεως β=Μ [^έτρα τετρ»γ4ί)νΕκά, ίι ςερεύτ/ιςαΰ- 
-Γ7»ς δελβι είναι Σ^^^βτ (^ 112)- βάν 5ί καλεσω^ιεν σ τ^/ 
ς•ρ96τηνα τίίς ζητουμειτης και γ τ^ 'ύψος αΐτης^ η ς•«ρίότης ταί^ 
τη< &έλ#ι είναι α =^-βγ• «χ των 3ύο τούτοον ΐΓ«τητ«>ν λααβά- 
νομεν Σ: σ::-| βΤ:-^βγ• άλ>' Ιχο|ΐ:ν Σ:σ- : 8:1 ίάραδ:1::Τ:^•^ 
βκ της αναλογίας ταύτης συνάγορ.ν ^==^-^Χ= 3" κατά το υψος 
τ•υτ• λογαριάζβντες την ς-ερίβτητα της νέχς ταύτη: χυρα4/.ίίχ•> 
ιύρινκορν αυτήν ίσην [ΐ-έ 20 ρ-έτρα κυβικά ^ η [ΐί -το ίγίοον τωι* 
160• 

65• 2ητ&ΐται να ε&ρΑ)ί;.εν τλν ς-ερεότητατου κολούρου 7;^ί- 
ο[ίζτ<α^ τον δποιΌυ αί τρεις ί:λευραι βίναι 13, 15 κί^Ι Π ρ,έ- 
τρα^ καΐ 3Τ τετρα'ρνικά η βάσις του• Έαν λάβωριεν το τρι'- 
τον 15 του κεφαλαίου τών τρ:ων -ϊτλευρδν-» καΐ ^ολ^αχλατιά- 
βωρν αυτδ (Αέ την Βάσιν 3Τι βΙ;ί>ίοτκο^ί.εν τ)ιν ςερεύτητα του^ρί-» 
σρ,ατος Γσην με 55Τ κυβικά μέτρα• 

66• Να εϋρωμβν τίϊν κυρτην ε«ϊφάνεΕαν το3 κυλίνδρου το3 
διεοιΌυ το ίψο; είναι 20 μέτρα, ή ίέ άκτις της βάσεως ταυ 6•* 
Ζητουντες κατά τ,ρίάτον την ττίριοερειαν της βάσ2ως, ευρίσκομεν 
{^ 38•] αυτ4ν Γσην μ] 37 μετρα'και 10 υφε^αχτίμ^τρα• τολ- 
λα^.λασιαζοντίς ϊπε&τα την ττερίφεοειαν ταντην μέ το υψος 20» 


«υρισκορν τίιν κυρτίϊν επιφάνεεαν το5 κυλίνίρου Τστιν [ίέ 'Τί.'^4 
^ιέτρα Τετραγωνικά • 

6Τ Δίά να ευριορν την 27^ ην δ7:ί<ράνειαν τόΟ Ι^ι^υ κυλιν- 
δ,2ου, ΤΐροσΟετορ-εν εΙς την ηδτι ευρεΟεΤσαν κυρτον ειτι φανεί αν, την 
ΙτΓ^φάνειοςν των δυρ βάσεων ΙσοίυναΐΛουσαν [ΐέ δΙ% 113 τετραγ'-- 
νικά [Λετρα-ϊ καΐ ευρίσκο^ιεν τίιν ολϊ;ν έπιφάνρι^.ν το3 κυλίνδρσι» 
Ισην ^ί,έ 980 τετραγωνικά ρ.έτρα. 

68. Νά ειίρωρ,εν την ς-ερεότητα το3 κυλίνίραυ τούτου• Έ- 
ττειί)) ιΙ'ίοΓΛεν δτι η ίττιφάνεια της βάσεως ταυ είναι Γσ'Λ [*έ ϋ3 
ρ,έτρα τίτραγϋνικά , το δε δψος του 20 [λέτρα* άρα ή ςέρεέτης 

του είναι 9.2^0 [ΐετρα κυβικά (§ 1^^)• 

69. Ποιαν ακτίνα ττρεπει να εχη ί) βάσις κυλίΐί?ρΰυ τινο^ 
ϊχοντος υψος τετραιελάσιον άλλου δρ5^*(/.έ^<•υ •» &ς,ί ή ςβρεότηί αυ- 
τού να ηναι ?ση ρ.6 την του δΐϊοριε'νο^• Έαν καλ8σω[λεν Α τ4|ν 
«κτΤνα της βάσεως του ϊζίορ-έν ου κυλι'νβρου^ κβΐ χ το υψος το^» 
ή ςερίότης αυτοί ^ε'λει εΤναι 'ΚΑ^Χ,Χ ^) 120 1• υταβεΤοντες δέ α 
τ)ΐν άκτΤνα καΐ 4Γ το ϋψος του άλλου κυλίνδρου, οχορν την 
ς-ερίϋτητα αυτού 7Γα^Χ4Χ• ΑΕ δύο αύται τΐ[ΛαΙ έίΤόΐδη τ^(ίέ%^ι ν« 
|νςιι Γσαι, εχορν 'ϊγΑ^ΧΧ= 7:α^Χ4Τ, η Α^= 4α^ , ειεορνω^ 
α =-γ•Α, ή άκτίς δηλ• του νβου κυλίνδρου ιτρεχει νά ηναι τ4 η*- 
|ΐισυ τοί δεδο^ιένου• 

ΠΟί Να ε'ύρω{/.εν την κυρτ)ιν έττιφάνειαν του δρ6ο3 κοΊ :^.υ- 
κλικοΰ κώνου, του όποιου ή άκτίς της βάσεως Α εινα* δ*δοα£- 
ν/ι καθώ; και το [Ληκος {ί,ιας πλευράς Μ• Έαν υπο<^ίσ^ί>ρν 
^= 6 ^ιίτρα χάΐ . Κ= 24, ή ί-πιφάνεια της βά^^ως Εελει είναε 
31, ΊΟ γ,ίτρχ•» η δε κυρτή έιτιφάνδία 4ο2, 40 τετραγ»νι;«6 

.15123]. ,* , , 

11•^ Να ε'ύρωρν την ολην έττιφάνειαν του 1δΐ'*υ κώνου. Έαν 
ΐνροσ6έσ&){£.6ν εΙς την κυρτην έττιφάνειαν 452^ 40 τ^ν ει:ιφάνει- 
.αν της,βάίϊεως 113 ^ σλτι ή επιφάνεια 2έλει εΐναι 555^ 40 τε- 
τραγωνικά [ΐέτρα• 

Δια να ευρ&)ρ.εν τίϊν ς•ερεδτητα του Ιδίπι; κώνου ^ "Λολ- 
. '}^:ί,%%χσιάζ^^Εν την βάσεν 113 \ίΙ τό τρίτον τοί υψίυς [5^25^3 


ϊ^4 ΣΤΟΙΧΕΓΩΔδϊ 

δ, κιά ϊχ•{ΐβν τ5ιν. ςζρ&οτΊ\7α αϋτβυ Γσην (ΐί 904 χυβοκα [λ|γρλ« 
^2• Δφ^βιστκ της άκτΓνος [ΐ,είς σφαί«3ας να εί/ρ(ι>[ΐ&ν τί^ν ?* 
τΓεφάνβίαπ^ αΙ;τ?ς• Έαν &π€θ€σωΜ*ν τίιν αχτίνα ϊσην ^ιί 2 (ΐετρα» 
«κ το5 τίττοι; 4ιτΑ^ ( 5 ^^^ ) ώρί«α;«ν τ)ιν έπιφάνδίαν τί» 
*9«ίρας Γσην {λ* 50 ι 2β Τίτραγωνιχά ρ-ίτρα• 

^β• Να ιΐ^ρωγ^ν ?να χυλκνίρον το3 ό-ττοίοα τικιιρτϊι ίτιφάν€ί«. 
>Λ^ -ηι^αι ίιιελα«ία τής β-Λίφανείας |Αίί; σφΛιρας ίχουση; τϊιν αοτ)ϊ7 
ακτίνα την ό-κοιαν χαΐ ή βάσις τοδ κυλίνίρβι/. Το -πτρόβληριβΐ 
τούτο λύβται Λχ6\ως (§13£)» έπειϋ το δψοςτοΐϊ καλίνίρ#» πρέ/ 
3Τβι να ?ιναϋ ίιπλάσιον τϊγ >ια{ίΐ8τροο της σ9α4'ία€• 

Τ4. Έαν {«ί Τίνος ρεγίς^ί^ κδκλου Τ7»ς σφαίρας υφώ(τω{ΐ€^ 
ίνα χ6νον 5χηντα ράσιν τον κύκλον τούτον . ποΤβν τυρίπει να ^ 
ναι το μήκος τη; «λευραςτου ί)ς•6 ή Ιπ£<ράνειάτοι> να τίναι ?<Μ| 
Η ^^ϊί' ^€ σφαίρας ι Τ4 (ΐηκος τούτο ιτρΕχεί να ψαι Γσον {λ& τ4 
τ«τρχχλά<ηον της άκτΤνος της σφαίρας (^133). 

Ίδ* Ποία «ρειπι να ^ναι ^ άχτίς (ΐίάς σφαίρας δς-ε ή ίττίχ 
φάνβιά τη< να |ναι 16 <^ρΛς {ΐ^εγαλητέρα της ίιτιφανείας άλλης 
ίείοι^ίιτης; Έιτει^λ αϊ ί^τιφάνειαι * τ&ν σφαερων ε! να. ώς 
τα .τετράγωνα τ6ν άκτίνων, ?χο{ΐεν τίιν άναλο^ίαν, υποδέ- 
τηνης α καέ Α τα; ακτίνας τών σφαφδν 5 ι καΐ Κ τάς ίιτί- 
φα»ίαί Των, Ε: ε;: Α^: «2- άλλ' {ττείδ)» ζητΛται ?οςε Ε νά 
|(ν« «ρίς β:: 16: |^ ^τανάγοα^ν 1: 16:: α*: Α^ ^ ϊ| Α*=^ 16 α^ 
% Α=ι= 4α • «Όθεν ^ άκτίς της νέας σ(^Λίραζ τρέπει να Ιναι ^ε- 
τραιτλασία της δ•ίο(Λενης σφαίρας, &^ε ή έτιφάνειά της να |ν» 
16 φοράς (Α^γαλητίρα. 

76. Να εδρωρν τ3ίν βιτιφ^νϊίαν μιδς ζώνης -ης δ^οέχς τ^ 
ίψος είναι 2ρ ^^ίτρα, καΐ 4 άκτΐ^ Α το3 χ6κλοι^ εΙς τον όττοίοι» 
«νίΐκει^ Γίΐη |χ4 «7. ή -«Γεριφε'ρεια ένας («γίς-συ κυκλββ &ίλ£Γ. εί- 
ναι ιση {^έ 44 (Λετρα, ή ί] επιφάνεια τή(: ζώνης 880 τετραγωνικά 
(ΐίτρα (§135). 

Τϊ. *Η ίτιιφάνεια το3 ατράκτου της ιίία; σφαίρα; το5 
€χη{χ.Λτιζθ{Λένοϋ ίκ ίύο ίηττί^ων περ'Λα[ΐβα>.•άντοι>ν τό ίκτον τής 


ι^' ^«» 


4ΨΛμ^ί(\ίΐΛζ 'ί εΐναί το ίκτ^ν^ τής ί^ιφανίίας της "σφαίράί^ %; 
^-ϊΟβ ρ^ίτρα τετραγωνικά (ιτροβ^^ΤΑ)• 

18• Να 8ΰρ<ο{ΐ.§χ τη)^ ςερίίτητα τίΐς σφαίρα ( "ίΡροδ• ^^ ) 
■^Βαν Λολλατ:λαβΊάίω|ίβν τϊιν ίχιφάνβιάν της 60 {^ιτρα καΐ 2Θ 
ίίφΕκατό^ιετρα (ΐι το τρίτον -τνίςβκτϊνος (^140 9 141 )-> λαμβά- 
γθ\ΐΑ^ ^ -» 50 χκ^ζίΜ (ίίτρα• ?ι^ ίάν 7Γθλλαιιλασιά9ω{ΐ£ν το/ 
-•κυβον της άκτϊνίβ της 8 ρί τα τίσσαρα τρίΓα 4*19 του άριθρ.ο3 
•Τί» 3 9 14159 5 £ΐ>ρί(η€0{ΐ*ν έ-κίσΐκ τίίν ςι^βότητα αντη; Γσην ρλ 

38 9 50• 

10. Ζητιέται ν« βδρωμβν τό 6φθς Ινο? κυλίνίρο» του 4-. 

ίΕθί•υ ή ςδριίτης νά ^ναι τ4 Ιξαίϊλάσιον της ςερεοτητος ίείοι^ε- 
νης τινο€ σφαίρας Έαν καλίσω{αν Α ττίν άκτϊνα της δεδ»[λίν»: 
σφαίρας ί η ςερβίτης αΐτίς δίλει είναι -^- πΑ^, καΐ τβ έζΛττλα 
σι»ν τίς ς^ρεότητο; ταύτης ^-^ιτ Α^ % 8ΐίΑ^• "Ρ*" * ά:•τΙς 'ϊ'οδ 
χϋλίνϊρβϋ είναι α και Ττνδψβςτβϋ^ ί| ςεριότης του δίλει εί- 
ναι ιτα^ΧΤ• δχειδίιαί ίύο αύται τι{ΑαΙ -πρινει νά ^νριι Γσαΐι ίχ®[Α*^ 
8πΑ^5=2.τα2χϊί%8Α^=α2χΤ• ΈΐτεΛΙ ηι<τ4της αδτη βγει δί» ά^ 
γνώς-ου; α και Τ» το 7Γρδβλη(ΐα είναι άπροσί ιορίςον ^ καΐ δεχε^ 
ται άπείρονς λύσεκ» Έαν κβΐ{ΐι»>ρ6ν τΐιν ακτίνα Λ τον ;<υ/ιν- 
ίρβϋ Γσην |ΐ4 τ^ν της σφαίρας Α -> ίχο|ΐεν Ϊ5=8 Α •» δη^ • ^• <>Ψ*^ 
ΤΓτοδ κυλίνδρου ιιρέΐΓβι νά χναι Ισον [ΐέ το όκταπλάσιον της ά- 
ρςτϊ>ος της σφαίρας διά νά 1χ|ί ς»ριδτητα έςάκίς {«γαλητέραν. 
Έάν ίξ εναντίας λάβωμίν το δψος ϊ Γσον {^ε 'άν άκτίν» 
Λ της σφαίρα* . ϊχ^ν α^= 8Α^ * % α=:Αΐ/8;=ί» , 83 • Α ^ % τί»ν β 
σχεδόν ίσην (ΐΙ το τριΐρλάβιον της ακτίνας τη; σφαίρας• 

80 Νά εδρωι^εν τον κδνον τοδ δ«οίβ*ι 1| ςερεύτης είναι ?<τη 
Ρέ τό ϊριίσυ της ςεριέτητος δίίψίνης τίνος σφαίρα*• Ήςερεδτης 
της σφχίραςίΐναι4^Α^ της οποίας το ϊίιιισϋ ε1ναι-|ΛΐΓΑ^- Ή δΙ 

^οΰ χώνοϋ το3 ίγοντος ακτίνα « >»1 δψ•^ ϊ εΙν^ΐι^Ι-ια^ΧΥ 
2βί.^7ϋα^Χϊ==^ΐΓΑ^ ϋ α-^Χϊ:::: «Α^ Το ι^ρΛβΙηιια τούτο εΐ/α^ 
ώς καΐ τα ΐΓροπτούι^ενον, ώτροσδιδριςον Έάν κάι^ω^αν τ^.^| 
άκτϊνα α της βάσεοκ ^ο3 κώνοα Γσην ^ Α. ίχοιιεν ϊ^^^.ϊ» 
τ^ δφος το5 κώνον (σον {^4 τήν διάίχετρον της σφαίρας• Έ^ν ίξ- 


γΐβ • 'ΪΤΟίΧΕΙΩΔΗί 

{«τντιοίς* λάβω^λδν τΐ δψος Τ Γσ^ν ρ τϊνϋά|ί.ϊίρον ττς σφαίρα;^ 
5ΐα«.βάνοι«ν α^=:Α^ » % α=Α• ϊίτοί ίι άχτίς τϊίς (Ιάσβοΰς το3 κώ^ 
νου ι^ρβπίΐ να ?.ναι Γση [ί.έ την ακτίνα τϊΐς σφαίρας ^ δς-ε ή ς-βρεόττ»^ 
-Γβϋ να %ναι τό9ί[ΐΐ(Χϋ της ςερεότητος τίς σφαίρΑς ταύτης (^ 14£). 
81. Να 6ϋ3«(ΐ3ν (ΐ.ίαν σφαΈραν τίς δχ«ίας ή ς-ερεότης να Ε- 
χη ττρο; τίϊν ςεροάτητα άλλης ί βίο ^ί►βνΤ1ς σφαίρας λδγον ς-αθάρό»^ 
'Ές-ω δ λόγος οΙτ•>ς 1:3. Έΐίειίλ αί ς-βρεότητες τδν σ<ραιρδ>ί^ 
των εχ«ιυσών ακτίνας Α καΐα είναι -^ % Α^'* -^^τα^ί Εχ^ηαν^τ^^^ 
«ναλογίαν 

.^ ^ Α^ -|-πα^:: 1• 8* % Α^: α*:: Ι: 8^• 

Έκ της αναλογίας ταύτης συνάγορν α^=8Α'• ?1 α=^2Α•ίη1» 
ί| ςεριΟΓη; τ/)ς νέας σφαίρας ι της εχούσης άκτϊνα ίιπλασίαν τη'ί 
ίε8ομέιτη;9 είναι όκτάκις [ΐεγαλητερα. 

82. Να εδρωρ,εν τ)ιν ςερεάτητα τοδ σφαιρικοί τθ[ΐεω;ι γν^αρί* 
ξοντΐςτην ίχιφά>ειαν της ζό^νηςή 6':;όίαείναι ή βάσιςτου/Εαν ιιαλ^ 
λ.α?:λασιάσΒϋ[4εν χην ε^ιφάνειαν της ευρεθείσης ζώνη; (ιτρόβ• ^6 )[ 
ρ.8 το τρίτον της ά'ΑτΤνος^ η ρ,ε £^ 33 (ΐε'τρα , εχο[αν την ς-ε- 
ρίότητα του σφαιρικοί το[^8ως Γσην ρ &04 κυβικά [ΐετ'ρχ 
(^143). 

8$• Να προσίιορίσωρν την ς-ερεότητα το5 σφαιρικού ο— 
νυχος γνβρίζοντζς τ1•ν ριεταςϋ των δύο κύκλια» ^ οΓτινες εΐνα^ 
{Ιάσεις αυΓΟϋ•» τεριλαι^βανοιιε^νην ατρακτον. 'Έάν χολλ απλασία- 
σ«[ΐ.8ν ακόρτην ειυιφάνειαν το3 εδρδδίντος ατράκτου («ρόβ.ΤΤ ) 
μ.ε 2) 33ι ίτοι ρΙ το τρίτον της άκτίνοςι ευρίσκοαεν τίιν ^«ρ^- 
ό^ίΐτα τοΟ ονυχο; ίσην γ.1 19) 65 κυδικά [χ.ε'τρα^ 
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2 
2 
2 


Κ. Ζείιχα^ί. 

Γ. Τερϊσετηί. ? 

Γ. Μα{λφερΛΤθζ* 

Εο. ' Ράλλη;• 

Εΐ• Γεωργίου. *■ 

Δ. ΓδωργίΉί. 

*Ι• Σ«τηριχϊηί• 
Χ• Ματακίίτις• 
*Ι«ο+.φ Πιτταχί;• 
Γ. Χρονιάδη;. • 

φ. »Λγγ»λί?•/;ί• • ♦ 

Ν^ Τσαλοκώς-ας. 
*Απ©ςόλ7κ Αργύρης. 
Π• Άρτακιανδ;. • 

ϊϊ. Κορωναΐ^κ. 
Ν. Κ. ΧΛσψοΙΧΊ\;. 
V, "Ί. ΙΙαπτταϊόχΦΐ^λος 

Σμυρναίος* • 

Ά• Σκυλί τση; ΧΙό:. 
Σ• Τρικούπης. • 
Μ. Τεωριχνταίζ. 
*Ι. Φωτεινδ;. , 

Ε». Πβνταζης• 
Μ. Ύολγχίη^• • 

Δ• Ν. Αεδίίη;• 
Κ• Βλάχος• 

'Ι. Παρίση: ϋΎ/Ίτ^ί^:• 

Γ• Χρης-ος• 

Ν• Μουράτης• • • 

5', ^ραγών^ • 


Έ[ί.• Συνετάκής• 

Μ•.Μ•ςρας. • 

Χ. Φαταούλας* • 

Π. Φιλιπ^Λης. • 

Ε. Σχι>^έ^ ► ♦ 

β. Δήμας. 

Μ. Γεωργαντας• • 

Β. Σαχουντσάϋης• 

Γ• Σιιυτσος• • • 

Γ• Συναϊινός• 

β. Α• Πβτχ(ΐ£ζα?• 

Δ. •ΐγγλί&ης. • * 

Άλκ:€ιά4ης *Δργϋρ6'^ί^ί>'^ος. 

Μι/αηλ Κχν^ακβυζινός. 

Δηρ.ίΐτρ'.ί< Καντακουζι>δς• • 

Ν• ΙΙανταζόπ•υλος- 

Δ ΤρΓ^'β'Πίς• • * 

Ί• Σώκος•^ • • 

ίΤ. Φλέγγας. 

Φ. Δαρ.ησύνα«- • 

Β. Έλ•υθίρί•υ• ♦ 

Δ. ΠονγιρόίΓουλρς* 

*Ι•. Σκούφος• * 

Γ* Αα^ΐ-αράκης. ^ 

Γ. Προυσος• 

θ • Λ§ονάρ{(•ς• • 

Μ. Σο<ριανδ<• • ♦ 

Σ^νιε'ρίς Ταγ(ί.ατάρχης• • 

Φ•- Κωνς-αντινί^Αί» 

Κον^'έλος Δίλιγιάνης. 

Νικία: Οίχονο^ιδπ^υλος. 

Χαρ«.όλαος• • • 


Ι 
2 


& 


11!Ι 


ΤΙω^ι. 


■Κ• Οίκςνο^/,ιδτις• * 

"Ι. ΚΛγγελάρτκ• • 

^• ΚορωναΙος« • 

Κ• Α• "^Ιατρός- 
Π. Περιβα;• .' « 

Π. Ί• ΚλαιτδτίΟϋλοζ• 
'Ιί. ^Ασΐ{λαχ&ΐΓθ»λ«• - 

Τσίρτος Γιανούση^* ^ 

Λ• Τσάτσο<• 
Π• Β* Παντελάκη;• 
Τ• Μαντσοβράντης• * 

Τί. Γ. Ιατροί• 
"Ί, Κακουλίίη^• 
Π• Α, Μ^ακδίΓΟϋλος• 
Ιίχώρος Παπτταρίιτοφ. . 
Δ• Γεωργίου^ • , 

Μίταςαί. . . • 

ΙΙετροζ.• ΜΐϊοΟφης• • 

^• Φαρ^ΖΛκίδης• ^ * 
^Αρχί{Α. Μ• Ά«σς•λΐ5η;, 
^Ανάργυρος Πετράκτι^» ' 
Α• Βίτσαρης. . « 

Τ• Καρπούνη;. . 

Λ. Γεωργι-Λυ εκ Κίχςοριαί 




Άρτί[ί^ιος Ν• Μίχοο• 
Γ. ΜοσχόίΓοίίλβς• • 

^Ανϊ. Αβυριώττκ• •• 

Ν• Ζαβιτσιάνος. • 

ΒεοίίρΎιΖΌζ 'Ιερ, Κτίν«ς• 
Χρίςο; ,Ιατρίίη;• 
Δ• Γαλανσίδης» • 

^Ι. Καςόρχης. 
Κ. Πιττακδςη 
Ζηνόβιος• « 

Δ• Σιτϊίλιοτοποϋλας. 

Δ• Ήσαίθ5<» • ^ 

Ν. *Ρινίεργ»;. 
Έ::. Βασιλείίυ• •. 

Φ. Σ•λσ^ιών. » 

Ε**• II οίϋλος. • -♦ 

Δ. Κε^ρεκί<^• * 

ΙΙβλΐΓ[λίρτις "Άνδϋ-κολοχ• 
ι1. Καρ(»οκ•ρέί7η;. 

ίί. Ααΐί.7:07τοϋλος.. ^ 

Δ. Ταρσετόχουλ^ς• , 

Κ• Ναου[ΐ• •• •■ 

Α• Γ. πίσσα;• . 

Μα(£[Λ.άκτις• . . • 

]<■. ΐ. Ία)άννοα• . 

Π. Β•ϋρλιώτΥϊς• 

Ν. Κονδύλη;• 

Α. 'Ρόϊιος Αοχαγό;. . 

Δ. Άντίοχο;. ^ 

Π• ΚαλαφαΓΤί;• 

Γ. Γρηγβρίάδτι;. ^ 

Ν• Κ'υζέγλβυς* 
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Ν. ΤρίΓάκ'Α;• % 

*ιί. Δη[ΧΓιτρϋ7:οϋλος. 
Χ. Ί• Δ". ύλης. • 

Γ. Α. Θέρΐ/ό;• 
Ν. Καρ^ιζυς• 

2- Κϋίιυνάκης• * 

Χ• Ν. Μίλιγγό;. * 

Ποϋητός £βνο,'. 

Γ. Ααι^ιπρί^νιδης. • 

'Ι. ΕάνΟης. 

Λ• ΣΙ. Νίκο;• 

Β. Λίί,/.ϋλνΖίϊ/ι;. . 

Ά, ΓΕ•αργαντα<. - 
Δ• Σκ^Λης-ηρης. . 

Α• "^ΓαΙκίτΓΟϋλος. • 

Δ. '*Γαί:ίϊη:. • , 

Δ. Κορομ-ηλας. , 

Χ. Σχρϊελη;. 

Ν• Ιϊοελααας• ' 

Σ. "ΑρΓ/ις. 

Είΐ• ΤΓ[λαρ4ι:οϋλος. 

'ί• Τθϋ[χπάζης. 

Α. Άναγνώς-οϋ. 

ΐί. Μοϋβτοϋίάκτίς. 

"^Α^. Κααπάνης• 

Δ• Σ• Δηλιγιάννης. 

Ν• Κ'-^νς-αντίνου ές 'Ιωαν- 

Π• Έμ• 2άνθοϋ• 

Ν• Θ. Έριχνίς. 
Σ. Φωτιάς. . 

"Ν Ι. Νίκος. \ 

1. Ζυί/.βρΛκάκης; 
Α. Κονίοάο^. 
-»!. ^\^λό:. 

£ί• Γ• Θεοχάρηί. 


2ω{ΐ. ι Γ. Καλλις-ράτης• 
'Ρ. Καγιόποϋλβς• 
Εαφρβσύνη 'Ρα'ϊνβκ. 
Γ. 'Ι. Γροτάρη;. 
Α• ,ίΙβνΐ€)ρος Ίατρ4«* 
Ν. Νικητίποαλος• 
"Ι• Γεοϋργιάϊη;. 
"Αρ. Βλάχος. 
Ι• ΚαράτΓαυλος. 
Μ. * Ροδίτης Αογοεγύς. 
Αεωηδβς Κοντόγλοας• . 

Α• Γ• ΙΙαγκαλάχηςκ 
Γ. ^Αθανασίου. 
Γ• Χρυσίίης• 

• Ψ6χας• ί 

Παλαιών Πατρω.ν 


π. Πατρινό;• 
■Ν• Πράτζικας. 
Γ. Κροιτσοϋ• 

Π. Πφππαδιαμαντδπουλος• . 
Π• Χ6ΐλόπ•«λος. 
Α'ν• ΙΙα7Γπαίια[ΐ.ί:ντ67Γθϋλος. 
Α. ΠατΓ'τταβασιλδχουλος• 
•Ανβγνώςης Ντζίτζος• . 
ΆνίοΕος Αγγελόπουλος* 
Α• Γεωργακόποϋλος. 
Γ• Μαργαρίτης• 
β. Μαντζαβι νου • . 
Εϋ. Ήλ.ιόίΓουλος• 
Γ• Α• Κοντογουρης• 
Σι5.βρης Α• ΥΙαίίτζαϋτζαΐίΧος 
^εοδ'^σιος Τσηλώνης• 
Γ• Στρου|ΐ.πος• 
Γ• ΊΡεροκως-ότοϋλος• 
Π• ΊαννακότΓο'ϊΓλβς• 
θ• Ιωάννου Τζη• . . 
β . Γ• Α* Κ«>ς'53:οαλο;• . 


Ι*• Τίρίτσιτίος• 

Γεώργιος "Άθνασίοϋ• 
Ν• Χβιλόχοϋλος• 
Α• Τσι'πϋρας• 
Ανάργυρος Τσάννης• 
'Ι• Κασσιερης* 
Γ• Α• ΓεωργότΓΟϋλος. 

Εϋ86ρ.Εος Γοϋβέλλης• 
Χ ίΤ ϋ ρίί ούν ' ΡαντδτΓΟϋλβς • 
Νικόλαος Σπηλιοτόπουλος• 
Γ- Κοντονας'ασόποϋλοζ• 
Γ• Πα-ππαγιαννόττΟϋλος. 
Παντελής Π• Άίαριίης. 
Π• Παρασκευαίίτ,;• 
Κυριάκος Φιλόπουλος• 
Λ• Σύψω[ΐ.οζ• 
'ϋ• Καλα^ί,ογίάρτν,ς• 


Ά θ η V ω V - 


^Ι• Παππαρηγόποϋλος- 

Κ - 

^Αργ. 

Βλαν 

Δ' Σούτσο; 

Η• 'ΡηγίΖς• 

Γ. ΆφθονίίΛ;.• 

Κ• ΓηρΛράκης• 

Γ• 01κονο[/.ι'5ης» 

Π*' Μτ8••ε5ο6στ•ης• 

Π• Ζωγράφος• 

Δε<ττ:ινου Σούτσου* 


Σωρι< 


2 
3 


Ί» Κλάίος• 


Α• Καλλι<ρρονας< 
'Ελίγκτο Βάσσου• 
ΪΓ• Μαρα(ΐ.ιυο6της. 
Μ"• 'Ιωβανάκης• 
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Λουκάς Πυρρός* 

1 

Ιωάννης Βλάχος• 

2 

Ν• Ζαγαρίτσοις« 

& 

Κθ[ΐ.χατ{ις• 

1 

Α• Ν• Αεβίυης• 

Ι 

Ι• Κ• Δαρανύς» 

1 

Σ• Ήσαίας• 

1 


Κασσιερης ,ΑνθυττολοχαγΘς• χ 
'Ιωάν 1 


Τριπολδως. 


Α• Μοναρχίίη;• χ 

"ΆίάΐΛ Δούκας• 1 

Γρ• Νικ-Λτάδης• 1 

Γ• Κ• Χ• Κυριάκου^• 1 

■ Β• θ• Δελιγιάννης• 1 

5 '1• Γ. Άς-ρινός. 1 

Κ• Γ• ^Αντωνότυουλοζ• )[ 
Καλλίνικο; 'Ιερορ.• βκ 

Βερβιτσης• β 

' Σοφιανός Ίερευς βκ Λαγγ• 1 
χ. Στασυνό.τ-'ουλος ίκ 

Βίρδίτσης. 1 

Μ• Γρηβό•7:ουλος ίκ Βερ• 1 

Α• Άλδξανδρότεουλος ίκ 1 

Α• Πετρδτουλος εκ Ααγγ• 1 

Π. Άρ Χ 

Π• ΆσηιιακδτΓοιιλος ίκ Α• 1 

Α• 'Τ'οάννου εκ Α? 1 

Σ• θομδ-τουλος εκ Α• 1 
Μ• θωαότ• Ττλλιαϊ. εκ Α• 1 

Π• Ζ,-ϊφ^Εοδ-^ουλος εκ Α• 1 

Ευ• Δίλ'/υλδτΓουλος εκ Α• χ 

Α• Χρον ύπουλος ίκ Α• 1 


Μανουίιλ Έφε'σιος• 
Αεωνίίας ΙΙυργίίτις• 

Γρ/ίγδριος Πυργιδη:!• 
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